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ENTRE TIENS" 

• . ». * * * 

MATH1ÉMATIQUE$ 

SUR ' 

LA GÉOMÉTRIE. ■ 

- • 

• - “* «. 

I. ENTRETIEN/. 
Sur les Lignes^ 



Eudoxe,^^^^^ h, Ariste; 

vous voilà tout 
environne ,,ce 
fe.mble% déi^iî-; 
gures de Géômét^ egalement 

nombreufes, diHindes, ôc pOuç 

ainfi dire., parlantes. .. ' " * ‘ 

y^RisTE. Ces figurés, Eüdoxe^- 
je les regarde comme un des plus 
Tomè li ' • 



5 I. Entretien, 
préciêux orne mens de mon Cabi-* 

' 'net , parce qu elles font faites 6c 
rangées de manière à me rappel- 
1er tôüt d’un coup mes idées ôc 
mon fyft^me de Géométrie , fy- 
ftêmè qui ayant été formé fur vos 
idées ôc vos écrits , doit reffem-, 
tier beaucoup au vôtre. 

Eudoxe, Je ferai charmé que 
le vôtre me rappelle le mien. 

Ariste, Mais je crains que la 
palTion que j*âi de retracer des 
vérités ^û$ récentes pour moi 
que pour vous > ne vous caufe 
quelque ‘ ennui. 

Eudoxe, Je vois toujours avec 
ünpîaiiîr nôuveau de longues fui- 
tes de vérités naiflantes les unes 
'deè autres , fur tout de Vérités cer- 
fâihés , ôc qui ne laiflent dans l’ef* 
prit nulle inquiétude , nulle ap- 
parence d’errèür. ‘ ■ 

Ariste, Je m’expliquerai donc 
libremènt à là façôn des Géomé- 
'tres , par Axiomes ou mérités clai- 



K LA GÉOmItRIÊ. f 
tes d’elles - mêmes , par Défini- 
tions , par Propofitions , par Pro- 
blèmes y allant pas à pas des Vé- 
tités qui me paroîtront plus 
pies à celles qui le feront moins. 

Eudoxe. Et fi je vous inter** 
romps , fi je vous propofe quel- 
tjues Problèmes , ce fera fans dé-, 
ranger le fil de vos idées. 

Z. Triste. D’abord Tétendue 
comprend trois dimenfions , Ion- 
^eur 5 largeur', ôc profondeur. 

2. Ainfi la Géométrie , qui con- 
îîfte dans Pexamende ces dimen- 
fions 3 eft la mefure de l’étendue. 

l O M E S* 

^ . Ce qui ell , eft. ïlien de ph^ 
clair ; ou plutôt rien de fi clair. 

La même chofe ne p eut être 
& n’être pasarrxntTnSTém^S.-^ 
y. Le tout eft plus grand qu’üne 
de fes parties. 

Le tout, & fes parties prifes 
cnfemble , font la même chofe. 

Aij 
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^ I. Entretien 

7. Deux grandeurs égales â 
une troifième font égales entr’elr 

les. ... 

S. Deux grandeurs qui jointes 
féparément avec une troifième ou 
avec deux égales , font même 
grandeur, font égales entr’elles. 

ÿ, K grandeurs égales , ajoutez 
grandeurs égales : les touts feront 
égaux. 

10. De grandeurs égales , ôtez 
grandeurs égales : les reftes fe-i 
ront égaux. . 

11. Deux grandeurs font in-, 

égales , fl jointes féparément avec 
une troifième, elles font des gran- 
deurs inégales ; & fi Ton joint à 
une grandeur deux grandeurs .in- 
égales, la plus grande donnera la 
plus grande quantité. Enfin , les 
moitiés font entre elles comme 
les touts. , ^ 

J 

D E F I N I T I ON s. ! . 

^ iif Lé point Mathématiquè 

• • 
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SUR LA'GÉOMÉTRIE; y 
eft une portion d’étendue fi peti- 
te , qu on la fuppofe fans parties. 

I-J. Une fuite continue de 
points eft une longueur. 

i^. La ligne eft une longueur 
confidérée précifément comme 
longueur. 

ij*. La ligne droite AB eft la Fig. 7. 
plus courte qu on puiffe tirer en- 
tre deux points A & B. 

Jé'. La ligne courbe eft une li- ng. 2. 
gne qui s’écarte de la ligne droite 
en allant d’un point à un autre , 
comme ACB, ou ADB qui pour 
aller de A en B s’écarte vers 
D. 

ly. La ligne circulaire ou la cir- mg. s; 
conférence GHI eft une ligne 
courbe qui a tous fes points égale- 
ment éloignés d’un point intérieur 
L , qu’on nomme centre: ’ 

18. Ainfi , toutes les lignes droi- 
tes tirées du centre à la circonfé- 
rence font égales ; & comme le 
tSLyoîx LCj eft une ligne de cette 

A iij 
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e I. Entretien 
cfpèce, tous les rayons du mê- 
me cercle ou *de cercles égaux 
font égaux. 

On entend ici par cercle 
la circonférence ou la ligne cir- 
culaire GHL Uarc GH en eft 
une portion. 

20. J’appelle Amplement pro- 
polition, comme j’ai fait ailleurs {<*)> 
celle qui ne fait qu exprimer une 
yérité à démontrer.. 

2 J. Je nomme Problème, une 
j)ropofition qui dit quelque chofe 
a conftruire & à démontrer. 

Cela fuppofé > je commence 
par la recRerche des propriété! 
de la ligne droite qui eft la plus, 
fimple. La ligne droite peut être 
perpendiculaire , oblique > paraL 
lele. 

La Perpendiculaire ^ 

. 21. C’eft une ligne droite qui 
coupe une ligne droite fans pan,"? 
cher. De-là , 

(a)' C^cul Littéral , N. 
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SUR LAGépMÉXaiE.’ 7 

Proposition I. 

CkaquepQint âe laperpendi- ' 
cttlaireej} également éloigné de deux 
points oppyés de h ligne quelle 
coupe. 

Soit la perpendipjdairp AB ou Bg, 
AC coupant DE par le milieu. 

1®. Si chaque point de AB va 
s’approchant de l’un des points 
oppofésD,E, par exemple dp 
E ; AB fera perpendiculaire fans 
l’être , puifqü’elle panchera çpm^ 
jneBF. 

2?. Si un point feuIG de la petr 
pendiculaire AC eft plus proche 
de Tun des points oppofés , par 
exemple , de E ; AC îeta droite * 
fansi’être-*, puifquelle s’écartera 

de la droite e»-Gî:-“ — t‘ ' 

Or une chofe ne peut être & 
n’être pas au même temp^ ^ : donc ^ 
chaque point de la perpendicn- 
iaire eft également éloigné de 

A iiij, 
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S' I. Entretien . : 
deux points oppofés de la ligne 
quelle coupe. 

24. Eudoxe, Ainfi , une ligne 
dont chaque point eft également 
éloigné de deux points oppofés 
d’une ligne droite , eft une per- 
pendiculaire. 

Triste, Sâns doute. 

Proposition IL 

* i 

2^. Lapofnion d’une perpendicu- 
laire dépend de deux dejes points. 

Si le point B , aufTi-bien que le 
point A J fe trouve également 
éloigné des points oppofés C , D ; 
je dis que la droite ABE eft per- 
pendiculaire. 

Voulez-vous qu’un autre point 
E de la droite ABE foit plus pro- 
che de C que de D, par exem- 
ple, en F f ABE = ABF fera 
une ligne courbe * contre la fup- 
pofition , puifque ABF allant de 
A en F, s’écartera de la droite 
AF , ou de la droite ABE. 
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SUR LA Géométrie; p 

Donc chacun des points de la 
droite ABE étant également éloi- 
gné des points oppofés C,D, elle 
eft perpendiculaire *. 

x6, Eudoxe. Ainfî , .dès que 
deux points d’une ligne font éga- 
lement éloignés, chacun, de deux 
points de la ligne qu elle coupe , 
tous le font , & elle efl; perpendi- 
culaire. 

^ 

PropositionIII. 

27. Ariste. Et ft une ligne AG F/g. 
ejl perpendiculaire Jur une ligne DE, 
celle-ci fejî fur celle là. 

Comme les points A ^ C, font 
également éloignés des points ■ 

D , E * , les points D , E , le font 
des points A , G : donc ,vde mê- 
me que AG eft perpendiculaire 
fur DE J DE4^iur ACé . 

Problème L 

28. Eudoxe^ D* un point donné Eg. 7; 
A Itors d'une ligne BÇ , tirer une. 


Olgitized by Google 



10 î. Entretien 
perpendiculaire fur cette ligne 

/Triste, i °. Du point donné A >- 
comme centre , je décris un arc 
de cercle coupant en deux points 
B , C , la ligne donnée. 

2®. Avec même ouverture de 
compas y mais plus petite que la 
première , je décris des deux 
points de feêlion B , C, deux arcs 
qui fe coupent dans un point D. 

3°. Par les points A , D , je me- 
né la droite ADE ; & je dis qu’elle 
eft perpendiculaire. 

Le point A eft également éloî- 
î K.7?. points B , C 5 puif- 

que la diftance de part & d’autre 
a pour mefure des rayons AB , 
AC , du même cercle. Le point 
D l’eft de même , fa diftance ayant 
pour mefure des rayons BD 
CD y de cercles égaux , par la 
conftruêHon. Or une ligne qui a 
deux points également éloignés 
de deux points d’une ligne , eft 
perpendiculaire (ur cette ligne î ; 


Dif 


SUR LAGÉOMéTRIE. ïf 
donc ADE eft perpendiculaire. 

S’il falloir abaifler la perpendi- 
culaire fur Pextrémité E d*une li- 
gne CE , l’on pourroit prolongej^ 
la ligne CE en B. 

P R O B L É M E I L 

4 

ip, Eùdoxe, D'un point donné: 

A dans une //g«^‘ÈAC, èlevet une. 
perpendiculaire.. ~'- 

Aristb. Du point A, je 
décris un arc qui coupe en deux 
points B , C , la ligne donnée. 

2*^. De ces points , je décris- 
avec même ouverture de compas, 
deux arcs qui fe coupent en D. 

3®. J’éleve la droite AD , & je 
dis quelle eft perpendiculaire. 

Le point A eft également éloi- 
gné des points oppofés B , C * , 
puifque fe dHtancéeîFiiielbrée par 
les rayons AB , AC , du même 
cercle \ le point D Feft deraême 
par la même raîfon : donc AD eft 
perpendiculaire*,. ' 
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J2 UInTRETIeN 
Problème III. 

JO. Eudoxe. Divifer une ligne 
en deux parties égales, 
fig. 9> Ariste, 1°. Des points A ^ B ; 
je décris avec même ouverture 
deux arcs qui fe coupent en deux 
points C , D. 

2°, J’abaifTe la ligne CD , qui 
coupe en E la ligne donnée AB ; 
ôc je dis que EB = EA. 

Je tire les rayons égaux AC ^ 
AD , BC , BD *. 

Les deux points C , D font éga- 
lement éloignés des points oppo- 
fiV./g.fés A y B * : donc CED eft per- 
pendiculaire fur AB * : donc le 
point E de la ligne CED eft éga- 
Îeiîient éloigné des points A, B* : - 
doncEB = EA. 

Eudoxe, Par la même opéra- 
tion y avec même ouverture dé 
compas, on partagera, cefem- ' 
ble , une ligne en 4 , ^£n 8 , en 
1 5 , ôcc. Continuez de nous éclai-; 
i:er. 
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SUR. L A GÉOM^éXRIE. 1 5' 
Proposition IV. 

Arïste. D'un point donné 
hors d^une ligne y on ne tire qt^une 
perpendiculaire. 

Soit , AB perpendiculaire fur Fig.zo; 
CD : je dis que AE ne Teft pas. 

Le point A .étant également 
éloigné des points oppofés C , D , 
le point E , le feroit aufli * : or , 

E ne Peft pas , puifqu'il fe trouve 
entre C ôc B , qui Teft * : donc *N,2ji 
AE n’eft pas perpendiculaire. 

Eudoxe, Ainli, deux perpen- 
diculaires fur une même ligne 
étant prolongées à l’infini , ne fe 
rencontreront jamais. 

Arïste, Autrement bn abaifife- 
fbit du point de rencontre A deux 
perpendiculaires AB , AE, fur la 
même ligneXI]L,-ce-q[uLïfeftpas 
pofiible 

Proposition V. 

^1. un point donné dans une 
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t4* ï* Entretien 
ligne y on n èîeve pas deux perpert’* 
diculaires. * 

Soit AB perpendiculaire fut 
CD : je dis que ÀE ne l’efl: pas, 

AB eft également éloignée des 
points C ^ D * ; donc AE qui fe 
trouve entre AB 6c AD, painche 
vers D : donc AE n eft pas per^ 
pendiculaire 

L* Oblique, 

^.13^ ^ ^ . C’eft une ligne AE qui pan- 

che vers lundes côtés de la ligne 
CE qu’elle rencontre, 
t' Perpéndicule AB , ou per- 
pendiculaire y c’eâ ici même cho*, 
îe. 

- . J’appelle dloignement du per- 
pendiculc une ligne droite BE 
«omprife entre le pied de la per- 
pendiculaire & le pied de l’obli^ 
que, parties du même point A*. 

Cela fuppofé j 
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suit lÀ géométrie If 

P R O P O s I T i O N I. 

La perpendiculaire efi la plus 
courte des lignes tirées d'un point à 
une ligne^ 

Soit la perpendiculaire AB avec 
Toblique AD ou AC. 

1°. Je prolonge AB en G , de 
moitié. AinfiBA = BG.‘ 

2°. Je tire Toblique^DG; & 
comme BDC eil perpendiculaire 
fur la perpendiculaire AB-+-BG*, *^^7, 
DG=DA*. *n. 2 j;. 

Enfin , je dis que AB '^ AD, 

ABG < ADG*: donc AB 
moitié d’une ligne plus courte > 

& AD moitié d’une ligne plus 

longue, donc AB <î AD, 

• > ■ • - , ■ • 

Proposition II. 

^^,.Les ohlHfuèê'Mmdu même 
point Jur la même ligne , font d au- 
tant plus longues , quelles font plus 
éloignées de la perpendiculaire. 

Je dis que PobUque AC > AD 
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L.Entretien 
moins éloignée de la perpendîcu^ 
laire AB. 

1°. AD==DG , ôc AC=CG 
•^N.iy. 2°. ACE > ADE *. Ainfi , 

*N,Ti. ACEG> ADEG *, car à la mê- 
me chofe, ajoutez chofes inégales: 
la plus grande fait la plus grande 
•quantité. 

3°. Par le même principe ; 

GED >^GD , ôc par conféquent 

ADEG> ADG. ♦ 

Donc ACEG ADEG î>j 

ADG. . , , : 

Donc AC eft moitié d’une li- 
gne plus longue , ôc AD, moitié 
d’une ligne plus courte. 

Donc ACt> AD. 

Par conféquent , les .oblique^ 
parties du même point , ôc égale*», 
ment éloignées de la perpendicu-s 
laire , font égales. De-là , 

I. • 

De^x obliques AE, AF.j; 
appuyées fur le même point A d'une 

perpendiculaire. 
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SUR LA GeOMETR lE# 17 
perpendiculaire AB j avec même 
éloignement KB =B¥duperpendi^ 
cule y font égales» 

AE ôc AF tirées du même point 
A 5 font également éloignées ,de 
la perpendiculaire AB , puifque 
EB= FB : donc AE & AF font 
égales *. ' , ■ 

Dailleurs le point B de la per^ 
pendiculaire AB étant également 
éloigné des points E , F , puifque 
EB=FB;A Feft de même * : 
doncAE = AF. 

Par conféquent , fi les perpen- 
dicujaires font égales , ôc leséloi- 
gnemens du perpendicule , égauxi 
les obliques font égales. 

I I. 

S*ily a égalité de perpendi-- 
cftlaires , avec égalité étô^lil^ues , les . 
éloignemens du perpendicule font 
égaux, . ' ' 

Soient la perpendiculaire com- Fig.i4\ 
mune AB , ôc les obliques égales 
Tome If B 
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î8 L Emtretîeh 
AE ^ AF > je dis que BEr^BF. 

Si,BE > GU <BF , l’obiique 
AE >.ou < AF * : ôt AE«=AF î 
J/, doîit ©Ë ^ êF.. 

1 1 L 

piS-ï f. 5 8. La perpendiculaire €jî la mê^ 
TWf ' de part ^ düautre y ^uand leSu 
^miptes fm égales i & les ikign^ 
mens du perpendicule égaux^ 

Soient CE & CF > obliques 
■J égales y BF & BE , ébipemeus: 

du péiçendicule égaux : je disque 
fiC eft la perpendieukké de pa^ 
- d’àuwe. 

Si B G étant perpéndkalake 
d’uriepart^BCA Tétoit de l’autre ÿ- 
CE feroit l’oblique d’une part^, 
tâïîdïs que FA fetoît PebliqUè^ga- 
de 'Ikutte part: et* > FA>î>: 
ft:.=È='iGEv ■ 

Donc BÇ eft la perpefidiei^ 
de pflk & d’autre.. 

fifes‘^b%ues foutégaH 
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SUR L A Gi;0iM3ÊTRIE. Ip 
les , & les éloignemens du per- 
pendicule égaux , les perpendicu- 
kires font .égales^ ~ 


IV. 

Si rJloignement duffrpendf^ 
euh eft h même ^ tjnAts î oblique plus 
grande y ia .perpendiculaire ejl plus 
grande^ ‘ , 

Suppolons BF=BE , mais 
> CE Je dis - quQ AB> GB. 

1®. Si AB^CB ,. AF=^CF 
= GE*.... 

A°. Si AB<CB, AF<GF, • 
©U CE*. v! , 

Donc’ CL AF> GE I AR>, 
£B. 

Enfin j vjcnons aux parallèles. 
ïài T atalleUs^ . . 

I 

Ce Ibntides lignes qui étant; 
miles à coté les unes des autres ^ 
fi)nt .également éloignées dans, 
mus leurs points corcefpondants^ 

Biî 
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'20 . :I, Entre.tien; 

■ P OP O SI TI ON I. 

. I * . 4 

Dh que deux points A , B 
d'une ligne droite ABÉ , font égale- 
ment éloignes de deux points C , D , 

• dune autre CDF mife à côté y les 

■ deux lignes font parallèles, 

• S’il fe trouvoit dans une des li- 
gnes un point G qui s’écartât y la 
ligne ne feroit plus droite contre 
»^.j(f,rhypotèfe *. Donc chacune des 

■ lignes ayant tous-fes points égale- 
ment éloignés des points corref- 

. pondants .de' l’autre , elles font 
W.40* parallèles*. > 

’ 'Par conféquent, fi l’on fuppo- 
fe que deux lignes ayent .deux 
points communs y ce fera même 
ligne. 

42. Eudoxb-, Ainfi , deux li- 
gnes droites ne fe couperont pas 
: en. deux points: autrement, elles 
, auroient deux points communs ; 

& ce feroit. la même ligne. 

/ . . Mais a vant que d’aller plus loin i 
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SUR LA géométrie: 2 f 
il s’agit de tirer par un point don- 
né B une parallèle à une ligne don- 
née at. . 

JURISTE. 1°. Du point donnéB , 
fabaiffe une perpendiculaire BF 
fur la ligne donnée x, 

iSur la ligne donnée x, j’éle- 
ye une perpendiculaireGC=BF. 

* 3°. Je mene par B , C , une li- 
gne droite 2. 

Et je dis que 2 eft parallèle à 
2 étant tirée par les extrémités 
B , C , de deux perpendiculaires 
égales FB , GC , èft également 
éloignée de x dans deux points' ', 

& par conféquent dans tous fes 
points * : donc 2 eft parallèle à .v. 
Avançons. 

Proposition IL 

t 

Denx parallèles prolongées à > * 
ttnjim ne fe toucheront jamais. 

Elles feront toujours égale- 
ment éloignées •> Tune de *1 au- 
tre*; donc, ôcc, *N.4o; 
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zi LEîîtretie^w 

/ 

PaoPOsîTiaN IlL 

Deux perpendiculaires 
CD , fur une digne EF f<mt paral\ 
leîes^ 

Si Pune éi»it inclinée vers Pau^ 
tre , elles (è rencontreroient y 
comme AD , CD ; & d’un point 
D,1 ’on tirçroit deux perpendicu- 
laires DA , DC fur une ligne. 
‘ droite EF ce quLeft impolîible 

Proposition IV. 

\ 

Dès ep/^june ligne efiperpenS^ 
,culaire fur Àeux lignes yjelles fint 
parallèles^ 

Les deux lignes jointes par uqé' 

Î ærpendiculaire font perpendicu- 
aires iur elle * : or deux perpen-* 
diculaires fur une ligne font pa-f 
ralleles K 

P R O P a s I T I O N V.: 

^,rpi ‘ £mreJèux parallèles • CDi^ 
EF y une ligne perpenûculmrrfm 


Digiiized by Google 



SUR LA Gio Mil RI 
fttne f eft fut Pautre», |. 

Je dis qiie AB perpendicülaîra 
lur CD ,,lîeft&t ÉF. . . . ^ 

Si AB parpendkiiilaire furCD",', 
îje i’étoit pas for EF EF ne le 
feroit pas fur AB*.- doiic EF in- *^.27^. 
clinéè , eamme GM,. s’approche- 
roit de CD : donc CD & EF 
feroient parallèles fans , 

ee qui ne fe peut **: donc 
perpendiculaire fot CD, 4 ’ellfur. 

EK 

Proposition VI. 

^7. Ùeux lignes $c y famlle^mg.ioi 
-fes âtine'tmjième ,y yfim yamUsr 
4 ès ^ntre eUes,^ 

Soit CBDiperpendictiIaire for 
^:. elle l’eft fut j^ parelliele^î&îpar 
KX)nféq«ei!t fur donc jc iôc jk *Nr^4i 
font perpendiculairesfot 
«r deux peçpeadiculaires fur^e 
%ne font parallèles.**. - *^.4^ 
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. I. Entretien; 

Proposition VIL 

Enfin deux lignes droites font 
parallèles , quand elles font jointes 
par deux lignes droites, intermediai^ 
res y égales , dont P une efi perpendi^ 
culaire fur la première , & P autre 
fur la fécondé. 

Soient AB & CD, égales, ôc 
perpendiculaires , AB fur la ligne 
S ; & CD , (ur la ligne T. 

Je dis que S , T Jointes par les 
intermédiaires AB , CD , font pa- 
rallèles. 

Voulez- vous que T foit incli- 
née , comme VX ? AB doit ré- 
pondre à AD ; ôc .CD , à XD: 
or XD > AD y puiique AD étant 
•perpendiculaire fur VX , XD eft 
oblique.* ,, ôc.que l’oblique eft 
plus longue*. . j 

Donc CD fera plus grande 
que AB. , 

Voulez-vous que T foit incli- 
née en fens contraire ? Par la mê- 
me 
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SUR L A GÊOMéTRIE.' 2^ 
îiie raifon AB fera plus grande 
que CD. 

Donc ^ puifque AB=CD, S 
ôc T font parallèles. 

Eudoxe, Et fi deux lignes F/g-.2j 
S y T y font parallèles , il eft évi- 
dent que deux perpendiculaires 
intermédiaires AB , CD , font 
égales ^ 

Cela pofé , vous allez mefurer rig.22^ 
avec un Equerre ABC la hauteur 
ADE d’une Montagne, & la ligne 
horifontale EFG depuis l’extré- 
mité inférieure de la hauteur 
perpendiculaire AE jufqu’au pied 
.G de la Montagne. 

y^RisTE. 1°. Je mets au point 
A du fommet l’extrémité A d’un 
Equerre font-long, enforte que le 
côté AB foit perpendiculaire à 
AD, ôcBCàpromb,ouparallel» 
àAD. 

2°, Je mefure les côtés AB^ 

BC. 

5 Je fais de même au point C.j 
Tome IL G 
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I. Entretien 

4.". J’ajoute enfemble les côtés 
perpendiculaires & connus BC ^ 
HG; ce qui me donne la hauteur 
perpendiculaire ADE : car BC 
= AD entre mêmes parallèles 
AB , CD * ; & par la même rai- 
fon J HG = DE. 

Enfin , j’ajoute enfemble les 
côtés AB , CH, parallèles à l’ho- 
lifon ; ôc j’ai la ligne horifontale 
EFG, puifque AB = EF , 6c 

,N. 4 i>.CH = FG* 

Eudôxe, Et après la ligne droi- 
te , je vois la ligne circulaire qui 
.vient s’offrir. 

Triste. Elle vient à fon tour. 

La ligne Circulaire. 

j*o. C’efl: le cercle même re- 
garde comme circonférence ; ôc 
le cercle confidéré de la forte 
comprend ^60 parties ou dégrés ; 
le dégré , 60 minutes s la minute , 
60 fécondés j la fécondé , éo.tier- 
<;es, 6cc. - 
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. SUR la -Géométrie, 

Les cercles concentriques A , B , 
font ceux qui ont même centre C. 

Les cercles excentriques font 
ceux qui ont des centres G, H > 
différents , comme F , K. 


Proposition L 

' ^ I, Les cercles -plus petits ont 
autant de degrés que les cercles plus 
grands. 

Tout cercle eft divifé en 3 dp 
dégrés * y donc &c. 

De-là, 1°. Les dégrés des'pluis 
petits cercles font plus petits. 

2°. Dans deux cercles concen- 
triques , un dégré du plus grand 
répond à un dégré du plus petit. 

3°. Dans les cercles concen- 
triques D , G , chacun des arcs 
BC, EF, compris entre mêmes 
rayons HB, HC , a même rap- 
port à fa circonférence ; ôc les arcs 
BC , EF ,jde différente grandeur y 
mais qui ont même nombre de 

' Gy 


Fig’hi 

Fig.2^i 


Fig-m 
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ja8 I. Entretien 

dégrés, font arcs femblablesl 

Proposition II. 

J 2. Le plus petit de deux cercles 
concentriques B, G ejlpar tout égaler 
ment éloigné du plus grand, 

Vig.iS- Je dis que EB = FC. 

EH = FH , ôc BEH-EH=f 
CP -f-FH*: doncBE = CF 
deux grandeurs qui avec gran- 
deurs égales , font grandeurs éga- 
les , étant égales. 

Ainfi, deux cercles concentri- 
ques ne fe coupent point. 

Proposition IIL * 

Bg.i6, Deux cercles T, V, ne Je 

touchent en dedans qu^en un point. 

Je dis que T, V , qui fe tou- 
chent en A , ne fe touchent point 
en B. 

Autrement , DB Ôc DA , qui 
feroient rayons du même cercle 
i8 ^ ’ feroient lignes égales * : donc 
égaleroit CDB*: car 
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SUR LA Géométrie;, âp 
grandeurs égales ajoutez même 
chofe CD : les touts font égaux : 
donc CB— CDA égaleroitCDB. 

Or ^ CB < CDB * : donc T , V , 
qui fe touchent en A , ne fe tou- 
chent point en B. 

Proposition IV. 

Deux cercles x ne fe 
touchent en dehors qtt’en un point A. 

Je dis que XyZy qui fe tou- 
chent en A , ne fe touchent point 
en B. 

Autrement CB H- BD feroit 
une ligne courbe égale à la droite 
CA-hAD, formée des mêmes 
rayons, & entre mêmes points 
C , D * : ce qui eft impolTible**. 

Eudoxe, Maintenant je vou-//. * 
drois comparer la ligne droite 
avec la circulaire. 

Triste, Nous le ferons à Im-; 

^ant. 
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'50* I. Entretien. 

La ligne droite comparée avec la 
ligne circulaire. 

C’eft ce qui demande quelques 
• définitions fuivies de plufieurs pro- 
portions. 

Définitions de la Corde & du 
diamètre. 

fi^.28. SS* corde AB eft une ligne 
droite- qui va d’un point à un au- 
tre du cercle , fans pafTer par le 
centre H. La corde AB foutient 
deux arcs , un plus grand ADB ^ 
nn plus petit AEB. Quand 011 
parle fim pie ment d’arc , il s’agit 
du plus petit. 

Le diamètre FG eft une ligne 
droite qui allant d’un point de la 
circonférence à un autre par le 
centre H , la divife en deux par-* 
ties égales. 

Ainfi le rayon FH eft un demi* 

diamètre. 

* / 
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sur'la Géométrie; 51, 
Proposition!. 

^ 6 . Dans le même cercle^ ou dans 
les cercles égaux , les arcs égaux Fig.iBi. 
AEB,GDI , ont des cordes égales, 

La courbure de ces arcs égaux 
étant uniforme & Ja même * , 
leurs extrémités A, B, ou G, I, 
font également diftantes : donc 
les cordes AB , &GI qui mefu- 
rent ces diftances égales • font 
égales. 

De-là , les arcs plus grands ont 
des cordes plus grandes. 

Proposition IL 

S "7* Dans le même cercle ^ les cor- 
des égalés foutiennent des arcs égaux, 

La courbure de la circonféren- 
ce eft uniforme*: donc les 2 Lrcs*N.iS: 
AEB , GDI , terminés par les tx^Fig.iSi 
trémités des cordes égales AB, 

GI , font égaux. 

Donc les cordes égalesfoutienr 

C «. . • 

ni| 
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^2 I. Entretien 

lient des arcs égaux. ■ 

De-là , des cordes plus grandes 
foutiennent des arcs plus grands. 

Proposition III. 

^ 8 » Une perpendiculaire AC , 
coupant la corde DE par le milieu 
B, coupe itarc DA,^ en deux arcs 
égaux. 

Je dis que l’arc AFE = AGD. 

Le point A y ainfi que le point ^ 
B , de la perpendiculaire AC eft 
également éloigné des extrémités 
“N.J2J. E , D de la corde ED * : donc les 
droites AE , AD , font cordes éga- 
les : donc elles foutiennent des 
fN.S7> arcs égaux * : donc AFE=AGD. 
pp. De-là. I °.La perpendiculaire 
AC coupant l’arc DAE par le mi- 
lieu A , coupe la corde DE de ! 
même : car le point B J ainfi que le 
point A , eft également éloigné 
*n.j2 j. des points oppofés D , E | 

Fig.30. - ' 2°. Deux ^arcs DF , EG , 
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SUR LA GÉOM ÉTRIE: 

tre deux parallèles DE , FG font ! 
égaux. 

Car foit la perpendiculaire 
AC coupant par le milieu les 
parallèles DE^ FG: les cordes 
AF , AG , afnfi que AD , ' 

AE , font égales*, & les 2ircs*N,sSi 
ADF , AEG , aufli-bien que AD , 

AE , égaux * : donc en ôtant des 
arcs égaux ADF, AEG les arcs 
égaux AD , AE , l’on a les reftes 
DFjEG, égaux*. ' 

Proposition IV. - 

6 o, La perpendiculaire AC cjui Fig.jTi 
coupe la corde ED par le milieu B , 
pajfepar le centre F. 

La perpendiculaire AC cou- 
pant la corde ED par le milieu B, 
paffe par tous les points égale- 
ment éloignés des extrémités E , 

D de la corde *. Or le centre F *^.<2^4 
eft également éloigné des points 
E, D, qui font dans .la circonfé- 
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54 I* Entretien. 

*N.J 7 . rence ^ donc la perpendiculaire 
AC, &c. 

Proposition V. 

Une li^ne qui pajje 

par le centre P , eb" coupe la corde 
ED perpendiculairement , la coupe 
par le milieu B. 

Je dis que BD =BE. 

Comme F, centre , eft ^gaîe- 
ment éloigné des points E , D 
• B , autre point de la perpendicu* 
’*^N. 2 j.i^ire ABFC , Teft aulTi* : donc 
BD = BE. 

Proposition VI. 

Fig,3i. ABFC qui coupe 

la corde ED par le milieu B , dr 
pajfe par le centre F,, la coupe per^ 
pendiculairement* 

ABFC a deux points égal^ 
ment éloignés de E , D , fçavoir 
»n.17. b , milieu de ED , ôc F , centre 
donc ABFC eft perpendiculaire 
fur ED * , 
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SUR L A GéOMiéTRI e; 

, Proposition VIL 

Deux cordes ne fe coupent 
point par le milieu toutes deux. 

Je dis que le point de fe£lion F 
n’eft pas le milieu des deux cor- 
des AB , CD. 

S’il rétoit , EF tirée du centre 
E feroit perpendiculaire fur AB 
& CD & par conféquent 
Ôc CD feroient perpendiculaires 
fur EF * : ainfi , du même point *n. 47.- 
F d*une ligné EF , l’on éleveroit 
deux perpendiculaires FD , FB > 
ce qui ne fe peut * : donc F n eft *n. 
pas le milieu des deux cordes. 

Proposition VIII. 

Deux cordes AB j CD , èga~ 
iement éloignées du centre E , font 
égales. 

Par le centre E , Je tire les per- 
pendiculaires EH , El : donc AH 
cft moitié de AB , ôc CI > de 
CD 
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^6 I. Entretien 

Cela pofé^ je dis que AH== 
CI , & par conféquent AB= 
CD. 

1 °. Les perpendiculaires EH > 
El font égales , mefurant des dif- 
tances égales par la conftruûion. 

L'oblique AE = CE ^ j ce 
font rayons du même cercle. 

Or les perpendiculaires étant ^ 
égales ôc les obliques égales , les 
éloignemens du perpendicule 
ÜN.J 7 -AH, CI y font égaux*. 

Donc AH==CI. 

Par le même principe , fi deu3^ 
cordes font égales, elles font éga- 
lement diftantes du centre : car 
. les éloignemens AH , CI du per- 
pendicule étant égaux-, ôc les obli- 
ques AE , CE , égales* , les per- 
pendiculaires EH , El , ou les 
diftances au centre E font égales *♦ 

Proposition IÏK. 

<r;. Les cordes qui font plus prH 
du centre G , font plus grandes^ 
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SUR LA Géométrie; 37 
Je dis que AB > CD. 

L’arc AC-f-CH-i-HD 
DBh>CH -+- HD. Donc AB 
foutient un plus grand arc que 
CD : donc AB > CD *. 

pR O P O s I T 1 O N.X. 

\ 

Le diamètre ejî la plus Ion» 
gue des lignes droites tirées d^un point 
à un autre du cercle. 

Je dis que' le dramérre ABeft^-^^i 
plus grand que la corde CD. 

AB = CE -4- ED y deux demi- 
diamétres * : or la courbe CE-h* 

ED > CD , droite entre mêmes " 
points * : donc AB > CD. 

Proposition XI. 


6 J, Enfin , fi la mime corde AC 
fe trouve corde de deux arcs AEC , 
ABC de cercles inégaux x yz;ï arc 
du^lus grand contient moins de dé» 
grès que F arc du plus petit z. > 
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'5$ I. Entretien 

Je dis que AEC contient moins 
de dégrés que ABC. 

Si AEC contenoit autant de 
dégcés que ABC , a; auroit dans 
fon excès de grandeur plus de dé- 
gfcs que z: or X n’en a pas plus 

Problème I. 

6 8, Eùdoxe* Vous allez trouver 
le centre dlun cercle pesant par trois 
points donnés A ^ B ^ C. 

Ariste. D’abord je joins ces 
points par deux lignes droites AB, 
BC ; puis je tire fur le milieu de 
ces droites deux perpendiculai- 
res * EF , GH , qui fe coupent en 
D ; & je dis que D eft le centre . 

1°. Les perpendiculaires EF 
GH, fur le milieu des cordes AB, 
*N. 6 o. BC palfent par le centre *. 

' 2°. D eft le feul point par ou 
elles paflent toutes deux , ne fe 
*n.42, coupant pas en deux points *. 

Donc D eft le centre. 


l 


SUR LA Géométrie, 

Eudoxe, Mais le cercle qui ' 
pafle par les points A , B , doit-il 
paffer par C ? 

y^RiSTE, Oui: DI étant perpen- 
diculaire commune fur BC, ôc 
IB ; IC , éloignemens du perpen- 
dicule e^aux , par la conftruétion j 
les obliques DB, DG font rayons 
dgaux , ou du même cercle *. *n.iS', 

Problème II. 

Eudoxe. Un arc de cercle 
étant donné , achever le cercle, 

^RiSTE, 1°. Je marque trois 
points dans 1 arc , & les joins par 
deux lignes. 

2°. Je mene fur le milieu de 
chaque ligne une perpendiculai- 
re j ôc le point où les perpendi- 
culaires fe coupent, eft le centre 
Or prenant pour rayon une li- 
gne tirée du centre à Parc donné , 
j'acheve le cercle. 

De-la, 1°, Deux cercles qui 
ont trois points communs , les 
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'46 I. Entretien 

ont tous. 2°. Deux cercles ne fq 

coupent qu’en deux points. 

Problème III. 

rig.jj. 70. ÈuDOXE. Mais s’il faut 
trouver U centre d’un cercle donné 
GBC,. . . 

Ariste. Il fuffit de tirer par le 
milieu I de la corde BC une per- 
pendiculaire GH. Le milieu D 
de la perpendiculaire fera le cen- 

fN.^o.tre*, puifque la perpendiculaire 
qui coupe la corde par le milieu > 

• eft un diamètre ou double rayon , 
dont le milieu eft le centre. 

Problème IV. 

tig 27- 7^* 9 coupons 

un arc BHC parle milieu» 

tN 70. Ariste. Du centre trouvé D 
je mene fur la corde BC une per- 
pendiculaire DIH 5 qui coupe 
l’arc BHC en deux parties éga-5 

De- là, les Sécantes» 

tîS 
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isuR LA Géométrie, ^i] 

Les Sécantes, 

72. Ce font des lignes qui cou- 
pent le cercle : il y a Sécantes ex- 
térieures & Sécantes intétieures. 
Celles-là vont d’un point exté- 
rieur couper le cercle i celles-ci, 
d’un point intérieur. 

Proposition I. 

7^, Si d un point A hors du cercle ^ . 
on mene fur la partie convexe plu- * 
fmrs lignes ; la ligne AB qui pro- 
longée pajfferoit par le centre D , eji 
plus court^e que toute autre. 

Soit le rayon BD = CD * , 

Je dis que AB <3 AC. 

AB-h BD C AC 4- CD *. 

Donc AB AC * ; car fi l’on 
joint à grandeurs égales des gran- 
deurs inégales , celle qui donne 
lapins petite eft laplus petite. 


Tome IL 
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42 L E N T R E T I E N! 

Proposition IL 

^tg.j 7 ^. Si d un point A hors du serclè y 
on y mene P lufieur 5 lignes qui letror 
verfent jufqd à la partie concave ; h: 
ligne AC qui pajje par h centre^ y 
tji la plus longue. 

Je dis que AC1> AD.. 

AC = AB -H BD rayon égal à. 
* BC *. Or ABD > AD 

Proposition IIL 

WgAO’ La plus longue des Sécante S' 

intérieures ABC , AD ejî celle qui 
fMjJe par le centre B. 

Je dis que ABC > AD. 

ABC = ABD , puifque BO 
= BD * , rayon du même cercle : 

iw.ij-.or ABD î> AD* : donc ABC 
AD. 

P R 0,P O S IT I O N. I V.. 

jf^. 4 /; . Si de deux points A , D dè 

la circonférence > on tire deux, lignes 
coupent en. dedans-^; 
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SUR LA géométrie. 4^: 
ta ligne AB qui prolongée pajferoit 
par le centre Q ^ ejî la pluy:ourte. 

Je dis que AB <î DB* 

Le rayon ABh-BC=DC^ 
rayon <3 DB-hBC * : donc AB ^j^.r/; 
H- BC < DB 4r BC : donc AB 
*< DB * ; car la grandeur 
jointe à la même , donne une 
quantité plus petite, eft plus petite* 

Proposition V* 

77. D^un point B hors du centre 
A J on mene à la circonférence deux 
lignes égales. 

Soit ABEF, rayon perpendfc 
culaire fur la corde GH : 

Je dis que BG = BH. 

La perpendiculaire commune 
BE paflant par le centre A y cou- 
pe la corde GH par le milieu*: 
donc les éloignemens du perpen^ 
dicule EG , ËH , font égaux ôc 
la perpendiculaire BE eft la mê- 
me ; & par conféquent roblique 
BG=BH** 

Iîi| 
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Proposition VI. 

78. Afin ,fi une ligne droite CE- 
FD J traverje deux cercles concen-* 
triques , fes parties comprifes entre 
les cercles font égalçs, 

. Je dis que CE— FD. 

Du centre A,fur la corde CD, ou 
EF , j’éleve la perpendiculaire 
AB : donc BC = BD , & BE = 
BF ♦ J puifque la perpendiculaire 
tirée du centre coupe la corde par 
le milieu. 

Donc, fi de BC on ôte BE, 
ôc que de BD on ôte BF ; refte 
*k. 7 o.CE=FD * : car de grandeurs' 
' égales, ôtez chofes égales ; les 
relies font égaux. 

• Et la Tangente vient à la fuite 
des Sécantes. 

La Tangente, 

Fig.44. 7 ^. C ’eft une perpendiculaire 

AC fur l’extrémité d’un rayon 

DC. 
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SUR L A GÉOMÉTRI E: 

De-là, 1°. Le rayon touché eft 
perpendiculaire fur la T angente *. * 

2°. Si une perpendiculaire cou- 
pe la Tangente au point d’attou- 
chement , elle paffera par le cen- 
tre , étant même chofe que le 
rayon : autrement , il partiroit du 
point d’attouchement deux per- 
pendiculaires , le rayon ôc la per- 
pendiculaire ^qu’on fuppofe cou- 
per la Tangente ^ ce qui n’eft pas 
pofTible*. 

Proposition I. 

8 0. La Tangente ABC ne tou-' , 
che le cercle que -par un point C. 

Je dis que fi C touche , B ne 
touche pas. 

Le. rayon DC étant perpendi- 
culaire fur ABC*, DB eft obli- 
que * : donc DB > DC **. 

Donc fi C touche , B , extré- ^4^ 
mité de l’oblique DB plus grande 
que DC, ne touche pas. 


Proposition IL 

8 1» Point de ligne droite qui paj^ 
Je entre la Tangente & le cercle. 

Je dis que CE tirée du poin^ 
d’attouchement C entre la Tan-^ 
genre BC & le rayon CD , pafle 
dans le cercle. 

1°. Puifque BC eft perpendicu- 
laire fur CD 5 CE eft oblique à 
CD , & CD oblique à CE*: 
ainfî l’on peut tirer du centre D 
une perpendiculaire DF fur CE^ 

2°. La perpendiculaire DF eft 
*N.J4. plus courte que l’oblique CD * 
qui eft rayon : donc F eft dans le 
cercle. 

Or F eft un point dé la ligne 
CE : donc CE paffe dans le cercle* 

Proposition IIL 

^ ^ Entre la Tangente,Ps^ <dt le 
cercle C , on peut tirer par le point' 
d'attouchement A me infinité de lùj 
gnei circulaires,. 
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1°. Prolongez le rayon AD en. 

E : & de E , comme centre , dé- 
crivez par A le cercle AFAî> C ,, 
ayant le rayon plus grand. 

2°. Le rayon ÀD - 4 - DE pou- 
vant être prolongé à l’infini * vous 
ferez palfer par A des cercles à 
l’infini , toujours plus grands , ôc 
qui n’auront qu’un point A de 
commun*. 

Or ces cercles ne toucheront la 
tangente AD qu’en un point*. * 
Donc entre la Tangente ôc le 
cercle y ÔCc. 

Problème I. 

Eudoxe, Tirer une Tangen- 
te fur un point donné A. 

Ariste. Je mene d’abord un 
rayon du centre C au point donné 
A; puis une perpendiculaire AB’ 
liir l’extrémité A du rayon *3 
AB eilla.Tan genre,*.. *'N.7sim 


Dtgiîizcd t'y Cooglc 


ÿS’ I. ENTRÈTIEt^ ’ 

Problème IL 

• 

cerc/e , r/r^r Tangente, 

. Ariste, i°. Du centre E je tire 
une ligne droite ED au point don- 
né D. 

2°. Je mene une Tangente 
FAG par le point A , où la droite 
ED coupe le cercle ABC. 

3°. Je décris un cercle concen-; 
trique par le point donné D. 

4°. De ce point D, je tire une. 
corde DH = FG : & je dis que 
BH eft la Tangente qu’il falloir 
tirer. 

Les deux cordes FG 6 c DH 
étant égales par la conftrudion I 
font également éloignées du cen^ 
tre dans tous leurs points * : 

Donc elles ont même rapport 
au cercle concentrique intérieut 

^n.s 2 , abc 

Or FG eft Tangente : donq 
DH feft. 
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, 8 y. Eudoxe. D-u même point ng.4^, 
A , je tire deux Tangentes AB, 

AC : font-elles égales ? 

AristE; Sans doute : 1°. Mê- 
me oblique AD. 

. 2°. Eloigrtemens du perpendi- 
cule égaux DB, DC, rayons du 
même cercle *. ' 

Donc les Tangentes AB , AC , 
qui font les perpendiculaires * , ' 

font égales*. *N.3(S» 

Et après la Tangente vient le 
Sinus d’un arc. 

Le Sifius^, 

S 6 . C’eft une perpendiculaire 
tirée de l’extrémité d’un arc ou 
d’un rayon fur un rayon qui ter- 
mine l’autre extrémité de l’arc j 

AB eû Sinus de l’arc AC. De-là. 

/ 

I. 

S"/. Le Sims d*m arc étant pro- 
kngé jufquà la circonférence , de^ 
vient corde d*m arç doable. 

Tome IL E 
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Soit le Sinus AB prolongé çri 
D : je dis que Tare ACD foutenu 
par la corde ABD eft double de 
Tare AC dont AB eft Sinus , ou 
que AC =CD. 

Le rayon EC, qui part du cen- 
tre E coupant perpendiculaire- 
ment la corde ABD perpendicu- 
*N.g<^.laire fur EC coupe Tare ACD 
*N.i8 par le milieu * ; donc AC=CD. 
Ainfi le Sinus d’un arc eft la 
moitié de la corde qui foutient 
un arc double. 

IL 


88» lyans le niênie cercle , deux 
T 7 gjo. égaux donnent des arcs égaux- 
Soit le Sinus AB = BD ; je dis 
que AC = CD. 

Le rayon EC eft une perpen- 
diculaire , qui partant du centre , 
coupe la corde AB -+- BD par le 
*N.(S 2 . milieu * , ôc par conféquent lare 
*N.s 8. AC -H CD * : donc AC = CD. 
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1 1 1 . 

8 ÿ. Dam le meme cercle , 
arcs égaux donnent des Sinus égaux. 

Soit l’arc AC— CD : je dis que 
le Sinus AB = BD. 

Puifque AB eft perpendiculaire 
fur EC*, EC l’eft fur AB-+-BD**. 

Or une perpendiculaire qui cou 27, * 
pe l’arc AC H- CD par le milieu , 
coupe de même la cordeAB-+- • 
BD donc AB — BD. 

Enfin les Lignes nous ont con- * 

duits aux Angles. 

Eudoxe, Et le plaifir de voir 
des vérités qui s’élèvent comme 
par dégrés les unes fur les autres 
me rappellera bientôt dans votre 
Cabinet. 
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IL ENTRETIEN. 

Sur les Angles, 

Eudoxe,TE m’en fouviens J 
J Arifte ; il eft queftion 
d’Angles ; ôc ces figures qui par- 
lent d’une manière fi efficace aux 
yeux & à l’imagination , réveille- 
ront nos idées , ôc foûtiendront 
l’attention de Pefprit. 

Ariste. Commençons par quel- 
ques définitions. 

Figji. 9^' furface eft une étendue 
confidérée précifément comme 
longue & large. 

La furface plane ou le plan CD 
eft une furface dont toutes les par- 
ties font tellement fituées, qu’une 
ligne droite qui tourneroit deC- 
fus immédiatement , en touche- 
roit tous les points également fans 
obftacle. 


SUR LA Geo Mf TRIE. 5'^ 

Ainfi le plan eft compofé de 
lignes droites & parallèles , qui 
ne s’écartent en aucun fens. 

Ceft le contraire dans la rurfa-fig:-/^. 
ce courbé AB. 

Un plan borné par une li-Hg;./^. 

• gne circulaire eft un cercle entier 

EFGHI. 

Le demi-cercle EFGI eft. la 
partie du cercle terminée par la 
moitié EFG de la circonférence , 

& par le diamètre EIG. . \ 

Le quart de cercle EIF eft la 
quatrième partie du cercle , ôc 
par conféquent il a pour mefure 
de fa grandeur un. arc de 5)6 dé- 

^ P 2. L’angle plan ABC dont il F/g./4. 
s agit, eft une furface comprife 
entre deux lignes écartées d’une 
part, & réunies dé l’autre en un 
point B' / qui eft le fommet dé 
l’angle. 

L’angle mixte eft formé par une 
ligne droite 6c une ligne courbe. 

E * • • 

iij 
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54 IL Entretien 
Les deux côtés AB , CB dij; 
l^anglç rediligne , dont il eft que- 
llion , font des lignes droites. 

L’angle fe défigne par trois, 
lettres A , B , C , dont la fécondé 
foit au fommet , ou par une feule 
B qui foit au fommet. , 

Si les côtés d’un angle font 
prolongés après la fedion , il fe 
forme des angles ABC, DBE , 
oppofés au fommet B. 

mefure d’un angle eft 
l’arc qui a pour centre le fommet 
de cet angle, ôc pour rayons les 
côtés du même angle. 

Qu’un rayon AB faffe un tour 
fur un centre B: tandis que l’ex- 
trémité A décrit la circonférence 
ACIEi un point quelconque F 
du rayon BA décrit une ligne cir- 
culaire concentrique FGH. De- 
là , tandis que l’extrémité A dé-, 
crit un arc AC d’une quantité dé- 
terminée , qui foit, par exemple,^ 
la quatrième partie de la cirçpri^-j. 
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süR LA Géométrie. 5-5 
fërence 5 le point F décrit un arc 
F G femblable , ou qui eft la 4®. 
* partie d’une ligne circulaire con- 
centrique FGH : donc la fur- 
face , l’ouverture, ou la grandeur 
de l’angle ABC , formée d’arcs 
femblables à l’arc correfpondant 
AC de la circonférence répond à 
cet arc: 6c parconféquentla me- 
fure d’un angle eft l’arc qufa pour 
centre le fommet, ôc pour rayon , 
les côtés de l’angle. 

Ainfi, les angles qui contien- 
nent des arcs égaux ou fembla’- 
blés , font égaux. 

L’angle droit ABC a pour me»- 
fure un arc de po degrés, 6c c’eft 
un quart de cercle *. 

L’angle eft-il plus petit qu’un 
angle droit ? c’'en un an^le aigu 
CBD. Plus grand qu’un angle 
droit ? c’eft un angle obtus ABD. 

Si une oblique coupe deux pa- 
rallèles , il fe forme des angles 
aigus ôc des angles obtus en de- 

Eiii; 




Fig.s^* 
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dans & en dehors ; les uns inter^ 
nés y les externes. Les aigus 

internes F y G, ou externes K, L 
comparés enfembLe , font alternes ; 
les obtus H, I, ou M, N, de 
même. F , N , ou G , M font /«- 
ternes de même côté. 

Il y a des angles qui ont leur 
fommet au centre , d’autres qui 
ne l’oüt pas. 

Eudoxe, Hé bien , comparons- 
les fucceflfivement , mefurons les 
uns & les autres , voyons-en le&; 
différentes propriétés. 

JURISTE. Nous le ferons dans 
quelques propoficions , dont les, 
précédentes répandront la lumiè-» 
re fur les fuivantes.. 

Des Angles qui ont leur fommet 
au certtreé. 

Proposition L 
Deux, Angles droits ABC>^ 
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ABD , valent , pris enfemble , un 
demi-cèrcU^ 

Chacun vaut un quart de cer- 
cle , ayant pour mefure un arc de 
5>o degrés*. Donc les deux, pris*^,?-?- 
enfemble ayant pour mefure la 
demi - circonférence CAD , va- 
lent un demi-cercle. 

De-là , 1°. Tcfütes les lignes 
CB , FB EB , GB , ôcc. qui 
tomberont d’une parc fur le mi- 
lieu B du diamètre , formeront des 
angles , qui tous enfemble , vau- 
dront deux droits , ayant pour me*» 

(ure la domi-circonférence. 

2°. Quatre angles droits ABC, 

ABD ^CBE, DBE , valentle cer- 
cle. 

Proposition H. 

• 

Une perpendiculaire fur uneFig.s^>. 
ligne fait avec elle deux angles droits. 

Soit AB perpendiculaire fur 
CD : je dis que les angles ABC ,, 

ABP ji. font droits.^ 


II. Entretien 

De B, je décris îe demi-cercîc' 
CEAFD , dont le diamètre eft 
CB-+-BD *. 

La corde AC= AD, puifquC' 
le point B de la perpendiculaire 
AB étant également éloigné des. 
points oppofés C, D, parlacon- 
^iV ftruélion , le point A l’eft aulli.''^ : 
*N.i 7 . donc l’arc AE€ = AFD * , puif- 
que les cordes égales foutiennent 
des arcs égaux : ainfi , chacun eft 
de p6 dégrés, moitié de la demi- 
circonférence CAD ; ôc les an- 
gles ABC , ABD i ayant pour me- 
fure un arc de po dégrés , cha- 
cun.; font droits *. 

De-là 5 un angle de po dégrés , 

' ou formé par deux perpen(ÿHlp- 
laires, c’eft même chofe , c’eftr 
à-dire, un angl® droit. 

Proposition III. 

^6, Une ligne AB , qui fait aveC" 
une autre CD deux angles droits , 
ejl perpendiculaire^. 



SUR La Géométrie. ^ p > 

Puifque les cordes AC, AD 
foutenant des arcs égaux dans 
rhypothèfe, font égales *,le point *^*^l^* 
A eft également éloigné des points 
C , D ; le point B Teft auffi* ,puif-’*N.is. 
que BC & BD font rayons du mê- 
me cercle : donc AB qui a deux 
points également diftans, chacun, 
de C , D, eft perpendiculaire *. 

Proposition IV. 

py. Les deux angles ABC 
GBD , faits par une oblique CB fur 
une ligne droite , valent deux droits. 

Pris enfemble , ils ont pour me- 
fure la demi- circonférence ACD 
décrite du centre B , mefure de 
deux droits * ; donc ils valent * 
deux droits. 

Proposition V. 

^8. Deux Angles oppofés au fom- Fîg.fp. 
met font égaux, 

i®. Les aigus ABE , CBD , 
fpnt égaux*: car joints féparé-*-N..?,. 


* d 


IL Entretfen; 
ment avec le même obtus ABC^ 
n.^7’ ils valent deux droits *. 

* 2°. Les obtus ABC , DBE font 

égaux par la même raifon. 

J. 5°. Tous les droits font égaux 

Donc les angles oppofés au 
forhmet font égaux. 

Sinus des angles, ou des arcs> 
tt^efures des angles * , c’eft même 
chofe. 

Cela pofé , 

Proposition VI* 

pp. Deux angles de même efpec&^ 
qui ont les Sinus égaux y font égaux. 

Ces angles ont pour mefure 
des arcs égaux*, puifque les Si- 
nus égaux donnent.des arcs égaux.' 
donc ils font égaux. 

Proposition. VIL 

100. Les angles égaux ont des jî- 
ms égaux. 

Ces. angles ont pour mefure 
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stTR LA Géométrie, 
des arcs égaux : or les arcs égaux 
donnent des finus égaux ' 

Proposition V 1 1 L 

I 

10 1. Une oblique BC entre deuxFig>^oi 
parallèles AB , QD ^ fait les angles 
alurnes égaux. 

Je dis d’abord que les alternes 
aigus ABC , BCD * font égaux. 

. 1 ^, De B , décrivez l’arc CE i 
& de C , l’arc BF : cc font deux 
arcs de cercles égaux , puifqu’ils 
ont même rayon , BC= CB. 

2 ®. Tirez les perpendiculaires ^ 
CA , BD : elles font finus des an- 
gles * ABC, BCD J & ces finus 
font égaux étant perpendiculaires 
entre mêmes parallèles *. *n. 4 o; 

Ainfi les angles ABC , BCD 
ont des finùs égaux , & par con- 
féquent des arcs égaux *. 

Donc ayant mefures égales j ils 
fom égaux. 

Je dis en fécond lieu que les , 


. ;kv: ::,g|e 


I 



62 II. EnTREI'IEI^ 
alternes obtus BCG, CBH font 
égaux. 

L’obtus BCG avec l’aigu BCD 
97. deux droits *, 

L’obtus CBH avec l’aigu ABC 
* j^=BCD*, vaut aufïi deux droits* 
joi. Donc les obtus BCG , CBH 
» N. 8. font égaux *, puifque deux gran- 
deurs , qui jointes (éparément 
avec grandeurs égales , font gran** 
deurs égales , font égales. • 

Proposition IX. 

Fig JO. 101 . Deux hgnes AB, CD , 
font parallèles lorfqu^une ligne B G 
qui les coup^ , fait les angles alter^ 
nés égaux. 

1°. Les angles alternes ABC i 
BCD, étant égaux, les arcs CE , 
BF , qui en font la mefure , & pat 
conféquent les Sinus CA , BD , ' 
*N.S9. font égaux *. 

2°. Ces deux Sinus égaux font 
deux perpendiculaires égales 


Digitized by Google 


s:u R LA Géométrie. 6^ 
qui joignant les deux lignes AB, 

CD , font mefures égales de leurs 
diftances. 

rROPOSITION X. 

JO^., Enfin , fi me oblique EF 
coupe deux parallèles , les angles in-- 
ternes B , D , de même coté valent 
deux droits. 

Les angles B & A valent. deux 
droits*: or l’angle D = A alter-*jv:;>7.' 

■ ^ * "“N, 

Donc B ôc D valent deux joj, ’ 
droits. 

10^, De-là , I®. Les angles ai- 
gus E,D, de même côté font 
égaux : car l’angle alterne D = ^ 

A * , & A = E oppofé au fom- 
met *. 

2°. Les angles obtus dé même 
côté B , F , font égaux de même , 
puilque F-hD, ainfi que Bh-< 

E — D , vaut deux droits *. 


Donc AB ôc CD font parallè- 
les *. 


II. Entr E t I E'fir 

10^. 3°. Si deux angles int^* 
rieurs ABC, BCD , de même c6 ^ , 
té valent moins que deux droits, 
les lignes AE , DF, coupées pat 
l’oblique BC, ne font point paraU 
leles , 6c par conféquent elles fe 
rencontrerons 

lo^v Eudoxe, Mais comment 
partagez-vous un angle en deux 
également f 

Aiuste, 1°. Du fommet B , je 
décris un arc AEC. 

2 °. Jemene la corde AC. 

3 ®. Du centre B , je tire une 
perpendiculaire BDE fur la corde 

Et je dis que langle ABE =s 
EBC. 

La perpendiculaire BDE par- 
tant du centre B , coupe par le 
milieu D la corde AC *, & par 
conféquent V arc AEC * : donc 
farc AE = EC ; donc l’angle 
ABE EBC , ayant même arc 
-pour piefure* 
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1 07. Eudoxe, Et s’il faut di- 

vifer un quart de cercle AEC ^ ou 
un arc de po dégrés y en deux par- 
ties égales 

Ariste, I®. Du- centre B, je 
fais un angle ABC dont les côtés 
comprennent l’arc AEC. 

Je partage cet angle en 
deux également *; ôc l’arc AEC 
eft coupé par le’milieu. 

108. Eudoxe, Ou d’un point 
donné A dans une ligne droite 
AB , faire un angle égal à un an- 
gle donné CDE. . . . 

JURISTE, 1®. DufommetD de 
l’angle donné', je décris un arc 
CE compris entre fes côtés. Puis , 
avec même ouverture dé com- 
pas , du point donné A , je décris 
un arc BF G. 

' 2®. Tirant cordés égales CE , 

BF , j’ai arcs égaux CE, BF*. 

Enfin, je mene de Fen A la^ 
droite FA & l’angle BAF=- 
ÇDE.* , puifqu’ils ont- pour me- *2^.p^L 

Tom e I L. S 
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fure arcs égaux , par la confl:ruc>.. 

tion. 

lop. Eudoxe.^ Enfin , d’un ; 
point donné F hors d’une ligne ' 
fec , tirons une ligne qui fafle 
avec elle un angle donné D. 

y^RisTE. 1°. J’éleve fur la don-. 
ftée BC une ligne BE faifant avec 
elle un angle ÇBE égal à l’angle 
* K. donné D *. 

. a". .Du point donné F , je tire > 

une ligne FA parallèle à la lignc^ 
*^.^2. élevée BE *. Et l’angle FAC for- - 
mé par la parallèle & la ligne don- 
née eft l’angle qu’il falloit faire : ; 
car l’angleFAG=EBC=D;puif- - 
que deux parallèles coupées par,- 
une oblique , font les angles ai- 
gus du même côté égaux . 

" Eudoxe. Après cela , Je vous ; 

livre à vous même. 

Triste,. Nous pafferons donc 
à;'(^autres angles, employant en- 
core & Définitions , & Propofi- - 
fipns ,, fi , vous le vorfez > - 

i 4 ,ênaes.'. 
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'Les Angles qui n ont pas leur fonv* 
met au centre. 

Ce font des angles qui ont leur 
fommet à la circonférence , en- 
tre la circonférence ôc le ce nt r, 
ou. hors delà circonférence. 

Définitions. 

ITO. Angle au centre ABC 
un angle dont le fommet B eft au 
centre.. 

Angle infcrit ADC ou à la cir- 
conférence , eft celui dont le fom-, 
met D fe trouveà la circonféren- 
ce , & les côtés AD , CD dans 
ie cercle. 

Angle çirconfcrit EFG eft un 
angle hors du cercle , mais dont 
les côtés touchent le cercle. . ¥ig.6Si 

III, Petit Segment V , c’eft la 
plus petite portion du cercle com- 
prife entre la corde ôc la circonfé- 
rence ; grand. . Segment G ^ la plus ^ 
grande* . 
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Angle du petit Segment' AlàQ.l^ 
eft un angle formé par la Tangen-- 
te AB & là corde BC , & qui: 
Comprend le petit Segment P'. 

L Angle du grand Segment CBD 
eft fait par la Tangente BD ôc la 
corde BC , 6c comprend le grand - 
Segment G, 

BEC'fT^ angle dans tè petit Seg’^. 
ment ÿ BFG , dans le grandi. 

Proposition L. 

TI 2. V Anglè dit petit Segment, 
a pour mefure la moitié de tare fou-t 

FUT (To. tenu.pax la corde» 

Soient la corde BC parallèle ■ 
au diamètre EF y ôc le diamètre,- 
perpendiculaire GH;, qui paflant 
par le centre L, ôc coupant per- 
pendiculairement le diamètre EF 
aufli-bien que la corde BC paralr 
>N.: 4 <^.tele coupe le diamètre EF , la-, 

. corde.pCôc par confèquent TafO; 
=*iV.<f/.BGC parle milieu*». 


Digili^mi L-, Google 



S^ü R’ t Â f O M f T R TR 
Je tire le rayon IB perpendicu- 
laire fur la Tangente AB * ; & je *N.?ÿi 
dis que l’àngle ABC a pour niefu- 
ne l’arc BG , moitié de BGC. 

1°. L’Angle ABI eft droit 
étant formé par là Tangente AB 
& le rayon perpendiculaire; 

L’Angle EIG eft droit auflî,, 
puifqu’il eft fait de même par deux 
perpendiculaires IG , lE. Voilà 
deux angles égaux. * 

2°. L’Angle CBI dans lè pre- 
mier , & l’angle BIE dans le fé- 
cond font égaux* J étant alternes.. * N. 
Otez des deux droits, égaux , les 
deux alternes égaux : les reftes 
ABC , BIG font égaux *; *n.io. 

Or l’angle au centre BIG a* 
pour mefure l’arc BG *. 

Doncl’angle ABC l’a de même; 

^Proposition II. 
jjXp VAr^ltdugrandSsgmeHp^ 
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70 II: Entretien' 
a pour mejure la moitié de tare du 
grand Segment. 

J® l’Angle CBD a pour 

mefure Tare BH, moitié de Tare i 
BHC. 

L* Angle CBD ==CBI-+-IBD ; 

* ^ or CBI = BIE alterne*, ôc IBD 
•IPI. s=EIH droit aufli : donc CBD 
= BIE-f-EIH. 

MaisBIE-t-EIHa pour me- 

Donc l’Angle CBD a pour me- 
fure l’arc BH. . 

Proposition III. 

P II4. V Angle à la circonférence^ 

’ABC a pour mefure la moitié de 
Parc AC fur lequel il eft appuyé. 

Les trois Angles ABD , CBE , ^ 
ABC, pris enfemble, ont pour 
mefure la valeur de la. demi-cir-* 

: Or ABD a pour mefure la moi- 

tié de l’ara AB j ,ôc :CBE , la luoi^ 



Sü R L A G é O M Ét' R I E. 71^ 
tlé'de lare BC * : donc ABC * iV/ 
a pour mefure la moitié de l’arc us, 
AC, ces trois moitiés faifant la i 
demi-circonférence. 

J J j'. De-là , 1°. Tous les An- 
gles inferits , ou à la circonféren- 
ce , appuyés fur le mêm>s arc font ' 

^aux , ayant même mefure. . 

L’Angle à la circonférence pï^. 7 7. . 
ABC appuyé fur le diamètre eft 
droit , puifqu’il a pour mefure la 
moitié de la demi-circonférence, , 
ou la valeur de po dégrés. 

Eudoxe. Et cela peut donner , Pîg>72 , , 
ce femble , une manière d’élever 
une perpendiculaire fur l’extré- 
mité B d’une ligne AB. . 

Triste, Oui : car d’un • centre ; 

C pris à volonté , intervale CB , , 
décrivez un cercle’qui coupe la . 
ligne AB , paffant par l’extrémité ,• 

B. 

Enfuite tirez un diamètre DCE,; 
par le point D , où le cercle cou-, - 

.U .ligne donnée AR . 
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7^ II. Entretien- 
Elevez enfin , fur l’extrémité B 
la ligne BE , & BE fera la perpen- 
ciiculaire puifque l’angle DBE 
fera droit , étant appuyé fur le diar 
métré DCÉ. 

Proposition IV.. 

II(f. V Angle au centre efi dou^ 
hle de t Angle à la circonférence ap- 
puyé fur le même arc, 

L’Angle au centre a pour me* 
fure l’arc fur lequel il eft appuyé*; 
l’Angle à la circonférence , la 
* moitié de cet arc * : donc l’An-: 
gle , &c.. 

Proposition V; 

I 

i l J» Un Angle ABC , dont lè 
Jbmmet B fe trouve entre là circon* 
férence & le centre G y . a pour mefi- 
re la moitié de Parc AC y fur lequel 
il eft appuyé d'une part y & la moitié 
de Parc DE compris entre fes- cStés 
prolongés de P autre»'. 

^ Soient 
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SUR la GÉOMÉTRIÏ. 7^ 

Soient BD , BE , prolonge^ 
mens ; & EF parallefe à BC. 

Je dis que l’angle ABC a peut 
mefure la moitié de Tare AC , 
plus la moitié de l’arc DE. 

L’angle AEF a pour mefure 
la moitid de l’arc AF * & par » 2 ^, 

conféquent la moitié de l’arc AC , -^^4* 
plus la moitié de l’arc CF ou de 
l’arc DE =CF entre mêmes pa- 
rallèles*. *N.jo. 

Or l’angle ABC = AEF*.^;^^'’- 
puifqueles angles aigus de 
me côté d’une oblique coupant 
deux parallèles , font égaux. 

Donc l’angle ABC a pour me- 
fure la moitié de l’arc AC , plus 
la moitié de l’arc DE. 

Proposition VI. ** 

Il 8. Un angle ABC , dont leFjg. 7 ^, 
Jômmet B ejl hors du cercle , mais 
dont les côtés le traverfent ,, a pour 
mefure la moitié de î arc concave AC, 
moins lamohié de î arc convexe DE. 

Tome IL G 
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74 II- Entretien 

Soit DF parallèle à BC. . 

Je dis que langle ABC a poué ’ 
mefure la moitié de AC, moins la 
moitié de DE. 

L’angle ADF a pour mefure 
N. la moitié de AF * , ou la moitié 
de AC , moins la moitié de FC 
*N.jo. — DE * ; donc ADF a pour me- 
fure la moitié de AC , moins la 
moitié de DE. , 

Or l’angle ABC = ADF , au- 
tre aigu de même côté *. ' 

Donc l’angle ABC a pour me*- 
fure la moitié de AC, moins-4a 
moitié de DE. 

Proposition VIL 

*'■ Enfin , r angle circonfcrtt 
ABC , ou formé par deux Tangen-- 
tes , a pour mefure la moitié de t arc 
concave ADC , moins la moitié de 
F arc convexe AEC. 

Tirez CD parallèle à BA. 

Je dis que l’angle ABC a pour , 
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suit LAGÉÔMÉtRîE^ 7J 
înefure la moitié de l’arc ADCj 
moins la moitié de AEC. 

L’angle DGF ayant pour m*e- 
fure la moitié de l’arc CD*, 
pour mefure la moitié de ADC , 
moins la moitié de AD , ou de 
AEC = AD *. Or fangle ABC 
= DCF*: donc l’angle ABC a * N. 
-pour mefure la moitié de l’arc 
ADC , moins la moitié de AEC. 

Ainlî les angles nous condui- 
fent naturellement aux Triangles. 

Eudoxe, Etj’en verrai les pro- 
priétés avec le même plaifir , le 
plutôt qu’il me fera polïible. 


. III. ENTRETIEN. 

Sur les Triangles» 

JURISTE, T Ous le fçavez, Eu- 
y doxe , nous^bus 
formnes engagés à parler des 
Triangles. 

G i; 
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*]6 III. Entretien 

Eudoxe. Sans doute ; & eii 
montant toujours par dégrés -> ^ 
vous allez nous éclairet de plus 
en plus. 

Triste, LaifTons - là les paro- 
les fuperfluës j la Géométrie les 
proferit , leur préférant la préci- 
fion ôc la fimplicité de fes Défi- 
nitions , de fes Propofitions , de 
fes Problèmes. 

Définitions. 

120. On appelle figure un ef- 
pace renfermé de tous côtés. 

Le Triangle eft une figure de 
trois côtés , ou de trois angles. 

Six fortes de Triangles , eu 
égard aux côtés ôc aux angles. 

Fig.7<^- Le Triangle Scalene B a fes 
trois côtés inégaux. 

Fig.77. L*Ifocele C a deux côtés égaux; 

Fig.78. L’Equilateral D a fes trois cô- 
tés dgaüx. 

Le Triangle re£i:angle E 4 un 
. angle droit. 
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SUR LA Géométrie. 77 

L’Obtufangle F a un angle 
obtus. 

L’Acutangle G a trois angles F/g.gj, 
aigus. 

La bafe d’un Triangle eft le cô- 
té oppofé à l’angle formé par les 
deux autres côtés. 

Dans le T riangle reôlangle ,1e 
côté oppofé à l’angle droit fe nom- 
me fpécialement l’Hypoténufe, 
fouvent la Bafe. 

La hauteur d’un Triangle eft 
une perpendiculaire tirée d’un an- 
gle fur de côté oppofé , confidé- 
ré comme bafe. 

Si les trois angles d’un Trian- 
gle ont leur fommet, chacun, 
dans la circonférence d’un cer- 
cle , le Triangle eft infcrit , ôc le 
cercle cinonfcrit. 

L’angle extérieur ABC eft unH^.^ij. 
angle formé par le prolongement 
BC d’un des côtés du Triangle 
ABD. 

IZI* Celafuppofé, commen- 

G iij. 
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7» IIL Entretien 
çons par circonfcrire un cercle au 
Triangle ABC. 

1 °. Ayant pris les fommets A 
B , C J pour trois points donnés 
joints par les deux lignes AB, BC, 
je tire fur le milieu des deux lignes 
deux perpendiculaires EF , GH 
qui fe coupent dansun point D 
2 °. Du point de fe£lion D y 
comme centre , je décris par les 
*NM. fommets A , B , C , un cercle * 
3c c’eft'le cercle çirconfcrit’*'., 
Proposition I 
111, Les trois angles dtm Tri an-- 
Bg.s^sgîe , pris enfemble , font égaux a 
deux droits. 

Les trois angles A , B , C , du 
Triangle infcrit , ont pour mefu-^ 
re la moitié des trois arcs AB 
BC , CA , fur lefquels ils fontap-* 
«n^^puyés* , & par conféquent la va-, 
leur de la demi - circonférence : 
donc * , pris enfemble,. ils font 
égaux à deux droits. 

Ainfila valeur des trois angles, 
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SUR LA Géométrie. 7^ 
d’un Triangle eft de 180 dégrés *' 
valeur de 2 droits. , 

De-là, 1®. Le Triangle n’a qu’un 
angle obtus ou droit ; puifque 
s’il en avoir deux , il vaudroit 
plus de 180 degrés , par confé- 
quent il a deux angles aigus ; 6c Ci 
deux côtés font perpendiculaires 
l’un fur l’autre’, le 3®. eft incliné 
furies deux, faifant avec eux deux 
angles aigus. 

2®. Le Triangle peut avoir trois 
angles aigus : car trois angles ai- 
gus de éo dégrés chacun , valent 
deux droits précifément , ou 180 
dégrés. 

3®. Dès que l’on çonnoît deux 
angles d’un Triangle j on con- 
noît le troifième. 

De 1 80 dégrés , valeur des trois 
angles du Triangle , ôtez la fom- 
me des deux angles connus : le . : 

lefle eft la valeur du troifième. 

Proposition IL 

J 2^ Dam un Triangle > deuxng.Sf^ 

G iiij 
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8o III. Entretien 
côtés ypris enfetnble ,font pim grands 
que le troifieme. 

Je dis que AB -h BC î> AC. 

AB - 4 - BC eft ligne courbe ; & 
AC ligne droite entre mêmes 
points A , C : donc AB - 4 - BC 
> AC*. 

Propositi on III. 

fig.Sâ. ll/J.. Dans un Triangle , le plus 
grand côté ejî oppofe au plus grand 
angle ; & le plus grand angle , au 
plus grand côté. 

1°. Le plus grand côté AC fou-, 
tient le plus grand arc ADC*, me- 
fure du plus grand angle ABC* ; 
donc le plus grand côté AG eft 
oppofé au plus grand angle ABC. 

2°. Le plus grand ^ngle ABC 
2 pour mefure le plus grand arc 
ADC foutenu par le plus grand 
côté AC*: donc le plus grand 
angle ABC eft oppofé au plus 
grand côté AC. 

12 ^, De-là , I Les angles op-. 
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SUR laGêométrie. 
pofés à côtés égaux fom égaux , 
ôc les côtés oppofés à angles 
égaux , font égaux. 

2°. Si un angle compris entre Fig.87. 
deux côtés déterminés croît j l’arc 
& le côté oppofé croîtront; & 

È ar conféquent , fi l’angle droit 
iFC, par exemple, devient l’ob- 
tus BFD , le fécond côté oppo- 
fé BD fera plus grand que le prc- 
niierBC. 

3®. Si d’un point B dans le cer- 
cle , mais hors du centre F , on 
tire plufieurs lignes BC, BD , à 
la circonférence , la ligne la plus 
proche de la perpendiculaire 
BFE qui paffe par le centre, ou 
quieftia plus longue*, eft plus*J^* 7 A 
longue que la plus éloignée , puif- 
que BD > BC. 

4°. D’un point B hors du cen- 
tre F , on tire bien deux lignes 
égales * : auffi F centre , ôc point *n.7t^ 
de la perpendiculaire FB , étant 
également éloigné des points G 9 
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S2 III. E NT R ETIE.N. 

le point B l’eft*: donc BG 
= BC : mais on ne tire que deux 
lignes égales ,,puifque BD > BC 

Proposition IV. 

Fi£,88. 116. Dans le Triangle Scalene 

FGH, les trois angles F, G, H 
font inégaux, 

côtés le font * , Ôc par 
» N-Conféquenc les trois angles 
^•2/. Proposition V. 

'J 27. Dans le Triangle Ifocele 
y les deux angles I , X y fur la. 
bafe font égaux. 

Les deux côtés IK , KL , op- 
, pofés à ces angles, étant égaux * > 
'J 20. les angles le font *. 

* De-là , I®. Dans le Triangle 
Ifocele point d’angle obtus ou 
droit fur la bafe ; autrement les 
deux angles fur la bafe feroient 
obtus ou droits ; & par conféquent 
les trois angles du Triangle vau-. 
^ 'droient plus^ de deux droits j, co 
^zz. polTible: 
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SUR LA GéOMéXRIE. 8^ 

2®. Dès que les deux angles fur 
la bafe font égaux, le Triangle eft 
Ifocele , les côtés oppofé^ étant. * 
égaux. 

Eudoxk. Cela ne vous donne- 
t-il pas une manière de mefurer 
une hauteur acceflihle AB? ' 

Ariste, Oui, je m’éloignerai 
do pied A de la hauteur AB juf- 
qu’à ce que la diftance AC faife 
avec le rayon vifuel CB terminé 
par la cime B une angle de 4 j dé- 
grés , obfeivé fur un demi-cercle 
dont la bafe fera dirigée parallèle- 
ment à rh'orifbn vers A , & P Ali- 
dade , ou la régie mobile, vers B ; 
la diljance AC fera égale à la hau- 1 
teur AB : car l’angle BAC étant 1 
droit > & l’angle ACB de 4J dé- 
grés , l’angle ABC fera de 4^ dé- 
grés aufli * : donc l’angle ABC * 
= ACB : donc les côtés oppofés-^-^^* 
AB, AC feront égaux Ainfi la * 
mefure de la diftance AC , fera 
mefure delahauteut AB^ 
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84. III. Entretien 


Proposition VI. 


llS. Dans le Triangle équilate- 
^ r^/ ABC J les trois angles font égaux. 

Puifque les trois côtés le font’*', 
• N. les trois angles le font *. 

Eudoxe. Je vois aflcz com- 
ment vous faites fur une ligne 
donnée un Triangle équilatéral. 
Fig.^2. Ariste. Ayant décrit des points 
B , G, inrervale BG , ou GB = 
BG , deux cercles qui fe coupent 
en C , je tire des centres B , G , 
deux lignes BC , GC ; & le Trian- 
gle BCG formé de cel deux li- 
gnes Ôc de la ligne dor\née , eft 
» ^.équilatéral puifque fes côtés, 
;| 40 . étant rayons de cercles égaux , 
font égaux. 

Eudoxe, Mais s’il faut mefu- 
fÿ-^i.j-er une diftance inacceffible MO 
par le moyen d’un Triangle équi- 
latéral .... 

Ariste, Dirigeant labafe d’un 
denü-cercle vers O ^ ôc TAlidade 

« 
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SUR’L A GÉO MÉTRIE S5' 
vers N , je fais d’abord l’angle 
NMO de 60 dégrés ; puis fur la 
même ligne MN , dirigeant la 
bafe vers M & l’Alidade vers O , 
je fais de même l’angle MNO de 
60 dégrés : donc l’angle MON 
eft aufli de dégrés * , puifque ♦ 
éo.pris trois fois , fait 180, valeur 
du Triangle : donc les trois côtés 
MN, NO , MO font égaux*, les 
trois angles étant égaux. 

Ainfi connoiflant le côté accef- 
fîble MN , que je toife , je con- 
nois la diftance inaccelTible MO 
= MN. 

Proposition VIL 

Iip. Enfin r angle extérieur 
Triangle eft égal aux deux intérieurs 
oppofis , pris enfèmhle, 

* Je dis que l’angle ABD = A 
+ C. • 

Les deux angles A ôc C avec 

le rroifième ABC valent deux 

droits * : or l’angle ABC avec * 

® /- 21 . 
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tS IV. Entretien. 
l’angle ABD , vaut auiïi deux 
*N.s>7. droits * 5 puifqu’une oblique AB 
fait deux angles égaux à deux 
droits. 

Donc l’angle ABD = A -H 
s. C *. 

Voilà les Triangles confidérés 
& en général ôc en particulier. 

Les comparerons-nousf 

Eudoxe. Volontiers ; & dès 
ce foir , vous me reverrez. 



IV. ENTRETIEN. 


Sur les Triangles comparés enfemble, 

Eudoxe.T T E bien , Arifte, 
J 7 jL n’ai - je pas tenu 
ma parole ? 

Æiste. Je voudrois , Eudoxe ^ 
être’ en état de répondre à cet em-; 
preffement & . . . . 

Eudoxe^ Venons d’abord au 
fait. 


Digitized by Google 



SUR LA Géométrie. îf 
Définitions. 

ijo, Ariste, Deux Triangles 
(oméquiangles ou femblabUs^qusinà 
les angles de l’un font égaux à 
ceux de l’autre , chacun à chacun. 

I j I. Deux Triangles font égaux 
lorfqu’ils ont les angles égaux & 
les côtés égaux , chacun à cha- 
cun. 

iji. Un Triangle eftcirconf- 
crit au cercle quand fes trois cô- 
tés touchent le cercle , comme 
il eft inferit lorfque fes trois fom^ 
mets touchent le cercle. 

Proposition I. 

Dans deux Triangles , fi 
deux angles de Pun Jont égaux à 
deux angles de P autre ; le troijième 
angle efi égal au troijième. 

Autrement , la valeur des trois 
angles de l’un des Triangles ne 
feroit pas la même que la valeur 
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Î8 ÎV. Entretien» 
des trois angles de l’autre : or elle 
N. eft la même*. 

De-Ià, 1°. Dès que deux angles 
d’un Triangle font égaux à deux 
angles d’un autre ,Ies deux Trian- 

* N. gles font femblables *. 

. 2°. Si i’anglé du fommet efl: le 
même dans deux Triangles Ifo- 
celes , ils font femblables : car les 
deux angles fur la bafe de l’un ou 

* N. de l’autre étant égaux * , fi les an- 

gles , fur la bafe de l’un , étoient 
plus grands ou plus petits que les 
angles fur la bafe de l’autre, la va- 
leur des trois angles des deux 
Triangles ne feroit pas la même* 

Proposition II. 

— Dès que deux Triang^les 

ont leurs côtés égaux , ils font fem^ 
hlahles. 

Si les côtés font égaux , les an- 

* N. gles le font * : donc les deux 
J Jfjo Triangles font femblables *. 

De là, fi deux Triangles ont 

les 
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surlaGéométrie. 
les côtés égaux , ils le font entiè- 
rement. 

Proposition III. 

St deux Triangles re6i an* 
gles ABC , ADC , ont bafe commu-Fig.^s, 
ne AC , & un coté égal à un côté y 
U fecmd côté eft égal cm fécond côté. 

Solde cercle ABCD circonfcric 
au Triangle ABC,dontACeft dia- 
mètre*, puifque l’angle ABC eft * 
droit : le cercle paffera par le point 
D , puîfque l’angle ADC eft droit 
aufti; foit enfin le côté AB=AD.- 
Je dis que le côté BC = CD. 

Les arcs AB & AD foutenus 
par cordes égales font égaux 
Donc les arcs BC & C D , com^ 
plemens au demi -cercle , font 
égaux donc les côtés BC , CD 
font cordes égales * : donc le cô>- 
té BC=CD. 

Ainfi , les daux Triangles font * 
égaux*. . 

Proposition IV. 

Si deux Triangles ABC > 

Tome IL H 
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po IV. Entretien 
DEF , ont Un angle égal , & lèSs 
côtés qui le comprennent , égaux ; k 
txoîftème côté eji le meme» 

. ‘Soient l’angle B = E , le côté' 
AB = DE , & le côté BC = EF : 
je dis que le côté AC == DF. 

Mettez les côtés AB ,*BC,, 
fur les côtés DE , EF : ils con- 
viendront: tous les points fe trou- 
veront fur tous les points cocref^ 
pondants , B fur E , A fur D,.Q 
üir F : 

Donc la diftance , la bafe , ouj 
lie côté AC = DF. 

Ainfi , les deux Triangles ABC,, 
N;.I^EF font égaux 

Eudoxe. Vous mefurez appa.- 
%;-?7. j.eninient fur ce principe une di- 
flance BC qui n’eft acceflible que 
par fes extrémités B , C.. 

Arîste. 1 °. Regardant d’uOî 
jj>oinr D les extr4lïiités B V C , je 
P rens l’angle D , puis la longueur 
de les côtés DB, DC. 

, A°..£c,îirté:dàns. la. campagne 
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SUR t A GÉOMfXRIE.. pr 
jpe fais un angle E = D , ôc prens« 
les côtés EF » EG, égaux aux cô- 
tés DB, DG : 

Donc le troifième côté FG=? 

BC*.. 

Donc en roifant la diftanee FG 
acceffible , j’aurai la diftanee in- 
acceftible BG. 

Proposition V.. 

Si deux Triangles ont un pig.^su 
coté égal y & les angles fur ce côté 
égaux y ils ont. les deux autres côtés 
égaux. • . 

Soient le côté ah = AB j l’an^ 
glèa= A, ôc h=B : 

Je dis que le eôté^<i= AD,.ôt 

^^=BD. 

Mettez abd îvit hBT) : 

1®. ab ôc AB conviendrpnt ^ 
puilque ab = AB. 

2®. ad parti commé AD ,, diiî 
inême point A, tombera fur À D,^^ 
puifque l’angle a ss=A y ou badi 

==BAD.. 

Hii 
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>2 IV. Entretten- 

3°. bd parti comme BD, dii 
même point B , tombera fur BD ♦ 
puifque langle ^ = B , ou abd. 
:^ABD. 

Le point d tombera donc fut 
* le point D. 

Or les lignes droites entre mè- 
mes points font égales *. 

Donc ad. = AP bd = BD., 

Ainfiles deux Triangles, ABD,. 

* N. abd font égaux * , ayant ôc tes an^ 
gles & les côtés égaux.. 

• Eudoxe, Mais s’il eft queftion 
mefurer une diftance AB 
acceffible par une extrémité B 
înacçeflible par Tautre A , pair 
exemple, la largeur d’une riviere 
ou d’un étang.... 

Ariste. i°. Prolongez la diftan-^ 
ce inconnue AB, par une ligne, 
indéfinie BC.. 

2°. Tirez une perpendiculaire; 
BD, fur l’extrémité B de l’incon^ 
K nue AB’^^jôe mefurez Pangle ADB 
W.. formé la perpendiculaire B© 
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SUR tA GéOMéTRlE: pf 
. ^ le rayon vifuel DA terminé par 
Fautre extrémité A *. . *N.sm- 

3®. Du fommet D de cet angle 
menez une ligne DE , qui cou- 
pant AC faffe un angle BDE == 

ADB. 

Enfin , mefurez le prolonger 
ment BE. 

Je dis que BE = AB^ 

L’angle droit EBD = ABD 
droit aufïi *; ôc l’angle BDE = »iv.y/;. 
BD A , par la conftruéUon. Donc 
les deux Triangles BED , B AD , 
ayant un côté commun BD , ôc 
les deux angles fur ce côté, égaux, 
ont tous leurs côtés égaux * n. 

Donc BE = AB. 

f 

P R O P O s I T I O isr V L. 

“ J^'5. Dam Jv Triangle if ocek', 
fa perpendiculaire AB , abaijfée du 
fimmet A de f angle compris entre 
les deux cStés égaux AC , AD , par>^ 
tagje Id' Trimgk en deux égaux^ 
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Je dis que le Triangle ABC . 
= ABD. 

^ Les deux angles C, D , fur la; 
^Ti7 ^ étant égaux * , aulll-bien que 

deux angles droits en B * , les. 
deux autres BAC , B AD , le font.. 
Donc les deux Triangles ABC ,, 
A BD , ont un côté égal, > & les 
angles fur ce côté, égaux: donc 
le Triangle ABC = ABD *. 

Ainfi la perpendiculaire AB; 
coupe la bafe CD , & l’angle 
CAD du fommet en deux égale- 
ment', puifque le côté BD =î BC„ 
Ôc que l’angle BAD == BAC.. 

P R O P O s I X I O N V IL. 

Tig,. Si deux Triangles onrmê- 

'^01, yyig ^ t angle ABC du fommet:. 

dans celui qui e fl enfermé , eft plus 
grand que i angle ADC du fommet: 
dans celui qui Renferme, 

Je dis que l’angle ABC î 5 ^' 
ADC. 

Soit ÇB prolongée en. Eli. 
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SU R L A G é O T R I EJ 

- L’angle extérieur ABC=BAE 

•4- AEg , intérieurs oppofés * ; *■ m. 
& par la même raifon l’angle 
AEB ou AEC , = ECD-f-EDC,. 
ouADC; donc l’angle ABO 
AEBî> ADC : donc l’angle ABC. 
>ADC.. 

jPaOBLÉMEl.. 


T^o. Eudoxe,. inferire dans It psg,, 
etre/e S un Triangle femblable à un ^ 
Triangle donne ABC. 

'Ariste. 1°. Je tire la Tangent 
te DFE 

2 °. Je fais l’angle DFG = C, 

& Tangle EFH = B * n,. 

Puis je mene GH^ÔC dis quele^°^‘ = 
Triangle inferit GFH eft équian- 
gle au Triangle ABC J 
' L.’angle GHF a pour mefure 
la moitié de l’arc FG mefure de ' 
l’angle D FG = C * : donc 1 am 
glc GHF = C„ 

Pat la. même raifon l’angle; 


N 
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IV. Entretien' 

FGH — EFH= B : donc Tan» 
gleFGH==B. 

Donc le Triangle GFÔ ayant 
deux [angles égaux à deux angles 
du Triangle ABC , lui eft équian- 

Problème II. 


J^I. Eudoxe, Circonfcrîre au 
10 J, cercle un Triangle femb fable à un 
Triangle donné ABC. 

' i‘ . Je tire le rayon DE, & fais 

* N, l’angle EDF =BCG *, puis Tan- 

gleEDH = BAI. 

2°. Après avoir mené la corde 
EF , je mene par les points E, 
F , H , les Tangentes KL , LM , 

Et je dis que le T riangle KLM 
eft femblable au Triangle ABC.. 
Les angles de deux Triangles 

* N. pris enfemble , valent 4 droits *•- 
^22, Or puifque DE ôc DF font pet- 

pendiculaires fur les Tangentes * , 
l’augle LEF avec FED vaut un 

(kok ^ 
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SUR LA Géométrie. p7 
droite auffi-bien que l’angle LFE 
avec EFD. 

Donc l’angle ELF avec EDF, 
vaut deux droits. 

Mais l’Angle EDF = BCG," 
par la conftrudion j & l’angle 
BCG avec BCA vaut deux 
droits * j donc l’angle ELF = ’’>^*J>7; 
BCA. 

Par la même raifon^ l’angle 
EKH = B A C , & par conféquent 
l’angle HMF = CB A*. * n. 

Donc KML eft le Triangle 
femblable, qu’il falloir circonf- 
crire. 

Problème III. 

J^i, Eudoxe, Infcrire un cer^ 
cîe dans un Triangle ABC. 104. 

JURISTE, 1^. Je partage les an- 
gles B AC, ACB par le milieu, 
tirant les lignes AD , CD *. * N, 

2°. Du point de rencontrp D , 
je mene les perpendiculaires DEj, 

Tome I L I 
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pS IV. Entretien 
DF, DG J furies côtés du Trian- 
gie ABC*. 

3®.’Du même, pôint D, Ôcde 
l’intervalle d’une des perpendicu- 
laires , je décris un cercle EFG ; 
& je dis que EFG eft le cercle 
infcrit. 

1°. Les angles AED , AGD 
font droits , & par conféquent 
égaux , étant formés par les per- 
S- pendiculaires DE , DG *. 

2°. Les angles DAE , DAG 
font égaux aufli , paf la conftruc- 
tion ; donc les deux Triangles 
* ADÊ , At)G font femblables * , 
ôc par conféquent ayant un côté 
» ^ commun AD , ils font égaux*. 

ZJ7. Ainfi DE== DG , & par la même 
raifon , DE = DF. 

Donc De J DG , DF font 
rayons égaux : donc EGF eft le 
cercle infcrit. 

Il s’agit maintenant d’examiner 
en détail & de plus près , les rap- 
ports des côtés proportionnels 
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s U R L A G É O M É T R I E. pp 
dans les Triangles comparés. Ne 
fera-ee pas l’occafion de vous re- 
voir ? 

'.£yDoxE,A.u premierjour. 


V. ENTRETIEN. 

Sur les cotes proportionnels dans les 
Triangles, 

Ariste* \ T Ous me trouvez , 
V Eudoxe^arrangeant 
des lignes ^ des figures, afin que 
pkedes dans ,un certain ordre, 
elles réveillent dans mon efpiit 
des idées Xuivies. 

Eudoxe, Et me voilà tout dif- 
pofé à voir ces idées éclore , pour 
ainfi dire , les unes des autres. 

Ariste, Allons donc encore 
pas à pas , par Définitions , par 
rropofitions , que vous afîaifon-; 
nerez de Problèmes. 


Définitions. 

• 

. EJpaces parallèles , font des 
efpaces compris entre lignes pa- 
rallèles. 

Les lignes ou les* côtés qui ont 
des rapports égaux , font propor^^ 
tionnels (a). 

Dans les Triangles femblables, 
on appelle côtés homologues , ou 
de même nom , ceux qui font op- 
pofés aux angles égaux. 

Proposition!. - 

Deux obliques , qui dans 
des .ejpaces parallèles égaux y font 
mîmes angles , font égales. 

Soient A & B , efpaces paral- 
lèles égaux ; CG = EH , perpen- 
diculaire mefurant la diflance de 
deux parallèles \ l’angle CDG = 
EFH. 

Je dis que l’oblique CD = EF. 

Les angles CDG, EFH étant 
{ a ) Cdcul Littéral, N. 107 & m, 
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SUR LA Géométrie. 101 
iégaux , aufli-bien que les angles 
CGD , EHF , qui font droits 
l’angle C = E *, 

Ainfiles deux Triangles DCG, 
FEH, ayant un côté égal, fça- 
voir, CG = EH , & les deux an- 
gles fur ce côté , égaux , font 
égaux * : donc CD = EF. 

De- là, deux obliques AE , CF, 
qui dans des efpaces parallèles 
inégaux font mêmes angles E , F , 
font inégales. 

Je dis que-AE > CF. 

^ Prenez fur AB la partie AH 
= CD perpendiculaire de même; 
& tirez par H la ligne GH paral- 
lèle à la bafe EB. 

1°. L’angle AHG = CDF, 
droit au (Tl. 

2°. L’oblique , qui coupe deux 
parallèles , faifant les angles aigus 
de même côté égaux*, l’angle 
AGH==E==F. ' 

Donc les Triangles G AH , 
FCD, font égaux*: donc AG 
= CF. 




* N. 
IJJ» 


'* N, 
IJ7^ 

Fig. 

I06, 


* M 
104. 


* n; 

IJ7. 
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,102 V. Entretien 
Donc AG-4-GE^ ou AE^^' 
CF. 

Proposition IL 

Fig, Z^j'. Une ^^r^/Ze/p AB coitpanp 
Z^7* la perpendiculaire T)lB.par le milieu , 
coupera de mime P oblique FG dans 
le même eJpaceli)¥^G, 

Soit DA = AE ; je dis que 
FB = BG. 

1 °. Les efpaces parallèles me- 
furés par les perpendiculaires 
égales DA & AÉ font égaux. 

2 °. Les obliques FB , BG font* 
* A". mêmes.angles en B, G*,, puif- 
que l’oblique totale FG fait les an- 
gles aigus de même côté égaux. 

Or les obliques , qui dans des 
efpaces parallèles égaux font mê- 
N. mes angles, font égales Donc 
Z44. FB==BG. 

<■ De- là , I®. La parallèle HK 

coupant la perpendiculaire DE 
aux trois quarts , coupe l’oblique 
FGde même: car HK coupant 
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SUR L A .Gf O MÉTRI'e. 10^ 

AE par le milieu H, coupe BG 
parle milieu K*. " 

2^. La parallèle LN coupant la 
perpendiculaire DE au quart , 
coupe Poblique FG de même : 
car LN coupant DA par le milieu 
L , coupe FB par le milieu N. 

5 °. Par conféquent , fi la per- 
pendiculaire -eft plus grande ou 
plus petite, l’oblique T’eftà pro- 
portion. 

Proposition III. 

Une ligne parallèle PiB di- Fig, 
vtfant un efpace parallèle DFEG , 
coupe la perpendiculaire DE& F obli- 
que FG proportionnellement. 

Je dis que DA , AE : : FB , 

BG. 

SiDA = AE,FB=n:BG; ôc 
fi DA > ou < AE , FB > ou < 

BG à proportion „ 

Donc DA , AE : : FB , BG (a), 14s. " 
De-là , Dans deux efpa.- 
(a) Calcul Littéral , N. lop. 

I « • • • 

lu; 
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104 V. Entretien 
ces parallèles ^gaux ou inégaux 
les lignes également inclinées 
font entr elles comme les perpen- 
diculaires. 

Proposition IV. 

1^8. Si deux obliques font égale- 
^ ment inclinées dans des efpeces paral- 

lèles différents x ,z» & que 'deux 
autres obliques [oient également in- 
clinées auffi ; les quatre font propor- 
tionnelles. 

Soient DE , IK /perpendiculai- 
res; OP ôc Qld. également incli- 
nées , aulfi-bien queFG & LM. 

Je dis que OP. QR : : FG. LM. 
OP. QR *. :.DE. IK , Ôc FG. 

* N. LM : : DE. IK * : or deux rai- 
fons égales à une troifième font 
égalés entre elles (a) : donc OP. 
QR : : FG. LM. 

. lAÿ. De là , 1 ®. Si l’on coupe 

iio. deux côtés AB ôc BC d un Xrian- 
gle par une ligne DE parallèle 

(<j) Calcul Littéral , N. 104. 
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SUR LAGéOMÉTRIE, loj* 
a la bafe AC , les quatre parties 
font proportionnelles. 

Tirez FG parallèle à DE^ & 
par conféquent à AC * : Je dis 
que BE. EC : : BD. DA. 

BE ôc EC font également in- 
clinées dans deux efpaces parallè- 
les , aulTi-bien que BD & DA, 
puifque les angles aigus de même 
côté BED, BCA fait par l’obli- 
que BC , font égaux , aulïi-bien 
queBDE,BAC*. 

Donc * BE. EC : : BD. DA. - N. 

2°. Si les quatre parties des deux 
côtés coupés dans le Triangle 
ABC font proportionnelles, lali- 
gne coupante eft parallèle à la 
bafe. 

Si BD. DA::BE.EC,je dis 
que DE cft parallèle à AC. 

Voulez-vous que DEfoit obli- 
que f je tire DH parallèle à AC : 
donc BD. DA : : BH. HC*; ce * 
qui eft faux, puifque BD. DA : \ 
BE.EC parrhypothèfe;& queBE 
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io<^ V. Entretien 
a moindre r-aifon à EC , que'BH à 
HC {a). 

Donc DE eft parallèle à AC^ 


Proposition V. 

fr,g, 1^0, Dans les Triangles fem- 
lîi. ^ blables , les côtés homologues font 

fembla- 

blés ABC , DEF , entre parallè- 
les différences AC ôc GH , DF ôc 
IK. , avec les perpendiculaires 
BL,EM. 

Les angles A & D font égaux 
par l’hypothèfe , aufTi-bien que C 
6c F : donc les obliques AB , DE 
font également inclinées , aufli- 
bien que BC , EF. 

Cela pofé , je dis que AB. DE 
:;BC. EF.^ 

AB. DE : : BL. EM : : BC. 

* N.. EF ^ : or deux raifons égales à une 
^47* troidème font égales entr’elles {h) : 


proportionnels. 

Soient les Triangles 


(a) Calcul Littéral, N, 9?- 
(P) Ibid. -N. 104. - 
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SURLAGfOMéXRlE. IO 7 
donc AB. DE : : BC. EF. 

En un mot,. AB ôc DE font 
également inclinées dans des ef- 
paces parallèles différents, B C ôc 
EFle fontauflTi parl’hypochèfe. 

Donc AB. DE : : BC. EF *. * K. 

Tirez des perpendiculaires des 
autres fomniets , vous trouverez 
les mômes proportions dans les 
autres côtés. 

De -là, dans deux Trian- 
gles femblables , les côtés de l’un 
font entre eux comme les côtés 
homologues de Fautre. 

Jè dis que AB. BC : : DE. EF. 

AB. DE : : BC..EF * : donc en ♦ zf. 
faifon alterne (a) AB. BC : ; DE. 

EF. 

Proposition VL 

I^l. La ligne AB qui divife en rig,. 
deux également un angle CA D d'un 
'Triangle A CD, partage la. baj'e en. 

(a) Calcul Littéral , N.. I44.» 


Digitized by Google 



io8 V. Entretien 
deux parties qui font entre elles com^ 
me les côtes. 

Prolongez DA en E , prenant 
ÀE = AC;puis tirez EC : ôc je 
dis que DB. BC : : DA. AC. 

1 °. Le Triangle EAC eftifoce* 
le , puifque EA = AC. 

2 °. L’angle extérieur CAD 
vaut les intérieurs oppofés ACE , 
* AEC * , qui font égaux , puifque 
le Triangle eft ifocele. 

Donc l’angle CAB =^= ACE 
alterne ; car l’angle CAB eft moi- 
tié de CAD , par la conftru£i:ion : 
» donc EC & AB font parallèles * : 
donc AB eft une parallèle qui cou- 
pe les côtés CD , DE du Trian- 
» N.gle CED proportionnellement* : 
^^9- doncDB. BC:: DA.AE = AC: 
donc DB. BC : : DA. AC. 

ij'2. De-là, fi une ligne AB 
divife la bafe CD d’un Triangle 
proportionnellement aux côtés , 
elle partage en deux également 
l’angle oppofé CAD. 
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SUR LA Géométrie^ ib^ 

Si DB. BC : : DA. AE = AC , 
je dis que l’angle BAC = BAD. 

Les parties des côtés coupés 
étant proportionnelles, la coupan- 
te AB eft parallèle à la bafe EC * : * N; 
donc l’angle B AC = ACE alter- 
ne = AEC *. * 

Ainli , comme l’angle extérieur 
total CAD , qui comprend les an- 
gles BAC, BAD, vaut les inté- 
rieurs oppofés égaux * , l’angle * n. 
BAC = BAD. . 

Eudoxe. Je vois que vous Fig*, 
allez couper une ligne AB en parties 
proportionnelles aux parties CD , 

DE , &c* dune autre CF. 

Ariste* Soient donc AB & 

CF parallèles , coupées par les 
obliques CAG, FBG, DHG, 

EIG. 

1°. L’angle G AH = GCD,& 
l’angle GH A =^GDC *. Donc * 
les deux Triangles AGH, CGD 
font femblables * ifi 

;2°, Par la même raifon ; les^’ 
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ïio V. Entretien 
Triangles HGI , DGE, ôcc. le 
font. 

Cela pofé je dis que. AH* 
HI:: CD. DE, ôcc. 

Dans les T riangles femblabes , 
les côtés homologues , ou oppo- 
fés aux mêmes angles ^ font pro« 
■* K. portionnels * : donc AH. CD : ; 
HG. DG : : HI. DE. 

U. - Donc AH, CD : : HL DE * : 
X04' donc en. raifon alterne {a) AH 
-HI : : CD. DE. 

Eudoxe, Je vous donne 
deux lignes BC , CD : il faut leur 
■ trouver une troifième proportion'^ 
nelle, 

Triste, i”®. Je fais des lignes 
données une ligne droite BCD. 

2°. Je prens BE = CD , pouc 
en faire avec BC un angle quel- 
conque EBG. 

5®. De E j’abaiffe une ligne 
droite EC fur C ; ôc de D , j’éle- 
ve une parallèle. 

.(â)Caicui Littéral , N. 144. 
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surlaGéométrie. iTr 
4°. Je prolonge BE jufqu’à la 
parallèle DF je dis que le pro- 
longement EF eô la troifième pro- 
portionnelle , ou que BC. CD : : 
CD.EF. 

BC. CD : : BE. EF * : or CD * jN*’ 
s= BE , par la conftru£lion. 

Donc BC. CD : : CD. EF , ou 
^ BC. CD. EF * ♦ Ni 


ij'5', Eudoxe. Enfin , je vous 
donne îrois lignes AB , AC , BD : 
il faut trouver la quatrième propor- 
tionnelle. 

Ariste, 1®. De la première AR 
& de la fécondé AC , je fais un 
angle BAC. 

2°. Joignant la troifième BD à 
la première AB, j’en fais une ligne 
droite ABD. 


IIO. 

Fis* 

116, 


Du point de jonction B , je 
tire une ligne droite en C, & du 
point D 5 j’éleve une parallèle à 
BC3. 

Enfin, je prolonge AC jufqu’à 
la parallèle j & je dis que le pro- 
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112 V. E N T R E T- 1 E N, 

, longement CE eft la quatrième 
proportionnelle. 

* AB. BD :: AC . CE*: donc 
' AB. AC : : BD. CE (a). 

Eudoxe, D autres Propofitions 
" donneront d^autrés Problèmes. 

Proposition VII. 

Fig. J ^6, Ariste, Si de F angle droit 
^■^7. ABC d" unTriangle re6l angle KQ B, 
on abaijje une perpendiculaire BD 
f«r 

,g‘‘ 

mier. 

Je dis que les Triangles ACB , 
BDC, BD A font femblables. 

' ■ 1 °. Ils ont un angle droit, cha- 
cun , ABC par Thypothèfe , ôc 
ADB , CDB , formés par la per- 
pendiculaire BD *. ' 

2 ®. Les deux Triangles ACB 
ôc BDC ont l’angle C commun : 

* iV. donc ils ontles trois angles égaux*. 

rjj. Lgg Triangles ACB ôc 

(a) Calcul Littéral , N. I41> 

BDA 


la baje ; elle divifera le Trian^ 
en deux autres femblables au pre- 
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SUR laGéométrie. 113 
BD A ont l’angle A commun ; 
donc ils ont auffi les trois angles 
égaux. 

Donc les trois Triangles ayant ^ 
les angles égaux, font femblables *. jjo^’ 

Proposition VIII. 

lyy. La perpendiculaire abaip 
fée du fommet d'un Triangle reôl an- 
gle fur Ihypoîenufe AC, f/? moyenne 
proportionnelle entre les deux parties 
de Phypotenufe, 

Je dis que -44- AD. DB, DC. 

Les trois Triangles formés d’un^ 
feulpar la perpendiculaire étant . 
femblables *, leiirscôtés homolo- 
gués ou dé même nom, font pro- 
portionnels*: donc le moyen côté * 
AD du Triangle BD A eft au plus 
petit BD , comme le moyen côté 
BD du Triangle BDC eft au plus 
petit DC : donc -44- AD. DB. 

DC. 

ifd. Eu DO X E, Jattens une 
moyenne proportionnelle entre deux 
Tome IL K 
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114 V. Entretien’ 

Fig. lignes données EF , FG. 

ÀRisTE. I®. Les joignant pat 
leur extrémité F , j’en fais une- 
- ligne droite EG. 

2 °. Du miKeu H de la droite 
EG , je décris un demi-cercle^ 

3 °. Du point commun F , j’éle- 
ve à la circonférence une perpen* 
diculaire IF.. 

Enfin je forme l’angle EIG ; ôc 
je dis que IF eft la moyenne pro- 
portionnelle , ou que -H- EF. IP., 
FG. 

L’angle EIG appuyé fur le dia--- 
’»'N..métre efl: droit *. 

Et IF efl une perpendiculaire y 
. ‘ qui aboutit au fommet de l’angle 
droit , par la conftrudion donc 
^;v;:4^EF:IF.FG^ 

Encore quelques Propofîtions. 

Proposition I X.. 

Triangles ABC ,- 
ÊDF X ont leurs cotés ^rof ortiQnfiels 
ils Jpntj[cmi?Mh.Sj,. 


Digrtized by Google 



SUR LA Géométrie, rif 
Soient AC. AB : : DF. DE ; 

AB. BC::DE. EF;BC. CA:: 
J£F. FD. 

Je dis que les Triangles ABC , 
EDF font femblables. 

1 °. Faites fur AB l’angle BAG 
= D , 6c l’angle ABG=?E: les 
deux Triangles EDF, GAB font 
femblables * ayant les angles 
égaux. J J J, 

2 °. Par l’hypothèfe 6c à caufe 
de ces Triangles femblables, AC. 

AB:: DF. DE:: AG. AB. 

Donc deux raifons égales à- «ne 
troifième étant égales entre elles ,, 

AC. AB : : AG. AB {a) : donc le 
côté AC = AG {b) y puifque deux: - 
grandeurs qui ont même raifon à: 
une troifième font égales. 

Parle même principe, BC=r 
BG. ^ 

D’ailleurs le troifième côté; 
AB eft commun.. 

(:<i) Calcul LîttéraI, N. i04.. 

IbicL N.. 106.. 
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ii5 V. Entretien 

Donc les deux Triangles ABC, 
GAB font égaux , ôc par confé- 
» N. quent femblables *. 

-Or le Triangle GAB eft fem- 
blable au Triangle EDF, par la 
conftrudion ; donc les Triangles 
ABC, EDF font femblables. 

Proposition X. 

l6o* Deux Triangles font fem- 
jr 7 ^. * blables , dès qi^tls ont un angle égal 
& les côtés qui le comprennent , pro^ 
portionnels. 

Soient l’angle BAC = D, & 
les côtés AB , AC , ôc DE, DF, 
proportionnels. 

Faites l’angle BAG — D , le 
Triangle BAG femblable au 
Triangle EDF: 6c je dis que les 
Triangles ABC, EDF font fem- 
blables. 

1 ®. Par l’hypothèfe, AC, AB 
; : DF* DE : : AG. AB ; donc AG. 


S Th 

K 
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^ÜR L A GéoM'ÉTRIE. î 17 
AB : : AG. AB (a) : donc AC == 

AG (è), 

2°. L’angle BAC = D = B A G 
par la conftru 6 tion : donc Pangle 
BAC=BAG. 

Ainfi les deux Triangles ABC 
& ABG ont deux côtés égaux 
AC, AG, un côté commun AB, 

&un angle égal compris entre 
deux côtés égaux: donc ils font' 
égaux * , & par conféquent fem- ? Jv; 
blables *. 

Mais les Triangles ABG &ji4. * 
EDF font femblables par la conf- 
truélion ; donc les Triangles 
ABC ôc EDF le font. 


Pr OPOSITION XL 


FSgl 


16 1. Si dun point A hors du cer^ 
tU i on mene au cercle une Tangente 
une Sécante , la Tangente efi 
moyenne proportionnelle entre la Séz 

(a) Calcul Littéral , N. lo^ 

(A) N» 
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itS V. Entretien^ 
conte entière & fa partie extérieu-^ 
re an cercle. 

Soient AB , Tangente ; AC , 
Sécante > AD fa partie extérieu- 
re : tirez BC , BD : je dis que -fr 
AC. AB. AD. 

1 °. Les deux Triangles ABC ^ 
ÀDB ont Tangle A commun. 

2°. L*angle infcrit BCD & l’an- 
gle du petit fegment ABD font 

* N. égaux , ayant pour mefure, cha- 

iTi & ^ j;noitié de l’arc BD *. 

Donc l’angle ABC =ADB: 

* N. donc les deux Triangles ABC,, 
'wo. ADB étant femblables leurs cô- 
tés homologues font proportion- 
nels : or le côté AC du grand 
Triangle ôc le côté AB du petit , 
le côté AB du grand ôc le côté 
AD du petit font homologues^ 
ou oppofés aux mêmes angles : 
donc ~ AC. AB. AD. 

De-là, 1°. Si fondre une autre 
Tangente AG dé l’autre côté de 
là. Sdcante AC ,, AG fera: égaie#^ 
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SUR L A G f 0 M é T R l E. t VSh 
ment moyenne propoctionnelle ,, 
par la même raifon. 

2 °. Les Tangentes AB ôc 
AG tirées du même point , étant 
également moyennes propor- 
tionnelles , elles ont même raifon 
à la même grandeur AD, ôc par * 
conféquent elles font égales 

5®# Le quatre de laTangente 
AB eft égal au reétangle fait de la 
Sécante AC par fa partie extérieu- 
re AD {a) , puifque' dans une pro- 
portion continue , le quatré du 
moyen eft égal au produit des ex- 
trêmes.. 

I<f2. Eudoxe, Et cefi appa-- 
rfmmmt à la iumière de la dtrniere 
Propojttion , que vous divifez me 
ligne en moyenne & extrême raifon - 
ou enfirte que la plus grande partie 
[oit moyenne entre la toute & la plus 
petite partie. 

Triste. Oui : fkut-Ü divifcr h 
l%ne AB ? 

(a) Calcul Littéral , N;. 1 3^?. 
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’%20 V. Entrétïen 
1 °. De B, j’élevela perpendi- 
culaire BE , moitié de AB. 

2 °. De E , intervalle EB , je 
décris un cercle dont le diamètre 
vaut AB , valant deux fois EB , 
moitié de AB. 

3 °. Je tire la Sécante AC , ôc 
fais l’angle CBD. 

4 °. Sur AB , je prens AF=: 
AD. AF eft la plus grande partie 
appellée la Médiane ; FB la plus 
petite; AB, la Toute. 

Et je dis qne AB eft divifée au 
point F en moyenne 6c extrême 
raifon , ou que -H- AB. AF. FB. 

* N. AC. AB : ; AB. AD * : donc 
^61, AC — AB. AB : : AB — AD. 

* N. AD*. 

^4^ Or AC — AB = AD , parla 
conftruêlion , ôc AB — AF=FB: 

Donc AD. AB : : FB. AD. 

Mais AD = AF par la con- 
ilrudion : donc AF. AB : : FB.' 
AF. 

Donc en raifon inverfe ^ AB.' 

. AE 
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SUR LA Géométrie. 12 1 
AF : : AF. FB J ou ^ AB. AF. 

FB *. ■ * N, 

16 J,' Eu DO X 2^ Cela va nous^'^^’ 
donner un Triangle ifocele dont cha~ 
ctm des angles de la baje foit double 
de l'angle du fommet, 

JURISTE, 1°. Je'divife une ligne 
GH en moyenne ôc extrême rai- 
fon *. =♦ iV. 

2°. Des points H Ôc I , inter- 
valle GI, médiane , je décris deux 
arcs qui fe coupent en K. 

3°. Je fais les côtés GK , HK , , 

IK ; ôc je dis que GHK eft le ' 
Triangle ifocele dont il s’agit. 

Je dis donc que l’angle GHK; 
auffi-bien que GKH, eft double 
de l’angle G , ou IGK. 

1°. HK = IK = GI , par la 
conftru£lion:donc les deux Trian- 
gles IHK , GIK , ayante chacun , 
deux côtés égaux , font ifoceles *. * N; 

2*^. Par la conftruêlion , GH. 

GI : :GI.IH: doncGH.HK=GI 
HK. IH ; donc les deuxTrian- 
TomelL L 
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122 V. Entretien 
gles IHK , GHK , ayant un an- 
gle commun KHI , & les côtés 
' GH & HK, HK & IH , propor- 
]Sf. tionneis, font femblables * : donc 
jtfo. le T riangle GHK eft ifocele aulïï. 

Or l’angle extérieur HIK = 
IGK -+- GKI , intérieurs bppofés 

* iV. d’un ifocele *. 

Donc l’angle GHK = HIK 
= IGK-f- GKI = IGK : donc 
l’angle GHK , aulTi - bien que 
GKH = GHK eft double de 
l’angle IGK ^ G. 

De-là , dans un Triangle 
112^' GHK , qui a le fommet au 
centre G dun cercle , pour bafè 
la médiane HK = IG , dun de je s 
cotés , la bafe HK ^ corde de ^6 
degrés. 

L’angle GHK , auffi-bien que 
GKH eft double de l’angle G du 

* N. fommet* : donc les angles GHK , 

GKH , font de 72 dégrés , cha- 
cun , & l’angle G de 55 : car i®. 
72 eft double de3<J, & deux fois 



SUR LA Géométrie, 

72 -f- 55 font 180 , valeur dü 
Triangle. 

Tout autre nombre double 
que 72 J pris deux fois , avec tout 
autre foudouble > que 3 5 j n égale- 
roit pas 180. 

Or l’angle G du fommet étant 
de 3 degrés , la corde HK Teft 
auiïi , puifque les dégrés de Tare 9 
de r angle , ou de la corde , font 
les mêmes : donc la bafe HK eft 
corde de 3 é dégrés. 

Ainfi , la médiane du rayon eft 
corde de 3 5 dégrés. 

Enfin J les Triangles amènent 
les Quadrilatères. 

Eudoxe. Et ce que vous avez 
dit de ceux-là me fait foukaiter de 
vous voir déveloper vos idées fur 
ceux-ci. 

y^RisTE. Ce fera quand la com- 
plaifance ou la politefle vous ra« 
mènera ici» 



12^ VI. Entretien 


VI. ENTRETIEN. 

Sur les Quadrilatères, 

Eudoxe. "T Ous paflbns donc; 

LN.Arifte, des figu- 
res de trois côtés à celles de qua- 
tre : rien de plus naturel ; c’eft 
monter par une pente douce. 

Amste, Auffi, Eudoxe, nous 
allons bien faire du chemin ; ôc 
n’ayant point de temps à perdre , 
commencions à l’ordinaire par 
quelques Définitions î elles fe- 
ront fuivies de Propofitiqns qui 
donneront les lumières nécefiai- 
res pour réfoudre les Problèmes. 

Définitions. 

lé’j'. Le Quadrilatère eft donc 
une figure de quatre côtés ; tels 
font le Trapeze , le Parallclogra- 
me , ou le Rhombe , le Rhom- 


/ 
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SUR LAGÉOMéTRIE, 125- 
boïde , le Rectangle , le Quatre. 

166, Le Trapeze B a fes qua- 
tre côtés inégaux ; fi le Quadrila- 
tere a deux côtés égaux , les au- 
tres inégaux, c’eft un Trapezoï- 
de. 

lé*/. Le Parallélogramme a 
fes cqtés oppofés égaux ôc paral- 
lèles. 

168. Le Rhombe, ou la Lo- F,g, 
zange C a fes quatre côtés égaux, 
ôc fes angles oppofés égaux , non 
droits, mais deux aigus , deux ob- 
tus. 

Le Rhomboïde D a pré- 
cifément fes côtés oppofés égaux, 
ôc fes angles oppofés égaux , non 
droits , mais deux aigus, deux ob- 
tus. 

J70. Le Reélangle E a fes cô- mg, 
tés oppofés égaux, ôc fes quatre 
angles .droits. Le nom de Rec- 
tangle fe donne fpécialement au 
Quarré-long, quoiqu’il convien- 
ne au Quarré. 

Liij 
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126 VL Entretien 
lyi. Le Qua*rré F a fes quatre, 
côtés égaux , 6c fes quatre angles 
droits. 

172. La Diagonale GH eft une 
ligne droite tirée d’un angle à Tau* 
tre d’un Quadrilatère. ^ 

17^. Un Quadrilatère eft inf- 
crit , quand il a tous fes angles; 
dans la circonférence d’un cercle > 

& circonfcrit fi tous fes côtés la, 
touchent : le cercle eft circonf- 
crit quand il pafle par tous les aa-^ 
gles d’une figure. 

17^. Le Quadrilatère fe défi- 
gne par quatre lettres placées aux 
quatre angles , ou par deux , pîa-^ 
cées aux deux angles oppofés. 

Cela pofé , parcourons les pro- 
priétés générales , puis les parti- 
culières. 
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SUR LA géométrie. I27 

\ 

Quadrilatères en général. 
Proposition I. 


Le Quadrilatère DE vaut 
quatre angles droits, / 2 J.'- 

11 vaut deux Triangles, puif- 
que la diagonale BC le partage 
en deux Triangles BCD , BCE : 
or deux Triangles valent quatre 
angles droits 

122. 

Proposition IL 


Les angles oppofes A , C , 
du Quadrilatère inferit -K^CD , 
font égaux ^ à deux droits. 

Les angles A , C , étant, pris 
enfemble , appuyés fur toute la 
circonférence , A, fur BCD, C> 
fur BAD ; ils ont pour mefure la 
demi-circonférerxce * : donc ils 
valent deux droits *. . 

C’eft la valeur des deux autres 
angles B, E>, par la même raifon. 



J 74. 


■V • • • • 

L ni; 
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"12S VI. Entretien 
Parallelogrames en général, 

P R O P 'os I-T I O N I. 

Si les cotes ùppofès BG 
DE , BD & CE y d'un Quadrila- 
tère , font égaux , ils font parallèles. 

' Soit la diagonale BE partageant 
la figure en deux Triangles BEC , 
BED. 

- Puifque le côté*BC = DE , & 
BD = CE, ôcqueBEeft com- 
mun , les deux Triangles font 
égaux 5 & par conféquent équi- 
angles * : donc les angles airernes 
correfpondants , BED J CBE, ou 
BEC, DBE, font égaux. Or les 
lignes qui avec f oblique ou la dia- 
gonale BE font les angles aîter- 
* nés égaux , font parallèles * : donc 
BC & DE, BD & CE font pa- 
ralleles. • • . ' 

N • * 

> 

Proposition II. 

» 

oppofes 


*' 
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SUR L À G é 6 M Ê T R I E. r 2 !^ 

BC y DE d'un Quadrilatère font 
égaux & parallèles y les autres BD , 

CE , /(* font. 

Les angles alternes BED , 

CBE , étant égaux * , & les c6- * 
tés qui les comprennent, égaux, 
les l’riangles BCE , BDE , le 
font * : donc i°. Les cotés cor- * 
refpondants BD, CE , font égaux. 

2 °. Les angles alternes BEC , 

DBE étant égaux, les côtes BD 
6c CE qui font ces angles avec 
l’oblique BE, font parallèles ■ * y, 

rROPOSITION IJI. 

lySf* Si les cotés oppo/és dun 
Quadrilatère font égaux , c ejl un 
Parallelograme.^ '' 

Ces côtés égaux font parallè- 
les * : donc , c eft un Parallelo- , * 
grame *. 

Proposition! V. 

iSo, Les angles oppojes dun P a- Fig. 
rallelograme font égaux. • 
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ïjo VI. Entretien 
Je dis que l’angle A ==B , 6 c 
l’a. gIeC = D. 

L’angle A avec D vaut deux 
droits , aulïi-bien que l’angle B 
* N. avec D puifque fi une oblique 

coupe deux parallèles , les angles 
internes de même côté valent 2. 

8. droits : donc l’angle A — B * : car 
les grandeurs , qui jointes féparé- 
ment avec la même , font même 
grandeur, font égales. 

Par la même raifon , l’angle C 

«= D. ^ . 

Proposition V. 

18 r, La Diagonale AFi parta* 
i'32. ge le P arallelograme en deux Trian- 
gles égaux, ^ 

Je dis que le Triangle ABE 
= ADE. 

> N. AB=DE, & AD = BE* , 
^*^ 7 . AE eft commun : donc le Trian- 
gle ABE a fes trois côtés égaux à 
ceux du Triangle ADE : donc le 
JP Triangle ABE =ADE *. 
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SüR tAGéOMÉTRIE. IJl 

Propos itionVI. 

l8l^ Les F arallelogr âmes entre p- 
mêmes faralleles & fur même hafe 133. 
font égaux. 

Soient le Re£î:angle AC & le 
Rhomboïde CE entre les paral- 
lèles AF , BH y & fur la hafe BC ; 
je dis que AC = CE. 

I AB = DC , BE = CF, AD 
= EF* par la définition. ' * n. 

2P, Aux côtés égaux AD Ôc EF,^ ^ ^ 7 . 
ajoutez DE : AE = DF 

Donc les deux Triangles BAE, 

CDF , ayant côtés égaux , font 
égaux* : retranchez-en la gran- * N. 
deur commune DEG: les reftes^-?^* 
ouïes TrapezesABGD & CGEF 
font égaux*. 

Enfin , aux relies égaux , ajou- 
tez la grandeur commune BGC : 
vous avez AC-=:=CE. 

De-là, 1°. La hauteur da 
Farallelograme efl une perpendi; 
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132 VI. Entretien 
culaire FH abaiflee du fommet 
fur la bafe prolongée. 

Les Parailelogrames 
AC , CE , qui ont même bafe 6c 
même hauteur perpendiculaire 
FH=DC, font égaux , étant 
compris entre mêmes parallèles 
fur même bafe. 

. iS 3°. Pour mefurer un Pa- 
rallelograme CE ; il fuffit d’avoir 
égard à fa bafe BC Ôc à la perpen- 
diculaire FH qui mefure fa haur 
teur : car la bafe BC multipliée 
par la perpendiculaire FH , don- 
ne un redangle AC égal à un Pa- 
rallelograme quelconque CE de 
même bafe ôc de même hau- 
♦ N. teur*. 

Ainfi , un ParaIleIogi;a- 
me eft le produit de fa bafe par fa 
hauteur, ou de fa hauteur par fa 
bafe ; & les Parailelogrames de 
X même bafe , font comme leurs 
hauteurs , ou au contraire , les 
produits par même multiplicateur 


f ' 
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SUR LA Géométrie. 13Y 
étant comme les grandeurs mul- 
tipliées {a), 

Eudoxe. Je vous donne la va- 
leur d'un Par aile lograme & un de 
fes cotés : comment trouvez - vous 
P autre 1 

y^iîiSTE. Je divife la valeur don- 
née du Parallelograme par le cô- 
té connu ; 6 c le quotient eft l’au- 
tre côté ; car cet autre côté efl: 
celui , qui multiplié par le côté 
connu , fait le Parallelograme * : » jsT; 
or le Quotient multiplié par le cô- 
té qui eft le divifeur , forme le Pa- 
raflelograme , puifque le produit 
, du quotient par le divifeur eft égal 
au dividende (^). 

Proposition. VIL 

1 ^ 7 . l^s Parallelogrames font 
doubles des Triangles de même baJeiJ4\ 
& de mêfne hauteur. 

Les Parallelogrames AD , BF , 
ôc le Triangle BED ont même 
(«) Cal* Lit, N, I47* (J) Cal, nura. n. 30 , 
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154 VI.- Entretient 
bafe BD Ôc même hauteur FG 
===CD , comprife entre mêmesi 

* N. parallèles *. 

Or, 1®. Le ParallelogrameBF 
double du Triangle BED 
puifque la diagonale ED coupe 
le Parallelograme en deux Trian- 
gles égaux. 

2°, Le Parallelograme AD 

* N. BF* eft double aulTi du Triangle 

BED. 

Donc les Parallelogrames , &c. 
i 88 . De-là , I®. La hauteur du 
Triangle eft une perpendiculaire 

* N. abaiflee du fommet fur la bafe ^ <, 

& les Triangles de même bafe , 
ainfi que les Parallelogrames , font 
comme leurs hauteurs , ou au 
contraire * , puifque les moitiés 
font comme les tours * ; ôc par 

. conféquent les Triangles comme 
les Parallelogrames, de même ba- 
fe ôc de même hauteur , font 
égaux. 

a®* Multipliez la bafe 
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SUR LA Géométrie, i^f 
d’un Triangle parfahauteur ; vous 
avez un l^arallelograme dont la 
moitié fera la valeur du Triangle ; 
ou bien multipliez la bafe par la 
moitié de la hauteur , ou enfin la 
hauteur par la moitié de la bafe : 

& le produit qui fera la moitié du 
Parallelograme , fera la valeur du 
Triangle. 

1^0. 3°. Un Triangle en vaut 
plufieurs de même hauteur dont 
les bafes , prifes enfemble , va- 
lent la fienne. 

Je dis que le Triangle ABC= fï?,' 
BDE-hEFGh-GHC. w 

Les trois Triangles BDE , 
‘EFG, GHC font la moitié du 
Parallelograme BH , puifque cha- 
cun eft la moitié de l’un des trois 
petits Parallelogrames qui font le 
grandjBH * : or le Triangle ABC * 
eft la moitié du Parallelograme 
BH : donc le Triangle ABC = 

BDE H- EFG -4- GHC. 

Eudoxe, Il s agit de] partager 
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Fig. 

i3<S. 


* N. 
ÏS8. 


Fig. 

'fJ7- 


13(5 VI. Entretien 
un champ triangulaire en deux par* 
ties égales. 

yiRisTE. Soit le plan triangu- 
laire BCD ; après avoir décrit 
par le fommet C une ligne FG 
parallèle à la bafe BD, tirez une 
ligne CE fur lê milieu E de la 
bafe; les deux Triangles BCE, 
DCE feront les deux parties éga- 
les * , ayant même bafe , puifque 
BE = ED par la conftruction , & 
même hauteur , puifqu’ils font en- 
tre mêmes parallèles. 

Et voilà le plan mefuré. 

Proposition VIII. 


ipi. Si ton tire deux lignes BF , • 
CE parallèles aux cotés GH , AH 
d'un Parallelograme par un point D 
de la diagonale IH ,• elle partagera 
le Parallelograme en quatre , dont 
deux que la diagonale ne traverjera 
pas y feront égaux. 

Je dis que le Parallelograme 
AD = DG. 


Le 
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^RLAGÉOMÉTRIE. 1^7 
Ees Triangles HIA = HIG , 
HDB = HDE,DIC=:DIF*, 
puifque la diagonale divife en^^^' 
deux Triangles égaux chaque Pa- 
rallelograme qu’elle coupg. 

■Donc, puifque AD ôc DG joints 
à grandeurs égales , font gran- 
deurs égales AD = DG *. *NS 
ipi» Eudoxe, Soient le Trîan- * 
g/e ABC i angle D .* il faut faire / 

un Parallelograme égal au Triangle 
donne ABC j & qui ait tm angle 
égal à F angle donné D. 

y^itiSTE. Hé bien , i°. Par le 
fommet A du Triangle ABC , je 
tire une parallèle AE à la bafe BC» 

2°. Sur le milieu F de la bafe , 
j’éleve une ligne FH , faifant avec 
la moitié FC de la bafe un angle 
CFH, égal à l’angle donné D 

3°. De C, je meneuneparalle-^o^» 
leàFH. 

Enfin du fommet A> j’abaiffe 
une ligne AF fur le milieu de la , 
bafe , ôc je dis que CEHF eft Is 
Tome 1 L M 
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VL Entretien# 
Parallelograme en queftion.. 

I®. CEHF eft double du Trian^ 
* ^-gle ACF ayant même bafe ôc 
■' même hauteur , comprife entre 
mêmes parallèles ; ôc le Triant 
gle ABF = ACF de même hau- 
teur & de même bafe, par la cont 
N. truêlion * : 

Donc CEHF eft égal au Trian- 
gle ABC, 

2°. L’angle CFH = D, par la* 
conftruêUon. 

Donc CEHF eft le Parallelq- 
grame qu’il falloir fairel 
Fig* Eudoxe* Mais on vous donne 
me ligne A y. un Triangle B , un 
angle, C ::il s^agit de faire fur cette' 
ligne un Earallelwrame qui foit 
égal au Triangle qui ait un- 

angle égal à P angle C,. 

Triste,, i?. Je fais un Paralle- 
ipgrame EF égal au Triangle B] 
ayant un angle F égal à f angles 
*4 donné C*.. 

2L®,. Je prolonge FG^DEAlt- 
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SUR LaGÉOM É TR I E. IJp 
fant GH = A = El jointe pac 
IH. ; 

3°. Je tire la diagonale IK , puis 
FK, KL -h LM jointe par MH. 

DM eft un Parailelograme parr 
tagé en plufieurs. 

Et je .dis que GM eft celui qup 
Ton demande. 

I®. Le Parailelograme GM = 

EF = B* , n’étant pas traverfé ♦ 7^... 
parla diagonale IK.. 

2°. GM eft fait fur GH=A * * 
par la conftrudion. * J04, * 

3°. L’angle GLM=EGH=3 
DFG = C, par la conftruélion. 

• Donc GM eft le Parallelogra*» 
me en queftion. 

1^3. Enfin les Parallelogra- 
mes femblables font ceux qui ont 
ieürs angles égaux , chacun à chà^ 
cun , & leurs côtés homologues ,, 
ou faifant mêmes angles > propot^' 
tionnels. 

Gelàpofé ;; 

' Stijj ' 
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■ 1 r- - : 

Proposition IX. 

F»>.‘ I raifort deux Parai-- 

Mof ■ lelogrames A, B, efl une raifon cotïp- 
pofe de celles de la bafe à la bafe &\ 
de la hauteur à la hauteur. 

Soient c j dy les bafes , e y f Ie& 

hauteurs ; c, d 6c e,f ou*-^ 

font les raifons de la bafe à la bafe.> 
ôc de la hauteur à la hauteur. 

Multipliez les antécédens r , ? „ 
Fun par F autre , ôc les conféquens 
d y fy de même : vousjavez dans 
les produits les deux reàangles A > 
n; b 

Or la raifon.du produit des an- 
técédens ôc du produit des con- 
féquens de deux raifons eft une- 
raifon compofée de ces deux rai- 
fons (^):; donc la raifon de deux 
Parallelogrames eft une raifon; 
compofée de celles de la bafe a la. 

(«i. Calcul Littéial v N. i77i. 
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SUR LA*GlSOMÉTRrE. Ï41' 

' bafe , & de la hauteur à la hau^ 
teur(^). / 

Proposition X. 

J . La raifon des Faralleîogrà^ 
mes Jemblables ejî doublée de celles 
de la bafe à la bafe , & de la hau^ 
teur à la hauteur. 

Dans ces Parallelogrames , les 
hauteurs font comme les bafes *. ” n. 

Donc la raîfon de ces Paralle- 
logrames eft compofée de raiîons 
égales * : donc c’eft une raifon 
doublée {b), - 

i^é'.De-là^i®. Les Parallelogra- 
mes femblables font comme les 
quarrés des expofans de leurs cô- 
tés homologues , la. raifon dou> 
blée ayant pour expofans desaom- 
bres quarrés 

{a) Aufll y foient 4 & Mes bafes ; c&c d le» 

* hauteurs A- &B.les Parallelogrames : donc 
= A , & M=B. Or If eft la raifoa 
compofée de f, 

(i) Calcul Littéral', N. 170* 

N. 
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i?42 VL Entretien.. 

Pat exemple , fi r. d : : e.f^.qvi& 
c foit moitié de d &ce ^ moitié de 
f ; les expofahs feront i . 2 : : i . 2 ; 
& la raifon doublée i . 4, ou eft. 
exprimée en nombres quarrés. 

Ainfi , les Parallelogramcs 
blés font comme les quarrés de: 
leurs côtés homologues ou cor* 
refpondants. 

1^7. 2®. Les Triangles fem- 
blables qui font moitié de Parai- 
* iV. lelogrames femblables*, font eu 
^ raifon doublée de leurs côtés ho- 
mologues , ôc par conféquent 
comme les quarrés de ces côtés ,, 
les moitiés étant comme les. 
touts 

Venons aux Redangîes. 


Les Keâangles en particulieri. 

Proposition I. 

Deux Reâangîes fembla^ 
hlès] ont entre eux. comme les quar^ 
res des expûjans de, leurs- eûtes borner 
lègues^. 
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SUR L A G É O M É T R tE. * 

Ce font des Parallelogrames 
lemblables'*': donc ils font entr’eux 
comme les quartés des expofans 
de leurs côtés homologues *, * ffj 

^pUDoxE. Vous allez détermi-^-^^* 
ner le rapport de deux reûangles 
fèmblables A , B. ^ 

y^RiSTE. Le quarré des antécé- 
dens & le quarré des conféquens. 
des expofans expriment ce rap- 
port *. . 

■ Si la bafe eft moitié de la bafe ; 

& la hauteur,, de la hauteur; les ^-^ 7 - 

expofans feront 1.2:: 1.2. je mul- 
tiplierai I par 1 , 2 par 2 , les pro- 
duits feront les quarrés je 

dirai A. B : : i . 4 , ou B= 4A. 

ipp. Maintenant deux re£tan- 
glès font figures réciproques, 
quand la longueur du premier eft: 
à celle du fécond comme la hau- 
teur du fécond à celle du premiciri. ^ 

Gela pofdl, 
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144 VI. Entretien 
Proposition IL 

Deux reâangles A , B , récift^, 
ques font égaux. 

Soit ^ , la longaeur du premier , 
^ , fa hauteur ; f , la longueur du 
fécond , d fa hauteur: donc cd) 
Nr=A, & ci=B*. 

Et je dis que ah—cà. 
Par4’hypothèfe5^ï. cwà.h donc 
le produit des extrêmes étant égal 
au produit des moyens {d) ^ ab 
s= cd. 

Si ^ = 4 , b^2, c = 2 , & d 
= 4; Je premier redangle fera 
4>c 2 =£ 8 , & le fécond fera 2x4 
x=8. 




Proposition IIL 

200. Enfin , dans un ^uadrila^ 
Fig- rere infirit, le reBangle fait des deux 
diagonales multiplieesFunefar Pau-^ 
ne , vaut la fomme des deux reâian-* 
gles des cotés oppoJés.r 
(a) Calcul Littéral » N, i j 6. 

le 
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SUR LA Géométrie* 14; 

Je dis que AB x CD =AG 
X BD + BC X AD. 

Soit AE faifant l’angle DAE 
= BAC. 

1 °. L’angle infcrit ACE =; 

ABD fur même arc * , & l’angle * 
CAE == BAD formé de l’angle 
DAE = BAC 6c de l’angle B AE 
ou FAE commun. Donc les 
Triangles ACE 6c ABD fontfem- 
blables * : donc AC> CE : AB, 

BD * : donc ABxCE = ACx - k 
BD 

2 °. L’angle infcrit ABC 
ADE = ADC fur même arc* 6c * N: 
BAC=DAE,parlaconftru6lion‘: 
donc les Triangles ACB , AED 
font femblables * : donc BC. AB 
:: ED. AD : donc ABxED = ^^*^* 
BC X AD *. * N, 

Donc AB X CE H- ED , ou 
AB X CD = AC X BD —j— BC x 
AD. 

Referverons- nous les Quarrés 
pour le premier Entretien ? 

Tome IL K 
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1^6 VIL Entretien 
Eudoxe, Ils fuffifent pour en 
faire la matière. 


Fig 

Z4i- 


'♦N.44. 


J— . I ■ ■ ■ ■■ ■ ■■ — — • 

VIL ENTRETIEN. 

Sur Us Quanés en particulier, 

201, Eudoxe.'XT Ous me re- 

V voyez , Ari- 
de, plutôtiapparemment que vous 
ne le penfiez. 

Ariste. Et c’efl: encore trop 
tard. 

£c7do;^£. Peut-être faifiez- vous 
là quelques réfléxions fur les figu- 
res quarrées. 

Ariste, Juftement; je difois : 
une ligne droite AC parcourant 
perpendiculairement une ligne 
égale AB décrit un quarré AD. 

Car 1 °. Les côtés AC ôt BD 
font parallèles étant perpendicu- 
laires fur Ab * ; AB, CD font pa- 
rallèles de même, puifque- leur 
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ÎUR L A GÉ OMÉTUÏ E. I47 
diftance eft niefurée par deux per- 
pendiculaires égales AC > BD *n.4o, 
- , 2°. Les quatre angles A , B , C , 

D, font droits*- : car AC, BD^iv.;»/. 
perpendiculaires fur AB, le font 
fur CD parallèle à AB *. 

3°. Les quatre côtés font égaux , 
AB=?AC = BD ,.par da con- 
ftruélion ; ôc CD = AB * , puif- 
que ce font deux perpendiculai- 
res entre mômes parallèles. 

Donc AD eft un quarré *. * n, 

ï ‘ 202. Ainfi , une perpendicu- 
lairp multipliée par elle - même , 
ou par une ligne égale , donne un 
quarré , & la figure quarrée eft 
le produit d’une ligne multipliée 
par elle-même. ^ 

î 20^. Eudoxe, Je vois ajjez 
comment vous décririez un quarré 
fut une ligne donnée 

JURISTE, 1°. J’éleverois fur A la 
perpendiculaire AC = AB *. » 

2°. Faifant couler AC perpen-rr/. * 
diculairement fur AB d’un bouta 

Nij 


“'T 




148 VIL Entretien 

* N- Tautre , j’aurois le quarré AD *. 

Cela fuppofé ; commençons 
par la célébré Propofition de Py- 
tagore. 

Proposition I. 

jTfg, 20^. Dans, . le Triangle, re^ an- 
■/44. gle le quarré de Phypotérmfe. ejî égal 
aux quarrés des -deux autres côtés. 
Soient ABC Triangle- re6langle> 

A E , quarré de l’hypoténufe AC ; 
AI ôc CF , quarrés des côtés AB 
& BC j BKL partageant le quarré 
AE en deux redangles AL,KE; 

’ BD & BE, CH & AG obliques. • 

Je dis que le quarré AE = AI . 
. rP- CF. 

1°. Le côté AH=AB côté 

* N. du même quarré *, AC = AD, 
^ 7 -^* ôc l’angle HAC = BAD, puif- 

qu’ils font faits chacun , d’un an.- 
gie droit HABouDAC, & d'un 
. angle commun BAC : donc les 
deux Triangle^: ACH , ABD , 
ayant deux côtés égaux à dcuxcô- 
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SUR LA Géométrie. 14^ 
téSfôc les angles compris, égaux, ' 
font égaux *. * W 

Or le Triangle ACH eft moitié 
du quarré AI * : car il a même ba- f iv. 
fe AH & même hauteur perpen- ^^7* 
diculaire AB , puifqu il eft con- 
tenu entre mêmes parallèles HA : 

& JB prolongée en C. 

Le Triangle ABD eftaufti moi- 
tié du reêlangle AL , ayant même 
bafe AD ôc même hauteur AK^ 
comprife entre les parallèles AD 
&LK-f-KB. 

Donc la moitié du reêlangle 
AL vaut la moitié du quarré AI ; 
donc AL = AI *. 

2 °. Par la même raifon , le rec- 
tangle KE vaut le quarré CF, 

Donc le quarré entier AE=s • 

AI -H CF. 

Eudoxe. La Propofition fe dé- ' 
montre encore autrement , ce 
femble. 

y^RisTE* Je vous écoute à mon 
tour. 

Nig 
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ijro VIL Entreti'en; 

F/g. . Eudoxe. Soit le Triangle re<> 
tangle ABC, réduit- par la per- 
pendiculaire BD fen trois Triaii- 
*iV. gles femblables ’^’, dont les cô- 
tés homologues font proportion- 

* nels L 

Je dis que AC* =s AB* -H 
BC* {a). ' •' 

* N. AC. AB. AD * : donc AC k 

AD==AB* (^). 

4 De même -;-r AC. BC. DG : 
donc ACxDC==BC*: 

Or AC X AD -+- A C X DC , ou 
ACxAD-^DC=AG*. 

Donc AC* = AB*-+-BC*. 

Triste. La Démonftration efti 
plus précife. Venons àT’inverfe- 
de la Propofition. 

Proposition IL 

10^, Si le quarré de F un des cotés 
W. d’un Triangle ABC efi égal ause 

(a) Calcul Littéral , N. îl. 

(é) Ibid. N. 13^. 
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SUR LA Géométrie, i;r 
quarrés des deux autres côtés y P amlâ 
compris entre ces deux autres cotés 
ejî droit, ; 

Soient BD = AB , & perpen-' 
diculaire fur le point B de BC, 
faifant l’angle droit CBD ; AC‘ 

= AB^-hBC^. Tirez l’hypoté* 
nufe CD. 

Je dis que l’angle ABC eft 
droit. 

CD*=BC^-|-BD^ = AB^.*: » i\f. 

Or AC^ = BC" H- AB" = ^^4. 
BD": 

Donc AC" = CD". 

Donc AC = CD (a) y les raci- 
nes étant égales , quand les puif- 
fances le font. 

Donc, les deux Triangles ayant 
les côtés égaux font femblables *. * K 

Donc puifque l’angle CBD eft 
droit par la conftru£Uon^ l’angle 
correfpondant ABC l’eft. 

(a) Calcul Littéral , N. 1 8^. 


Niiij 
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ip VIL Entretien; 

Fig. ■ 2oS. Eudoxe, Si P on vous. 

■^ 47 . demande un quarré égal à deux 
quarrès donnés .... 

• y^RisTE. Soient AB, BC , cô- 
tés des deux quartés donnés. 

t®. Je fais de ces côtés un an- 

* N. gle droit ABC *. 

2°. Je lui tire unebafe AC ; Ôc 
Je dis que AC^ = AB^ H-BC^. 

AC eft l’hypoténufe , & AB ^ 

^ BC font les côtés d’un Triangle 

120^’ redangle ABE * : donc AC^ = 

207 . Eudoxe. Mars slil faut 
un quarré égal à trois - ..... 

Ariste. Soient AD , AB , BC , 
côtés des trois. 

1^^. Ayant fait de AB , BC, un 
angle droit , je tire la bafe AC. 

2®. Ajant.faic de AC, AD un 
angle droit , Je mene la bafe CD, 

Et je dis que CD^ =;AD^-H 

* jy^ AB^ H— BC^. 

'204. CD’- = AC^-4- AD^^: or AC^ 


^ N. 


=iAB^rhBC^*> CD*^=a 
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SUR t A Géométrie, ijj 

:on trouvera 
de même un quarré égal à quatre. 

Proposition III. 

108. Dam un Triangle obtufan- 
ghy le quarré de labafe, a, de F angle 
obtus , vaut les quarrés des autres 
côtés b , c y plus deux fois le plan du 
côtéyCypar le prolongement ,dyde ce cô~ 
té depuis le jommet de P angle obtus 
jujqu à la perpendiculaircyCy tirée de 
P angle F oppoje à ce côté c^ 

L’angle G étant droit* , 

Triangles bde , a c-^d &c e , font 
reétangles en G iV. 

Cela pofé ; je dis que a^ b^ 
Hhf*^r+-2cJ. 

1°. = — d^ X puifque b^ 

H- *. - * 2 

2.^* C -i- dx e •+• d C^ 2cd^^^* 

W« 

Or a^ = e^^c-\-dx c-hei*^ 504^* 

Donc a^=^b^ — d^ -i- ^ ^ 

2 ri -h 

(a) Calcul Littéral , N. 55. 
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154 VIL Entretien. 
Mais — d^-\~d^ = o {a). 

Donc =b^ ■+• 2 cd, 
Maintenant pour parvenir à 
une certaine Propofition qui s’of- 
fre à mon efprit , fen fais une au- 
tre. 

Proposition IV. 


Fig. 

Ijo. 


10 P» Si deux Triangles ont deux 
cotés égaux , chacun à chacun , ù* 
que P angle compris entre les deux 
côtés du premier fait fupplement de 
Pangle compris entre les deux côtés 
du fécond , les deux Triangles font - 
égaux. ♦ 

Sj AB = DC, &BE = DF; 
que'^l’angle CDF foit fupplement 
de l’angle ABE , ou que l’angle 
CDF' avec ABE falTe la valeur de 
deux- droits ; je dis que le Trian- 
gle AEB = DFG. 

Soit AB prolongée en G ; BG 
e-=DC = AB , HI , parallèle à 
AG. 


(a) Calcul Littéral , N. 4. 
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SUR L A GÉOMÉTR lE. 

1 ®. L’angle EBG eft fupplement 
de ABE * par la conftru6tion 
comme l’angle FDC l’eft par l’hy- 
pothèfe : donc l’angle EBG =• 
FDC. 

2 °. BG = DC par la conftruc- 
tion,& BE=FD,par l’hypothèfe.. 

Donc le Triangle BEG = 

DFC * , puifque deux Triangles * N. 
Ibnt égaux dès qu’ils ont un angle 
égal , & les côtés qui le compren- 
nent , égaux. 

Or le Triangle AEB = BEG 
fur bafe égale & entre mêmes pa- 
rallèles *. 

' Donc le Triangle AEB 
DFC. 

Cela fuppofé ; 

Proposition V. 

210. Si l'on fait trois quarrés A G, Tig, 

BH, BI fur les trois cotés 
Triangle ABC, & quon joigne les 
cotés oppofés à ceux de ce Triangle ; 
il Je forme trois Triangles ^ égaux ^ 
chacun , m Triangle^ 
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VIL Entretien 

Je dis d’abord que. le Triangle 
BDE = BAa 

1°. Les deux côtés BD, BE, 
font égaux aux deux côtés BA , 
BC, par la conftruélion. 

2°. Les quatre angles dont le 
cercle B eft mefure, valent qua- 
tre droits & les deux angles 

* ABD , CBE font deux droits *. 

Aind les deux angles DBE , 
ABC valent deux droits : donc 
l’angle ABC eft fupplement de 
DBE compris entre deux côtés 
égaux i 

Donc le Triangle BDE =’ 

* >^.BAC^ 

Par la même raifon , les deux 
autres Triangles AIF , GCH 
font égaux , chacun, au Triangle 
ABC. 

III. De-là , fl fur les quatre 
î/2. côtés d’un trapeze AC, on fait 
quatre quarrés , & qu’on les joi- 
gne ; il fe forme quatre Triangles 
qui , pris enfemble , valent le dou.-^ 
ble du trapeze. 



s U R L A G É O M f T R I E. I 
Car 1 °. Le Triangle ECF ==: 
BDC 5 ôc le Triangle HAG = 
BDA * : donc les deux 1 riangles * 
ECF , HAG valent le Trapeze. 

Z®. Par la même raifon , les . 
«deux autres Triangles IBK , 
LDM , ^ont la même valeur. 

Donc Cl fur les quatre côtés , 
&c. 

Proposition VI. 


212. Lei quarrès font en raifon 
doublée^ de leurs cotés , ou comme les 
quarrès des expofans de leurs cotés, 
Eudoxe, Ce font reêiangles 
femblables , puifqu’ils ont tous 
leurs angles droits , & leurs cô- 
tés proportionnels : donc , ôcc. * ♦N’, 
Mais la diagonale du quarré.,.. 


Proposition VIL 

0.1^* Ariste, La diagonale BC 
du quarré DE eji incommenjmable à zs 3 y 
fin coté BD (a), 

(a) Calcul Littéral , N. p6. 
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î5:8 vil, Enttretien 
Si BC ôc BD éroient commen- 
furables , ou s- ils avoient une ' 
commune mefure , la raifon de 
BC à BD feroit une raifon de 
nombre à nombre (a)^ puifqu’une 
partie.de BC , prife un certain 
nombre de fois mefure^oit exac- 
tement. BC & BD , comme luni- 
té mefure deux nombres : 

Or la raifon de BC à BD n’efl: 
pas une raifon de nombre à nom- 
bre : fl 'elle' letoit , toute raifon 
doublée de cette raifon aurok 
pour.expofans des nombres quar- 
^rés {b) ^ ce qui n’eft pas : car la 
raifon du quarré de BC au quar- 
ré de BD eft doublée de celle de 
^*BC à BD * , les quarrés étant en 
raifon doublée de leurs côtés : or 
la raifon des quarrés de BC & de 
BD n’a pas pour expofans des 
nombres quarrés : car le côté BD 

* DC * : donc le quarré de BC , 

r7i. 

(a) Calcul Littéral , N. 1 
\v) Ibid. N. tSp, 
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SUR LA Géométrie. 13:9 
qui vaut les deux quartés égaux 
de BD ôc de DC eft double * 
du quarré de'BD. Ainfi , les ex-"^®®* 
pofans de la raifon des quarrés de 
JBC & de BD font 2,1. 

Mais 2,1, ne font pas nom- 
bres quarrés : i Teft; 2 ne Peft ' 

^ pas (a) : point de nombre qui mul- 
tiplié par lui-même donne 2. 

Donc la raifon de BC à BD 
n*eft pas de nombre à nombre : 
donc BC ôc BD font incommen- 
furables. 

Cependant le quarré de la dia- 
gonale BC ôc le quarré du côté 
BD font commenfurables , puif- 
que ces quarrés font comme nom- 
bre à nombre , ou comme 2 a i *. » n, 

De-là , la diagonale ôc le côté^°^ 
du quarré font incommenfurables 
en eux-mêmes , ôc commenfura- 
bles en puiflances. 

(a) Calcul numérique , N. 24. 
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iSo VIL Entretien 

Proposition VII L 

0 

pjg. 214. Chaque point de' !a diago- 
x;4. nale AC d un quatre BD eji égaler 
ment éloigné des deux côtés AB , 
AD, de l'angle B AD d’oà elle paru 

Je dis que la diftance EG = ^ 
EF. 

I®. Le Triangle ifocele AC 3 

* N.~ ACD * : donc Tangle EAG 
^%.= EAF* 

117. 2°. EG 5 EF^ mefures des di- 

fiances du point E , étant perpen- 
*is/^.i 4 diculaires * , l’angle -AGE = 
AFE droit*. 

3®. Le côté AE==EA com- 
mun. 

Donc les deux Triangles 

* AEG, AEF , font égaux * : donc 
ils ont leurs côtés proportion- 

* nels * : ainli , EG. EF : : E A. A E : 
or E A == A£ : donc EG == EF. 


Prop.' 
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SUR LA Géométrie. 
Proposition IX. 

2 1 J . Un Par allé lograme fait fur mg; 
la diagonale d" un quarré J & ayant ^^4- 
un angle commun avec le quarré , eji 
un quarré. 

Je dis que le Parallelograme 
FG fait de la forte eft un quarré. 

1 °. Dans un Parallelograme y 
Les côtés oppofés font égaux, ôc 
parallèles * i donc AG = EF, ôc * 
AF=EG. 

2 ®. Puifque EG ell parallèle à 
AF y perpendiculaire fur AG y, 
l’angle EGA = GAF = FEG ' 
oppofé * ; ôc par la même raifon ,, * n; 
l’angle AFE=. EGA. ■'*®- 

Donc les quatre angles font 
droits , étant tous égaux ^.ôcl’anr 
gle GAF, droit. 

3 ^. Comme les Triangles ACB 
ACD font ifoceles * , l’angle. * 
EAG = EAF j d’ailleurs l’angle 
droit AGE=AFE., ôc. le côté 
AE ou;EA eft commun;: ainfi les 
Xàme IL. .Q 
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1^2 VII. Entretien 
^ deux Triangles AEG , AEF font 
égaux & femblables * : donc AG., 
. JV. AF : ; AE. EA * : or AE = E A 
donc AG = AF = EG = EF. 

Donc ôc les angles Ôc les cô' 
tés font égaux : donc FG eft uuî 
quarré.. 

Proposition X.. 

Fig.. 1 1 6.. Le quarré ^une ligne dou-- 
hk ejl quadruple. 

Je dis que AD J quarré de AB,, 
double de AC j eft quadruple de 
AG, quarré de AC, ou que. AD 
= 4 AG. ^ 

1 CI & HF font deux quar- 
* N. rés fur la diagonalf BE *. 

2°. Le quarré CI = AG, puif- 
que le coté BC = AC , par Phy*- 
pothèfe. 

3°. Le quarré AG= HF le. 
côté GH étant commun.. 

Enfin , GD = AG; car la diar 
gonale BE fait les Parallelograr 
mes qu’eJle.ne coupe pas,, .égaux 
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SUR LA GÉOMéTRIB. 1(^5’ 
Donc AD = 4AG. 

2/7. Eudoxe, En un mot, 

(bit AC = I a: ^ ôc AB = 2X : 

2XX 2x = ^x^ (a) ; ixxix = 
tx^ : or ^x', ix^ : : 4 . i. 

Mais s'il faut infcrire le quarré 
dans un cercle ..... 

Æiste, Ayant tiré par le cen- ng^ 
treE deux diamètres perpendicu- . 
laires l’un fur l’autre , je menepar 
leurs extrémités A , C , B , D , des 
lignes droites; ôc la figure ACBD 
eftle quarré infcrit. 

Car i‘\ Chaque point de la per- 
pendiculaire CD qui pafle par le 
centre E , étant également éloi- 
gné des extrémités oppofées A ,, 

B du diamètre quelle coupe *, 
les quatre côtés AC , CB , BD ,, 

DA font égaux. 

2^ Tous les angles delà figure 
ACBD font droits , puifqu’ils font: 
appuyés chacun fur la demi - cir^ ^ 
conférence*. 

(ia)^CalcuI Littérali,; N. • 5 e. . 

Qij; 
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i 6 ^ VII. Entretien. 

Donc ACBD eft le. quarte înf^ 

* N. crit 

’?7i« 21^. "De-W y jjour ctrcor^crirc 

E'g- mn cercle au quarre ACBD : 

jo^ Tirez deux diagonales AB ^. 
CD : elles fe couperont pecpen- 
diculairement par le milieu : car 
les deux extrémités A , B étant 
également éloignées des deux 
points oppofés C, D , les lignes 
AB CD feront perpendiculaU 
tes * , ôc par conféquent le point 
de feàion E également diftant des 
points A , B , C j D *. 

' 2 ®. Prenant pour rayon, la mow 

tié EB d’une diagonale j décrives^ 
un cercle ; paflant par un. angle ^ 
U paffera par les quatre ; ôç ce 
N- fera le cercle circonfcrit 

Eudoxe. Mais ai faut 
7/7. i/ÿfr/Vf uïf sereh dans le. quatre^ 
EFGH . ....... 

r^Ri^TE. Un cercle' appuyé fur- 
, le milieu de chacun des. coté^ 
d’un quarré e1l inferit :: ' 



su R L A G É O MÉ TRIE, idj 

Cela pofé, Ayant coupé 
par le milieu chacun des côtés 
du quarré , je tire de deux pointa 
defe£Hon I > L, aux deux oppofés. 

K J M , deux perpendiculaires IK y 
LM qui fe coupent en un point 
N , 6c qui font parallèles aux cô- 
tés*. 

2 °.. De ce points prenant pour * 
rayon la moitié NK d’une des 
perpendiculaires , je décris un. 
cercle LIMK > 6c c’eft le cercle 
infcrin. 

Car 1 °. Les moitiés FL , LE, 
EK, ôcc. des quatre côtés égaux, 
font égales : 2 °. Les perpendicu?' 
laires entre parallèles font égales, 
AinfiNI=MG;NM = KH;, 
NK=MH;NL==KE;6 c par 
conféquent , NI = NM*-=NK 
= NL., 

Donc le cercle palTant par les^ 
extrémités I , M ,, K , L , eft ap- 
puyé, fur le milien des quatre cô- 
tés : donc c’eft.le cercle: qu’il fîil:^ 
loitinfcrire,. 
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Ï6S VIL Entretien 
Fig, iiOv Eitdoxe^ Maintenant ; 
c^ejî un quarré quil faut circonfcrire 
au cercle IMKJL. 

Ariste, Par les extrémités I 
M, K,.L de deux diamètres per- 
pendiculaires l’un fur l’autre , je 
tire quatre Tangentes FG, GH , 
HE , EF, Ôc c’eft le quarré.. 

• Je dis donc que FH eü un 
quarré circonfcrit. 

1 °. FE ôc GH perpendiculai- 
res fur LM font parallèles , & par- 
la même raifon, FG & EH le 
*iw:44. font *. 

2 °. FE = IK = GH entre mê- 
*N 4 o nies parallèles * ; par la même rai^ 
fonFG = LM=EH. 

Or IK=LM, diamètre da 
^n,t8. même cercle *. 

Donc le côté FE = GH 
FG = EH. 

3 °.. Puifque les quatre côtés 
font perpendiculaires , les quatre 
angles F y G , H, E font droits#. 

Donc F H ejft. un quarré.. 
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SUR LA Géométrie.' 

Enfin , ce quarré touche le cer- 
cle , puisqu’il eft formé de quatre 
Tangentes ; il le touche ,, dis-je,, 
parle milieu de fes côtés : caries 
rayons de même cercle font 
égaux * 6c les perpendiculaires *N.is. 
entre mêmes parallèles font éga- 
ies*. *N. 40 i. 

AinfiFL==IN = NK==LE; 
par la même raifon EK = KH j- 
ôcc. Et fi vous le voulez , Eu- 
doxe , nous ferons une autre fois 
une forte de mélange des reêtam^ 
gles ôc des quarrés. 

EuDoxE,.Dhs demain.. 
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VIIL ENTRETIEN. 


Sur les^ Rediangîes & les Qtt^rré^ 
comparés enfemble. 




Ariste,\ T Ous en ferez 

V Eudoxe , pour que® 
ques Propofîtions , mais qui 
mandent de l’attentioni 

Eudoxe,. L’attentioa me coué^. 
te. peuî quand il s’agit d’apperceç^. 
voir des vérités que l’on ne fqaO);' 
xoit VOUS; difjputer.. > 

JURISTE, Commençons: j 

Proposition I. 


221, S: Pon coupe une ligne droi- 
'tiSB, AB par h-milieu C, & qiP on y ^ 
ajoute une ligne droite BD , enforte- 
que les deux fajjent une ligne droite- 
AD^‘ le rePiangle AI fait de la tou^ 
te AD & de F cqoute'e BD , avec- 
lé quarré de. les. moitié. CB de la pre^^ 

mier^ 


È-i 
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miere A B coupée par le milieu C ^ 
vaut le cjuarré fait de F ajoutée BD 
de la moitié de la première 

AB. 

. Soient BG parallèle à DE ; IK 
^-KL parallèle à DC- 4 ^CA; DF 
diagonale du quarré.CE coupant 
les parallèles en H: doncBI ôe 
KG , parallelogrames fur la dia- 
gonale , font deux quarrés*; & * 
KG eft quarré de KH ou de CB 
= KH comprife entre mêmes pa- 
rallèles. Enfin HE & CH font 
égaux n étant pas coupé par la dia- * 
gonale * ; & CH = AK de même 
bafe & de même hauteur par la ♦ n; 
conftrudion * ; donc HE=AK. 

Cela pofé ; je dis que Al -H 
KG=CE. 

AI “H KG =■= CI -f- KG H E 
ou AK = HE : or CI KG •+; 

HE=CE: . ^ 

Donc AI -+■ KG = CE. \ 


Proposition IL 
2 11» Si F on coupe une ligne BC 
^TomelL E 
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170 VIIL Entretien 
également enD , inégalement en 
E ; le reâi angle fait des parties in^ 
égales BE , EC , avec le quatre de 
la partie T)K du milieu ^ vaut le 
quarré DG de la moitié DG de In 
ligne BQ 

Soient HM H- MI parallèle à 
BD -f- DC ; NE parallèle à LD ; 
LC diagonale. 

1°. MN, El font deux quar- 
» , rés *. 

ai/. 2°. MN quarré de MF = DE , 
l’eft de DE. 

3°. BF eftle re£langle de BE 
par EC = CI= EF. 

Cela pofé ; je dis que BF -H 
MN = DG. 

• 1®. BM = DI , ayant même 
* N. bafe & même hauteur *. 

2®. DF=FG*,pmfqüéIa dia- 
rçr^'gonale ne les traverfe pas. 

Donc BM-+-DF , du BF ==: 
DI-hFG: 

Donc BF- 4 -MN=DI' 4 -FG 
r*-MN. 



SUR LA Géométrie. lyt 
Or DI -hFGh- MN==DG: 
Donc BF -i- MN = DG. 

2 2 ^. De-là , n Ton divife Une 
ligne BC en parties égales , & en 
. parties inégales, le redangle des 
parties inégales BE , EC vaut le 
quarré de la moitié de la ligne 
divifée ,^moins le quarré du feg- 
mentdu milieu.' 

Proposition II I. 

2 2^. Si t on divife une ligne en 
deux y le quarré de la toute vaut les 
deux quarrês des deux parties , plus 
deux fois le reBmgle dune partie 
par l'autre, ■ - 

Divifdns BC en deux au point 
D. ^ 

Je dis que BC* = BD^ 

H- 2 BD X DC. 

Soit BD = r ; & DC = x : 
doncBC = rH-^v : doncBC^=; 

-I- 2 rx^ x^ , ou 4- f+î 
2 .rx {a), • 

* (<a) Calcul Xittéral', N. 

Pii 
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Maisr^ — BD^, = DC*v 
zrx = iBD X DC : donc BC^ ’ 
=BD^-^DO-i- 2 BD xDC. 

Proposition IV. 

12^» Enfin y fi P on divife me //- 
gne en trois , le quarré de la toute 
vaut les trois quarrés des parties , 
plus deux fois le re6l angle de la pre^ 
mierepar la fécondé ; plus deux fois 
le reB angle de la première par la trot- 
fième ; plus deux fois le reBangle de 
la fécondé par la troifième» 

Fig, ' Divifons BG en trois aux points 
7(f/. D, E. 

Je dis que BC^ = BD^ -i- DE* 
-H EC^-+- 2 BD X DE-h 2 BD X 
EC^2E)ExEC. 

Soit BD = r 

DE = jf - . C A .* 

Donc BC = rrh x : donc 

= r -h a; -+-^ X r 4“ ^ H-J'- 

Voyons quel eft ce produit . . 


SUR LA GÊOMéTRIE. Ijf 

1 * 

r-hx-\~yxr-i-x-\-y= rx-i-x * -i-xy > = r * 

. lyy-hocy-\-y'^y 
•^-x^-+-y^-h^yx+iry-+-ixy*.' 

Et =BD^, = DR^ , 

= EC^ , 2rAT=2BDxDE, 2.ry 
s= 2BD X EC , 2xy = 2DE X 
EC. 

Donc BC* = BD^ -t- DE^ H- 
EC^ -h 2BD X DE -f- 2BD X EC 
-+- 2 DExEC. 

Eudoxe. Voyons votre opéra- 
tion .... elle eft jufle. 

y^«i5TE. Les Poligones feront la 
matière d’un plus long entretien. 

• Eudoxe, Ils me dédomma- , 
geront. 


IX. ENTRETIEN. 

/ • 

Sur les Poligones, 

EudoxeJTJj eft queftion , ce ' 
X me femble , de Po- 
ligones, 
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JURISTE, Oui. 

EuaoxE.Uc terme de Poligo- 
ne eft' un peu équivoque ; il pouc^ 
roit convenir au Triangle , au 
Quadrilatère ^ dont nous avons 
parlé. 

22<f. Ariste, II eft vrai : mais . 
j efixe la fignification du terme en 
difant que j!entens par/ Poligorre 
une figure plane de plus de quar 
tre côtés. 

227. La figure plane a-t-elle 
$ côtés? C’eft Pentagone^ 6 ? Exa- 
gone ; 7 ? Eptagone ; 8 ? Oâogo- 
ne; P? Ennéagone ; 10? Décago- 
ne; i I fOndécagone; 12? Dodé- 
cagone; 1000 ? Chiliogone^ôcc. 

• 22^. Et le Poligone eft régu- 
lier, fi tous fes côtés aufii-bien 
que fes angles , font égaux. 

22p. Le Poligone régulier eft 
inferit dans un cercle lorfque tous 
les angles font dans la circonfé- 
, rence ; & circonferit , quand tous 
les côtés la touchent. 
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2^0. Angle du Poligone inf- 
crit , ou circonfcrit , eft un angle 
formé par deux de fes côtés. 

2 ^ 1 . Périmètre eft le circuit de 
la figure. 

1. Apothème j ou rayon droit 
AB eft la' perpendiculaire AB^ 
comprife entre le milieu B du cô- 
té DE d’un Poligone infcrit, & 
le centre A du cercle. 

L’aire ou la furface d’un Poli- 
gone eft l’efpace terminé par fes 
côtés. 

2^^. Enfin deux Poligones 
font femblables quand leurs angles 
font égaux chacun à chacun , ôc 
les côtés , qui comprennent ces 
angles , proportionnels. 

Eudoxe, Je prévois bien des 
Problèmes. 

Ariste, Quelques Propofîtions 
nous aideront à les réfoudre. 

Proposition I. 

2^^ Le Poligone peut fe réduire 

P iiij 
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j ^6 IX. Entrétien. 
en autant de Triangles qt^il a de cêîés. 
Du point A pris à volonté dans 
le pentagone X , tirez cinq lignes 
droites aux cinq angles B , C , D , 

E , F , faits par les cinq côtés : 
voità le Pentagone réduit en cinq 
Triangles. Six lignestirées de liiê- 
me réduiroient TExagone en fix 
Triangles , &c. 

Proposition II. 

Les angles du Toltgone' , 

Fig . enfemble , valent autant de fois 
163. deux angles droits , quil a de côtés ^ 
moins quatre angles droits. 

Soit le Poligone X : ; 

Les Triangles dans lefquels il - 
• fe réduit , valent, pris enfemble, 
autant de fois deux droits qu’il a 
de côtés , puifque ces Triangles 
^ ^ font auffî nombreux que les côtés 
*du Poligone*, & que chaque 
N. Triangle vaut deux droits *. 

J2.1. Or les angles du Poligone , pris 
enfemble, valent ceux de tous*ces 
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SUR L A GÉO MÉTR lE. I77 
Triangles , hors leurs angles au 
centre A , ^qui valent quatre 
droits * , ayant ptis enfemble , 1&’* n.s4» 
cercle S pour mefure. 

De-là , fi dans un jPoligone , ng, 
on tire des lignes d angle à angle , ^<^4- 
on le divife en autant de Trian- 
gles qi^’il a de côtés , moins deux. 

Les lignes AB ^ AD, DC ré- 
duifent l’Exagone ACEDBF'en ' 
quatre Triangles. 

Proposition III. 

Un cercle qui pajje par un Bg» 
'des fommets d’un Poligone régulier , 
paffe par les autres J ommets. 

Soit le Poligone régulier X ; 
je dis que le cercle qui pafTe par 
A y paffe par B , par G , 6cc. 

T°. Tirez les perpendiculaires 
DE, FE, furie milieu D, ou F 
des côtés AB , BC : les angles 
ADE , BDE , étant droits, ôc 
compris entre côtés égaux , les 
Triangles AED , -DEB font 
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178 IX. Entretien 
* N. égaux * , donc BE= AE. 

J 26. Donc le cercle décrit du centre 

E par A paflera par B *. 

2°. Par la même raifon , ilpaf- 
fcra par C , &c. 

Ainfi , tout Poligone régulier 
peut s’infcrire dans un cercle. 


Propos itionIV. 

2 ^ 7 . Le eotéPiB ^un Exagone 
régulier infer it ejî une corde de 60 
dégrés» 

Ce côté foutient la fixième par- 
tie du cercle , ou un arc de do dé- 
grés , fixième partie de 5 do , va- 
TN.20. leur du cercle * : donc c’eft une 
corde de do dégrés. 


Proposition V. 

« 

Fig. 1^8. Le rayon AC du cercle ejî 
égal au f 0 ré AB de /’ Exa^one inferit^ 
1®. Les angles BAC , ABC 
oppofés aux côtés ou rayons égaux; 
* N. AC , BC font égaux *. 

2°. L angle aa centre C eû d.e 
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SUR LA Géométrie. 17P 
'€0 degrés , comme Tare AB qui 
en eft la mefure 

Donc les 2 angles BAC, ABC 
valant enfemble 1 20 degrés , font 
aufïï de 60 dégrés chacun , puif- 
qu’ils font égaux. 

Donc le Triangle ell équilaté- 
ral *;& par conféquent AC=AB. * N. 

Eudoxe, Mais il s’agit 
enfin d’inferire desPoligones au 
cercle* 

- Problème!. 

• i^^Jnfcrire un Exagone régulier^ 
Arute, i®*. Avec une ouver- 
ture de compas égale au rayon 
AC^ je divife le cercle en 6 arcs 
AB, BE,EF, FG,GH,HA. 

2®. Je tire autant de cordes. 

Et c’eft l’Exagone inferit , puif^ 
que chacune des fix cordes eft 
côté de 60 dégrés *. * 

De-là , Joignez deux côtés FG , 

GH par une ligne droite FH: ^ 
ç’eft un Triangle ifocele inferit 
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i8o IX. Entretien 
Joignez tous les cotés deux à 
deux : c’eftun Triangle équilaté- 

• rai BFH. 

Problème IL • 

1^0, Eudoxe, InfcYtre un De- 
168. décagone. 

Ariste, 1 Du centfe D, je tire 
une perpendiculaire DE,qui cou- 
pant par le milieu la corde ou le 
côté FG de PExagone infcrit z ^ 
coupe Tare FEG en deux arcs 
égaux , ou de 30 dégrés *. 

2°. Je mene la corde FE de3o 
dégrés ; & c’eft le côté du Dodé- 
cagone , puifque 12 côtés de la 
forte foutiennent le cercle entier. 

Divifez de même le côté du 
Quarré infcrit : vefus aurez de mê- 
me le côté de fOêlogone. 

De-là , divifant un arc parla 

• moitié , ou le doublant , on a di-* 
vers Poligones inferits. 


r 
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surlaGéométrie. i8i 
Problème III. 

2^1. Eudoxe, Infcrire un Dé^ 
cagone, 

JURISTE, La médiane du rayon 
coupé en moyenne & extrême 
raifon , étant corde de 5^ dé- 
grés * eft le côté du Décagone : 
car ^ 6 x 10 = 350. 

Cela pofé : ayant divifé le rayon 
en moyenne & extrême raifon * N» 

• 1 ^ Il 

je prcns la meaiane , ou la plus 
grande partie ; & c’eft le côté du 
Décagone. 

^ProblèmeIV. 

' 1 ^ 1 . Eudoxe, Infcrire un P en* 
tagone, > 

Ariste, Je double Parc du Dé- 
cagone ; ôc la corde de Parc dou- 
ble foutenant un arc de 72 dé- 
grés * , c’eft le côté du Pentago- * 
ne , puifque 5x72=3^0. 
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iÎ2 . IX. Entretien 
Problème V, 

24^. Eudoxe, Infcrire - un 
16 p, Qutnàècagom , ou Poligone reguliet 
de 1 $ cotés, 

Ariste. 1®. J’infcris un Trian- 
** N. équilatéral ABC *. Les arcs 
239 - AB , BC, CA font égaux , puif- 
qu’ils font foutenus par cordes 
*îJ $7, égales * ; donc l’arc AB , troifiè- 
me partie du cercle , contient 
cinq parties du cercle di vifé en i y . 

2®. J’infcris au même cercle un 
Pentagone régulier AEFGHA, 
ayant un angle en A ; les' cinq 
arcs AE, EF, FG,GH,HA, 
foutenus par cordes égales font 
♦N./7. égaux * : donc AE j cinquième 
partie du etercle divifé en 15 , en 
contient 5* 

3®. Puifque AB en contient yj 
& AE 3 ; EB , refte de l’arc AB , 
en contient 2. 

Donc fl l’on divife l’arc EB par 
le riiilieu I, l’arc El fera la quinziè- 


Di. : I ; ■ Gix';ile 



SUR LA Géométrie. 
me partie du cercle : donc la cor- 
de El fera côté du Quindécago- 
ne ; & portée i$ fois fur le cer- 
cle, elle donnera le Poligone en- 
tier. 

Delà, le coté BF du Poligone 
de 1 5* côtés eft une corde com- 
prife entre la bafe BC du Trian- 
gle équilatéral , & la bafe FG du 
Pentagone infcrit au même cer- 
cle : car , puifque les cordes El, 

IB , BF font trois côtés , & que 
El & IB en font deux , il faut que 
BF en foit un. 

Problème VI. 

2 ^. Eudoxe, Circonfcrire au 
cercle un Poligone régulier, ^70, 

Triste. 1°. J’infcris un Poligo- 
ne régulier ABCDEA femblable 
à celui que je veux circonfcrire. 

2°. Je mene des Tangentes par 
les fommets A , B , C , D , E ; ôc 
ceÛ le Poligone circonfcrit. 

Car tirez les perpendiculaires 
GH , GI , ôcc. fur ies'côtés AE , 
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184 IX* Entretien 
ED , &c. du Poligone infcrît ; ôc = 
les perpendiculaires. GAj GE > 
fur les côtes LH , HI du Poligo- ~ 
ne extérieur ; ces perpendicuiai- ^ 
res couperont les côtés ôc les arcs 
par le milieu *. 

& ytf. 1°. Les angles AGH , HGE 
EGI, font égaux, ayant des Si- 
nus & des arcs égaux ^ 

2°. Les angles HAG , HEG 
IEG,- font égaux aulTi, étant droits 
ou formés par des Tangentes fur 
des rayons.. , 

Donc les Triangles GAH j 
GHE , -GEI , qui ont deux an- 
gles égaux fur côtés ou rayons 
* N. iJ^aux GA, GE , font égaux *, 

Donc AH = HE = El. Donc 
les moitiés des côtés du Poligo- 
ne circonfcrit font égales: donc 
c’eft un Poligone régulier cir- 
confcrit.. 

Problème VIL 



2.^^, Eudoxe, Qrconfcrire un 

cercle j 


I 


I 
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SURLaGÉOMÉTRIE. l8j: 
cercle à un Poligone régulier, 

Triste, i®. Je divife deux des 
côtés BC, CD par le milieu E, 
F. , ôc tire les perpendiculaires _ 
EG , FG , qui me donnent le 
centre G *, 

2°. Du centre Gjintervalle GC, 
je décris un cercle qui pafTera 
par B , C, D ^ ôcc. fommets du 
Poligone. 

Car I®. Les côtés CE, CF, 
des Triangles EGC , FGC , font 
égaux , par la conftru 6 lion ; le cô- 
té CG eft commun, & l’angle E 
= F puifqu ils font, tous les deux, 
droits , par la conftru£Uon : donc 
le Triangle EGC = FGC : donc 
la perpendiculaire EG = FG. 

2°. Les éloigne mens du per- 
pendicule EB, EC, FD, ôcc- 
font égaux de même , par la con- 
ftruêtion ; ainfi , les obliques. GC , 
GB , GD , ôcc. font égales *. 

Donc le cercle quipalTe parC, 
paffe aulli par B, D , ôcc. 

Tome IL Q 
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De-là , coupant les côtés d’un 
Poligone régulier par le milieu 
& prenant pour rayon une ligne 
tirée du centre à l’angle de la 
gure , on circonfcrira le cercle. ^ 
Problème VI 1 1. 

2^6, Eudoxe, Infcrire un cer- 
X 22 * de dans un Poligone régulier, 

Akiste. I Je di vife perpendi- 
culairement les côtés BC ^ CD 
&c. par le milieu E, F ;,ôc j’ai le 
centre G. 

2°. Du centre G , intervalle 
GE y Je décris un cercle ; ôc je 
dis que c’eft le cercle infcrit , ou= 
appuyé fur tous les côtés du Poli- 
gone ^ par exemple, fur F, ^ corn? 
me fur'E. 

GF = GE , les apothèmes d’un 
Poligone régulier étant égaux, 
pujfque fes côtés qui font cordes, ^ 
d’un cercle circonfcrit , font éga-~ 
lement éloignés dü centre * : donct 
le cercle paffànt par E paflepar F.,. 

D; ailleurs ^ fuit: tiréà CQ ^; om 
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SUR LA Géométrie, 
aura dans les Triangles EGC , 
FGC le côté CE=CF par la eon- 
llruôlion ; le côté CG commun , 

& l’angle Ei= F puifquils font 
tous les deux droits par la conftruc- 
tion : donc GF=GE: donc le cer- 
cle qui touche en E , touche en F.. 

Eudoxe, Mais enfin , quelle 
eft la valeur de l’aire ou de la fur- 
face d’un Poligone régulier inf- 
lerit ou circonfcrit l 

JURISTE.. Une Propofition va ’ 
nous dire ce qui en eft. 

Proposition VL 
2^7. Uaire , x , d^un Poligone ré- Fig; 
gttlier vaut un Triangle^Zyqui a-pour 
bafe le circuit ^ & pour hauteur FA- 
^othéme PiD du Poligone, 

Soient 1°. x réduite en Trian- 
gles * de même bafe ôc de même * 
hauteur, puilque par la conftruc- 
rion le côté AC = CE = EF = 

FG == GH — HA , ôc que l’apo- 
thème BI==BD,ôcc,.* les cordes 
égales AC ,.CE ,,ôcc.. étant égale- 
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i88 IX. Entretien 
ment éloignées' du centre B ; 2®. 
La bafe KL = AC -h CE -+• EF , 
&c. 3°. Xa hauteur KM = BD* 

Je dis que :v = Z. 

La furfaccAT vaut tous les Trian- 
gles dans Icfquelson la réduite ; 
& ces Triangles , pris enfemble , 
valent z , qui a bafe égale ôc éga- 

* N. le hauteur *. 

Doncjv = z. 

Fig. ' 2^8. De-là , 1°. La furface 
d’un Poligone régulier vaut la 
moitié du reétangle KP qui a pour 
bafe le circuit & pour hauteur l’a- 
pothéme du Poligone , puifqu’el- 

* N. le vaut un Triangle z* , qui eft la 

moitié de ce reélangle *. 

187. ’ 2^p. 2°. La même furface vaut 

un reâangle OK, qui a pour bafe 
la moitié KN du circuit = KL ^ 
& pour hauteur l’apothéme KM : 
car elle vaut le Triangle z , qui 
étant moitié du reélangle KP^vaut 
le reélangle OK , moitié de KP. 

Enfin , après avoir parlé des 
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Poligones en générai & en partie 
culier ; voulez - vous , Eudoxe , 
que nous les comparions pour 
nous rappeller les propriétés fi uti- 
les des Poligones femblables; ou 
bien ^ irons-nous prendre l’air 6c 
voir éclora les Tulipes , les (Eil- 
lets , les Rofes ? 

Eudoxe. Les fleurs réveille- 
ront des idées moins claires, 
mais un peu plus gayes. 


X. ENTRETIEN. 

Sur les Poligones femblables. 

Eudoxe,'^ Es fleurs , A rifle , 
I J ne m’ont jas fait 
oublier les Poligonesj Ôc des idées 
gayes , mais obfcures, n’ont point 
effacé des idées feches , mais 
claires , que je préféré auxafltres. 

JURISTE. Cela m’engage à con- 
tinuer de m’expliquer en Propofl- 



ipo X. Entretten^. . 
tions fuivies , pouc m’expliquer 
, plus nettement» 

Proposition I. 


2/0. Deux PoHgones réguliers 
même nom font femblàbles. 
Soient deux Pentagones rdga- 
liers R , S. 

De même' nom , ou Pentago- 
nes , ils ont même nombre d’an- 
*-isr.gles& de côtés réguliers, ils 
^■^7. ont , les angles égaux , chacun , 
* N. & les côtés *. 

Et je dis que R ôc S font fem* 
blables. 


1 ®. Les angles de R font égaux, 
à ceux de S : car les angles égaux, 
de R font aulfi nombreux que les 
anglesiégaux de S ; ôc le nombre 
des côtés étant égal, les angles de 
part ôc d’autre valent même nom- 
bre de droits 

2 ®. Les côtés dé R font propor-^ 
' ' tionnels aux côtés de S , puifque' 
côtés, égaux, entre eux , ont même. 
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raifon à côtés égaux entre eux. 

Donc R Ôc _S fontfemblables. 

D’ailleurs , les arcs foutenùs: 
par les côtés égaux de R font 
Semblables aux arcs égaux corres- 
pondants 4e 

Celapofé ; je dis que Tangle 
AB C == DEF, & que le côté AB.. 
DE::BC.EF. 

1 °. L’angle ABC & l’angle 
DEF font infcrits ôc appuyés fur 
arcs femblables AGHC, DIKF : 
donc l’angle ABC = DEF *. * n*. 

2 °. Le côté AB= BC , & le 
côté DE = EF : donc AB. BC . , 

: DE. EF : donc AB. DE : : BC., 

EF (a). 

PROPOSITJON IL 
2/ 1 . Les eirettits ou périmètres de Fig*. 
deux Pofigones femblables réguliers 
QU non y /ont entre eux comme le côté 
de Lun au cêté homologuç ou fem* 
hlable d& t autre^ 

SoientdeuxPoligones femr- 
(4),CalcuI.NHinéri^e-,-N. t44». 
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blables réguliers , deux Pentago* 
nés , dont le périmètre duprémier 
foit R, ôc celui du fécond, S ; deux 
côtés homologues, ou femblables 
DE,AB:jc dis que R.S : : DE. AB. 

Les touts font com»ie les par- 
ties femblables {a) : donc R. S 
; : DE. AB. 

Aulli, R= ;DÉ, S = 5-AB ; 
or^DE. 5’ AB : : DE. AB, les pro- 
duits par même multiplicateur 
étant comme les grandeurs mul- 
tipliées (^) : donc R. S : : DE. AB. 

2°, Soient dejux Poligones fem- 
^ 7 i. blables & réguliers ABCDE , 
FGHIK , ou a: & 2 ; deux côtés 
femblables AB, FG. 

Je dis que x,z:: AB. FG. 

Les touts font comme les par- 
ties femblables : donc x,z:^ AB. 
FG. 

Audi, BC. GH : : CD. HI : : 
j^J^^-DE.IK:: EA.KF:: AB. FG ♦ 

(a) Calcul Numérique , N. pp, 

(i) Ibid. N. I4ÿ. 

par. 
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par la définition des Poligones 
femblables. • • 

Donc tous les côtés de x font 
aux côtés homologues de x , com- 
me AB efbàFG: 

Donc X, Z ; : AB^ FG *• 

Proposition III. 

2 2- Deux Poligones réguliers & 
femblables fe réduifent en Triangles 
femblables. 

Soient les Pentagones réguliers 
& femblabiesR,S,infcrits. 

Tirant des lignes du centre aux 
angles , on réduit lesj)olignes en 
autant de Triangles qu’ils ont de 
côtés * ; & ces Triàtigles font 
femblables. 

Je dis donc que les Triangles 
CDR ôc ABS font femblables. 

I®. Leà angles au centre CRD , 
ASB font égaux* puifquils ont 
pour mefure des arcs femblables , 
CD , AB * , qui font , chacun , 
la cinquième partie de leur cerclé. 

Tome IL R 




17O, 


* N. 
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a®- Les angles à la bafe C , D ; 
A , B ^ font égaux adllî : car les 
Triangles font ifoceles , puifque 
le rayon CR = RD, & le rayon 
AS = BS ; & par conféquent , les 
angles aux fommets R , S étant 
. égaux f les angles à la bafe le 

* N. font 

Donc les Triangles CDR Ôc 
ABS y a3rant tous leurs angles 
égaux y chacun à chacun y font 

• N. femblables *. 

JJO. 

Proposition IV. 


. circuits XyZ de deux 

* Poligones réguliers & fimblables 
font commè Us rayons, 

J e dis que le circuit x,z\: CR.’ 
AS. 

* N. x,z’.: CD. AB * : or puUque 
les Triangles CDR, ABS font 
* , CD. AB : : CR. 
AS > car dans ces Triangles , les 
» yj côtés homologues font propbr- 

jr/o. «onnels» ; 


sxjR LA Géométrie, 

Donc x,z:: CR. AS. 

De-là, 1°. Les circuits 
de deux poligones réguliers ôc 
femblables font comme leurs dia- 
mètres , étant comme les demi- 
diamétres > ou les rayons. ' 

2“. Ces circuits x font corh- 
me les apothèmes ou rayons RF , 

SE: 

Car les Triangles CRF , ASE , 
font femblables , puifque les an- 
gles C^ A font égaux*, ôc les an- » 
gles F , E ; droits , Tapothéme 2^2. 
RF , QU SE étant perpendiculai- 
re ‘ 

Cela fuppofé ; lés rayons CR , 

AS , font comme les apothèmes 
RF, SE * ; or les circuits 
font comme les rayons CR, AS-: ^-^0» 
donc lej circuits font comme 
les apothèmes. ^ V. 

Si les" poligones at, 2 , étoîent 
circonfcrits , on trouveroitdc mè;; 

me la même chofe. 

• -T •; 

Rij 
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* N. 
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io 6 X. Entretien 
Proposition V. 

aj'j*. Deux Poligonés réguliers 
^ femblables , infcrits ou circonf- 
crits /ont en rai fin doublée de celles 
de leurs côtés homologues , ou comme 
les quarrés de ces cotés. 

Ces Poligonés font comme les 
Triangles femblables dans lef- 
quels ils fe réfolvent*. Or ces 
Triangles font en raifon doublée 
de celles de leurs côtés homolo- 
gues , ou comme les quarrés de 
ces côtés*. 

De là 5 les Poligonés réguliers 
Ôc ièmblables font comme les 
quarrés des rayons ^ côtés de ces 
Triangles. 

Tl/bd JTE. Ainfi,, doublant la rai- 
fon des côtés ou des rayons , Ton 
aura dans la' ràifon de^ produits 
desantécédens 6 c du produit des 
conféquens,la raifon des Poligo- 
nes. Si les expofans de la raifon de 
deux côtés femblables font 1^2; 
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doublez 1,2, vous avez 1,2; 

1,2: puis multipliez i par 1,2 
par 2 : vous aurez dans les'quarrés 
1, 4k raifon des deux Poligones j 
c’eft-à-dire , que Tun eft à Tautre 
comme 1 à 4. 

25* d". Mais les Poligones fem- Fÿ; 
blables irréguliers A B C D E ; 
FGHIK..-.. 

Ariste. Ces Poligones , auHî- 
bien que les réguliers, fe rédui- 
fent en Triangles femblables. 

Car 1°. LfCs Triangles ABE, 

FGK font femblables* , puilque ' * iV, 
par f hypothèfe , l angle A — F , 

& les côtés AE , AB , 6c FK , 

FG , qui comprennent l’angle 
égal, font proportionnels. 

2°. Les Triangles DCE, IHK‘ ^ 
font femblables aurti parla même 
raifon. 

- 3°.Les Triangles BEC, GKH, 
le font : car l’angle ABC=FGH, 

6c l’angle ABE = FGK : donc 
l’angle EBC = KGH , les relies 

Riij 


■jp8 X. Entretien 
^tant égaux lorfque de chofes 
égales on ôte chofes égales; 

De même l’angle BCD =: 
GHI , 6c l’angle ECD = KHI : 
donc l’angle BCE «= GHK. 

2^7. Ainfi , tous les Poligones 
femblabks font comme les quar- 
tés de leurs côtés homologies , 
puifqu’ils fe réduifent tous en 
•Triangles femblables qui font 

* N. comme les quarrcs de leurscôtés*i 

Propositi*on VL* 

1^8. Si f on faix fur les trois cStés 
dunTriangk re^langh trois VoligO’- 
nés femblables j le Poltgone conjkuit 
fur fhypotènufe ejl égal , aux deux 
autres, “ 

Ces Poligones font comme les 
quarrés de leurs côtés * , qui font 
côtés du Triangle : or le quarré 
de l’hypoténufe eft.égal aux quar- 

• N. rés des deux autres côtés * ; doué 

le Poligone conftruit fur fhypoté- 
nufe eft égal aux deux autres. 
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Proposition VII. 

2 j’p. Erfn , fi trois lignes font * . 
en proportion continue , le Poligone 
confiruit fur la première , efi au Po^ 

> ligonefait fur la fécondé , comme la 
première à la troiftème» 

Le quarré de la première eft au 
quarré de la fécondé , comme la ' 
première à la troifième ia). 

Or les Poligones font comme 
les quarrés de leurs côtés propor- * j/, 
tionnels * ; donc le Poligone fur 
. la première eft au Poligone fur la 
fécondé , comme la première à 
la troifîème. 

i6 O. Eudoxe, J’apperçois ; ce . 

, femble , le cercle qui s’approche 
à la fuite des Poligones : mais 
avant qu’il foit qucftion du cercle , 
il faut mefurer un Poligone re£li- 
ligne quelconque. 

y^RisTE. Hé bien , i®. Je leré- 

(a) Calcul Littéral , N. 148. 

R ni) 
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* duis en Triangles*. 

2®. Du fommet dé chaque 
Triangle j’abaifle une perpendi- 
*n.ia, culaire fuy fa bafe * : 

3°. Mùlti pliant féparément la 
bafe de chaque Triangle par la 
moitié de la perpendjf ulaire ou 
de la hauteur, j’ai les furfaces des 

Enfin , ajoutant ces furfaces , 
j’ai dans la fomme la valeur du 
? N. 6 . Poligone *,puifque le tout ,gu fes 
parties prifcs enfemble , font mê- 
me chofe. 

Après cela , le cercle vient à . 
propos. 

Eudoxe, Pour être le fujet d’un 
Entretien. 
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XL ENTRETIEN. 

Sur Us Cercles en particulier, 

Eudoxe,'T L s’agit doncducer- 
X de ; nous ne l’avons 
point perdu de vue , & je vous 
laiflerai tout le loifir de nous rap- 
peller les propriétés des cercles 
les plus intéreflantes. 

Ârîste, Il fe trouve , pour 
ainfi dire , entre le Poiigone inf- 
crit & le Poligone circonfcrit ; & 
quelques Propofitions nous y con- 
duiront bientôt. 

Proposition I. 

16 1, Si ton infcrit dans un cer^ Fig; 
rie deux Poligones réguliers , x^ z , 
celui qui a plus de côtes a plus de 
circuit. 

Soit X y Décagone ; z , Penta- 
gone : je dis que le circuit ou le 
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péri m être de x eft plus grand que' 
celui de Z. 

La ligne courbe ABC 9 cin- 
quième partie du circuit de 5? > eft 
plus grande que la droite AC cin- 
quième partie dez * ; donc le cir- 
cuit de X eft plus grand. 

Par le même principe , le Poli- 
gone inferit x , qui a plus de co- 
tés , a plus de furface : car le 
fegment ABCD eft la j®. par- 
tie de , comme ACD eft la 
5*. de Z : or ABCD î> ACD 
de la valeur du Triangle ACB. , 

Proposition IL 
^ » 

F/^. iSi, De deux Poligones x , z., 
^ 7 ^* circonfcriîs au cercle , celui qui a- 
plus de côtés \ a moins de circuit. 

Soit X , Décagone ; z , Pentago- 
ne : je dis que le circuit de x eft 
plus petit que celui de z. 

AB H- BC eft la cinquième pac- 
rte de 9 comme AB-f-BÉ- 4 - 
£€9 eft la cinquième de z : or AB . 
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H- BC <! AB -1- BE -i- EC , puif* 
que BC <! BE -H EC * , & que ie *n.i /. 
refte AB eft commun ; donc le 
circuit de x eH plus petit. 

Proposition II L 

On peut regarder le cercle 
tmpie un Poligone régulier 'iune 
infinité de côtés. 

Plus le Poligone régulier in(^ 
crit a de cotés , plus il eft grand 
& approchant du cercle * ; & plus 
le Poligone circonfcrit a de cotés, ^ ’ • 
plus il eft petit & approchant du ' 
cerclé : donc un Poligone régu- * iST. 
lier d^une infinité de côtés ap- 
proche tellement du cercle qu’on 
ne peut en approcher davanta- 
ge , ou n‘’en diffère pas : donc 
on peut regarder le cercle comme 
un Poligone régulier dune infini- 
té de cotés. 

Eu^doxe* Ainfi , la circonfé-- ■ ' 
rence du cercle fera formée de 
lignes droites. - $ 
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JURISTE, Oui y mais infiniment 
petites ; ôc comme ces lignes font 
infiniment petites , la différence 
des apothèmes fie des rayons eft 
infiniment petite. 

Proposition IV. 

2^^ Les cercles font des Pol^gç^ 
nés femblables. 

Les cercles font des Poligones 
réguliers de même nom , ou d’u- 

* N. ne infinité de côtés * ; donc ce 

font des Poligones femblables*. 

* îj, ° 

»So. . Proposition V. 

2(fy. Les circonférences de cercle 
font comme les rayons , ou comme les 
diamètres. 

Les circonférences font cir*- 
cuits de Poligones- réguliers fit 
, femblables * ; or ces circuits font 

* N. comme les rayons * ou comme 
âtfi. les diamètres^ doubles des rayons. 

De-iài 
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I. 


.2(^6, Les arcs fembîables fora 
comme les rayons. 

Ces arcs font comme les cir- 
conférences , les parties fembla- 
bles étant comme les touts : or les 
circonférences font comme les 
rayons*, 

I I. 


» J/, 


Les cordes AB> CD , ejui Figi 
foutiennenî des arcs fembîables AlB, 
CND font entre- elle 5, cçmme ce$ \^ .^ 
arcs. 

Car 1 ®. Les Triangles AEB , 
.CFD font ifocelesj ayant, cha- 
cun , deux cotés égaux , ou rayons 
4u même cercle. . i • . 

Les angles au centre E , F , , ^ 
font égaux *> puifqu ils ont pour»AT.^jr^ 
mefure arcs fembîables : donc les 
angles A , B ; C, D fur la bafe . ' 
font égaux* ; &. par conféquent ♦ n; 
les Triangles AËB , CFD font^* 


Digitized by Google 



XI. Entretien 

* N, équiangles * ; ainfi , les cotés 
étant proportionnels , les cordes 
'AB ^ CD , font comme les rayons 
BE , DF : or les rayons font com« 
me les arcs femblables * : donc 
^ * les cordes font de même. 


1^8, Les Sinus AG , CH , 
j8o. arcs Jemb labiés AI , CN yfint corn--, 
• me ces arcs. 

Je dis que AG. CH : : AI. CN. 

Les angles AEI, CFN font 
égaux * y ayant p>our mefures des 
arcs femblables AI, CN ; ôc les 
angles AGE, CHF font droits, 
puSque les Sinus AG , CH , font 
pcrpendfcukikes fut' les rayons 
EGI , FHN : donc les Triangles 
'* N. EAG j ECH, font femblables * : 
donc AG. Cfi : : AE. CF : or 
♦ N. AE. CF : : ÀI. ÇN les rayons 
étant comme les arcs : donc AG. 
CH::Ar.CN. 
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IV. 

Les Tangentes AB , CD 
des arcs femblables AE , CF , font * 

comme ces arcs. 

Je dis que AB. CD ; : AE. CF. 

Les angles au centre G , H , 
font égaux * , puifqu’ils ont pour 
mefures des arcs femblables ; & 
les angles BAG,* DCH faits par 
les Tangentes font droits * ; donc 
les Triangles AGB , CHD font 
équiangles , & par conféquent 
ils ont leurs côtés proportion- 
nels * : donc AB. CD : : AG. * 
CH : or AG. CH : : AE. CF * : 
donc AB. CD : : AE. CF. ' 

270. Par la même raifoh, les 
Sécantes BG, DH des arcs fom- 
blables Â£, CF , font comme 
ces arcs. 

V. 

271. Néanmoins , dans le même r$g; 
terck f an dans les cercles égaux , les 
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cordes des arcs différents ne fint pas 
comme leurs arcs. 

Soient AB / corde de l’arc 
ACB , & AD , corde dé l’arc 
ACBÉD^ double de l’arc ACB. 

Je dis que AD n’eft point à AB^ 
comme ACBËD eft à ACB. 

ACBED = 2ACB: or on ne 
peut pas dire que AD = 2 AB , ou 
•N.//* AB -4- BD*, puifque AD eft ligne 
droite , ôc AB + BD , ligne cour- 
be entre mêmes points A , D. . 

Ainfî les Sinus qui font moitiés 
de cordes de ces arcs différents > 
ne font pas comme les arcs dont 
iis font Sinus. 

. Proposition VI. 

272. Les cercles fint comme les 
quarrés des rayons ou des circonfé’^ 
rences. 

Les cercles font des Poligones 
* N. réguliers ôc femblablcs* : or les 
.pôligones ' de cette efpèce font 
comme les quarrés des rayons ou 

\ de 
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de leurs côtés homologues , ôc 
par conféquent des circonféren- 
ces compofées de ces côtés. 


N. 

,271. 

* N. 
204. 


PROPOSlXrONVII. 

, 27^. Un cercle qui a pour rayon 
î hypoténufe d un Triangle reBangle , 
vaut les deux cercles dont chacun a 
pour rayon îun des cotés, , 

Les cercles font entre-eux com- 
me les quarrés des rayons * : or 
le quarré de l’hypoténufe vaut les 
quarrés des côtés *• 

De-là , 1°. Lé cercle qui a pour 
diamètre l’hypoténufe , vaut les 
deux cercles , dont chacun a pour 
diamètre l’un des côtés. 

27^. Ainfi le demi - cercle 
AECL fur l’hypoténufe AC d’un 18 j, 
Triahgle reûangle , vaut les deux 
demi - cercles AFBI , BGCK ^ 
fur les côtés AB, BC. 

. 2®. Les Lunules AFBH^GCE, 
prifes enfemble , font égales au 
Triangle redanglc ABC. 

Tome IL ' S 
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Car les deux demi - cercles 
AFBI, BGCK, pris enfemble , 
& le demi-cercle AECL , font 
» grandeurs égales * : donc fi l’on 
374. ôte de ces trois grandeurs les feg- 
mens communs AHBI , BECK, 
les relies, c’eft- à-dire, les Lunules 
AFBH , BGCE d’une part ôc le 
Triangle ABC de l’autre , feront 
égaux. • 

Proposition VIIL 
27J*. L'aJre du cercle entier ejl 
égale au Triangle reBangle qm a 
four b afe la circonférence & four hau* 
, teur le rayon du cercle* 

L’aire d’un Poligone régulier 
vaut un Triangle reôtangle qui a 
pour bafe le circuit du Poligone „ 
6c pour haute url’âpothéme du Po 
;^‘ligone * : or ie cercle eft un Poly- 
gone ^gulier qui a pour apothè- 
me le rayon ; car dans le cercle 
la différence de l’apothéme 6c du 
** N, rayon eft infiniment petite *. 

ÊuDoxE* La Propofttion fe dé? 
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înontre , ce femble , encore au- 
trement. ‘ ■ 

Triste, Vous la démontrerez 
donc , Eudoxe. 

Eudoxe. Volontiers. Traçons 
d’abord une figure . * . , 

Soient les circonférences con- 
centriques s,tyy y Zy qui font Tai- 
re X du cercle ; le rayon AB ; les 
Tangentes BC = s , mn fOpyqvy 
failànt des Triangles , qui ayant 
les angles B , w , a, q , droits , 6c 
Tangle A commun , font fembla- * 
blés *. _ 

Je dis que X vaut le Triangle 
ïeflangle ABC. 

1°. mn, BC : : Am. AB , à cau- 
lè des Triangles femblables *. ' * 

2®. t, s :: Am, AB * , les cir- 
conférences étant comme lesa^A ^ 
rayons. 

Donc mn, BC : : r. r , puifque 
deux raifons égales à une troifièr 
me , le font entr’elles (^i). 

(tf) Calcul Littéral , N. i o4> 

Siî 


i 
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♦ N. Donc mn. t : : BC. f * en raifon 

alterne. 

Or BC= s , par Thypothèfe. 

Donc mn — t. 

Par la même raifon, op=y , 
ar = z, &c. 

Donc X = ABC. 

2/(f. ÀRisTE, Ainfi, 1®. L’ai- 
re du cercle X vaut la moitié d’un 
Parallelograme qui a pour bafe la 
circonférence 6c pour hauteur le 
rayon du cercle , puifqu’elîe vaut 
un Triangle reéiangle ABC qui 
eft la moitié de ce parallelogra- 

♦ N. me *. 

^«7* 277. 2°. Le cercle X vaut un 

' Parallelograme qui a pour bafe la 
moitié de la circonférence ôc 
pour hauteur le rayon du cercle , 
puifqu’il vaut un Triangle ABC 
égal à un Parallelograme de cette 

♦ N. efpéce 

Proposition IX. 

27^. Une ligne difpofée en eir^^ 
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conférence de cercle contient plus dt ef- 
face quen quarré. 

Soit la même ligne , figurée en 
circonférence de cercle ABC, 6c 
en quarré EFGH; je dis que la 
furface du cercle eft plus grande 
que celle du quarré. 

La furface du cercle eft égale 
à un Triangle reflanigle qui a pour 
bafe la circonférence & pour hau- 
teur le rayon DA * ; & le quarré N. 
eft égal à un Triangle re£tangle 
qui a pour bafe la même circon- 
férence , 6c pour hauteur lapo- 
théme DI : 

OrDA> DI^ : doncleTrian- >♦ 
gle qui a DA pour hauteur eft plus ^47* 
grand que le Triangle qui a DI * , 
les Triangles de même bafe étant 
comme leurs hauteurs : donc une 
ligne difpofée en circonférence 
de cercle contient plus d’efpace * 
qu’en quarré. 

Par la même raifon , la ligne 
dilpofée éh circonférence de Ger-^ 
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de comprend plus d efpace ;; 
qu en toute autre figure Poligonç 
régulière. 

De-là , le cercle eft la plus gran* 
de des figures Ifopérimétres , ou 
qui ont les contours égaux. 

Proposition X. 

27^. Le diamètre du cercle efi la 
troifième partie du circuit (Lun Exa^ 
gone. 

Le demi-diamétre eft la fixiè- 

* U, me partie * : donc le diamètre eft 

la troifième. . 

Proposition XL 

2^0. Le diamètre eft plus petit 
que la troifième partie de là circorfè» 
rence du cercle. 

Le diamètre eft la troifième 

* partie du cÿpcuit de FExagone* > 
plus petit que la. circonférence du 

* N. cercle * , puis que le Poligone 

inferit, qui a plus de côtés , a plus 
4e ciicuit» 
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^ Proposition XII. 

181, Le diamètre du cercle ejl j 
â peu près , h troijiè.me partie de la 
circonférence. 

On fçait qu Archimede com- 
parant avec le diamètre un Poli- 
gone de P 5 côtés circonfcrit aii 
cercle Ôc un Poligone infcrit de 
$6 côtés , trouva que celui-là étoit 
au diamètre comme 22 à 7; ôc 
celui-ci , comme 223 à 71 ou 
comme 2 1 , à 7: 

Cela pofé i i®. Le Poligone cîiv 
confcrit de $ 6 côtés eft au diamè- 
tre comme 22 à 7 : or ce Poligo- . 
n^eft plus grand que la circonfé- 
rence *: donc la raifon de la cirr * 
conférence au diamètre eû moin- 
dre que celle de 22 à 7. . 

2®. Le Poligone in&rit de pd 
côtés eft aii diamètre , comme 
22 3 à 7 1 : donc la raifon de ce Po- 
ligone au diamètre eft plus gran» 
de que celle de à? •* car 2s > 
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7 1 : : 2 1 . 7 : 213 contient 3 fois 
71 , comme 21 , contient 3 fois 
7. Or la circonférence du cercle 
eft plus grande que le Poligone 
infcrit de ^6 côtés * ; donc la rai- 
fon de la circonférence au diamè- 
tre eft plus grande que celle de 2 1 

ày- , 

Ainfi , la raifon de la circonfé- 
rence au diamètre eft moindre que 
celle de 22 à 7 , & plus grande 
que celle de 21 37. 

Donc le diamètre eft à la cir- 
conférence comme? aune quan- 
tité plus grande que 21, mais plus 
petite que 22. ' 

Or 7 eft à peu près , la troifiè- 
me partie de cette quantité: 

Donc le diamètre eft , à peu 
près , la troiiième partie de la cir- 
conférence. - 

282. Eudoxe, Ainfi connoif^ 
fant le diamètre , fi vous, dites : 
7. 22 : : diamètre, jc , le quatriè- 
me terme fera la circonférence., 

PU 
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eu à peu près *. 3 fois le diamé- * 

1 * Zm 

tre,unpeu plus; ou 22 parties, 
un peu moins, telles que le dia- 
mètre en contient 7 , vous la don- 
neront : 

Mais ^ s'il faut trouver Caire du 
cercle,,.,, 

JURISTE. 1°. Je prens la circon- 
férence *. * 

2°. Je multiplie la moitié de la ^ 
circonférence par le rayon ; ôc le 
produit eft faire du cercle*. * 

28^, Enfin , le SeBeur eft une 
partie du cercle terminée par une 
partie de la circonférence & par_ 
deux rayons qui ne faffent pas une 
ligne droite. 

Ainfi le Seéteur doit être plus 
petit ou plus grand que le demi- 
cercle comme CBDC , ou AB- 
CDEA. 

Le cercle étant un Poligone ré- 
gulier d’une infinité de côtés * , il * N* 
peut fe réduire en une infinité de 
-Triangles de bafes égales & d’é- 
Tome IL T 
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* gales hauteurs * ; par conféquenf 
le Sedeur CBDC eft compofé 
d’un certain nombre de Triangles 
de même hauteur , ayant leur 
fommet commun dans le centre 
B du cercle , ôc leurs bafes éga- 
les dans l’arc CD , qui eft la bafc 
du Seêleur. 

Or tous ces Triangles en va- 
lent un de même hauteur , & 
dont la bafe foit égale à celles des 

* N. Triangles prifes enfemble 

Donc le Seêteur CBDC vaut 
un Triangle de même hauteur ôc 
de bafe égale. 

Par la même raifon , tout autre 
Seêleur du même cercle, com- 
me CBAEDC,vaudraunTrian- 
gle de même hauteur & de bafe 
égale à celle du Sedeur. 

Cela pofé: 

Proposition XI L 
Deux Semeurs du même 
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tercle font entieux comme leurs ba» 

Jes y ou leurs arcs* 

Ces deux Se£leurs valent deux 
Triangles de même hauteur 
qu’eux 5 & dont les bafes foient 
égalés à celles des Semeurs *. » 

Or les Triangles demêmehau- ’ 
teur font comme leurs bafes *. * 

Donc les deux Seêteurs du mê- 
me cercle font entr eux comme 
leurs bafes ou leurs arcs. 

Après cela nous pouvons trans-, 
former les Poligones. 

Eudoxe. J’ai un moment de 
libre ce foir. 

Ariste* Cela fulEt, 
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« i i m ■ i i :■ i-i ■ i ■ , ^ 

XIJ. ENTRETIEN. 

Sur la transformation des Poligones 
en cf autres figures de même aire, 

u4RisrE,l^ E le vois bien , Eudo-; 

J xe; vous êtes homme 
de parole. 

iS^. Eudoxe, Je profite d’un 
inftant libre. Commençons par 
réduire un Pentagone en Qua-; 
drilatere de même furface. 

Fig. 'Ariste, Soit le Pentagone ir- 

ZS7. régulier BCDEF 

Je tire d’abord de l’angle D à 
l’angle oppofé B une ligne droite 
DB; puis fur FB prolongée en 
G, la ligne CG parallèle à DB5 
enfin la diagonale DG. 

Et Je dis que le Quadrilatère 
GDEF eft égû au Pentagone 
PCDEF. 

jLe Triangle BDG = BDC^ 
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ayant même bafe BD 6c même 
hauteur entre mêmes parallèles 
BD, GC*: dçnc mettant le Trian- 
gleBDG à la place de BDC , jai 
même valeur , ou GDEB' = 
BCDEF. 

On peut réduire de même un 
Exagone , un Poligone quelcon- 
que. 

1S6, EuDOXE,CeQuadrilat€re Fig. 
GDEB' , il faut le réduire en Tri-^^^' 
angle. 

Ariste, Je tire d’abord de l’an- 
gle D à l’angle oppofé F la droi- 
te DF ; puis , fur GF prolongée , 
la ligne EH parallèle à DF j en- 
fin la diagonale DH. 

Et puifque le Triangle DFH 
~ DF E fur même bafe DF Ôc en- 
tre mêmes parallèles DF , EH * , * u, 
le Triangle GDH eft égal au-^^^- 
Quadrilatère GDEF. 

l8y. Eudoxe. Ce Triangle Fig: 
GDH , il faut le réduire en Trian- 
gle refîangle ifocele. 
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Akute, I®. Par le fommetD , Je 
tire une parallèle IK à labafeGH. 

2 \ Sur les extrémités G , H > 
de la bafe , j’éleve deux perpendi- 
* culaires , GI, HK*; & j’ai un 
Redangle GK* double du Trian- 
J 70 . gle GDH de même bafe ôc de 
» N. même hauteur*. 
j57. 3 °. Je prens une moyenne pro- 

portionnelle entre les côtés GH 
ôc GI du reâangle * ; ôc le quar- 
ré de cette moyenne vaut le rec- 
tangle, puifquele reêlangle eftle 
produit des extrêmes GH, GI, 
ôc que le quarré de la moyenne 
vaut le produit des extrêmes (æ). 
Tig. Enfin , foit ce quarré ; je le 
partage en deux Triangles rec- 
tangles ifoceles LMN , NMO 
** iV'par la diagonale MN*. 

Et je dis que le Triangle GDH 
Fi^. = LÎVIN. 

Le Triangle GDH efî: moitié 
du redangle GK ; ôc le Triangle 
(<j) Calcul Littéral , N. 13^^ 
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LMN , moitié du quarré LO = 

GK. 

Or les moitiés de tous égaux 
font égales * : donc le Triangle 
GDH = LMN. 

l88, Eudoxe, CeTriangle rec^ 
tangle ifocele^ LMN , il faut le ré- 
duire en parallelograme re5langle, 

Akiste, Ayant abaiflé une per- 
pendiculaire LP du fommet L 
îur la bafe MN , je fais un Rc£lan- 
gle RTVS qui ait pour bafe une li- 
gne VS = MN , 6c pour hauteur 
une ligne RV = ~ LP , ôç ce rec- 
tangle RTVS eft égal au Trian- ^ ^ 
LMN*. ‘ 

18^. Eudoxe, Ce reâangle RT- 
iVS, il faut le transformer en quarré, 
Ariste, Je prens , comme je 
l’ai fait * , une moyenne propor- * h,. 
tionnelle entre les deux côtés du -^^7? 
re£langle;Je fais un quarré fur cet- 
te moyenne proportionnelle , ôc 
c*eft le quarré égal au re£l:angle(â!). 

(a) Calcul Littéral , N. 136. 

^ nn • • ♦ • 

1 Ulj 
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2 j) 0 . Eudoxe. Enfin , il faut 
décrire un parallelograme égal à un 
re 5 li ligne donné» 

^ yÎRisTE. Je réduis le rediligne 
28 en un Triangle * ; Ôc ce Triangle 
28â. je le transforme en parallelogra- 
*-^-me*. 

Eudoxe. Et c’en eft affez. 

Ariste. Les plans en général 
nous occuperont un peu plus. 

XIIL ENTRETIEN. 

Sur les Plans en général, 

'Eudoxe,'\ T Ous me parlerez 
V de Plans , Arifte ; 
j je vous parlerai de nouvelles. 

Vous direz des vérités ; je di- 
rai des vrai-femblances , au plus : 
commençons par les vérités qui 
font plus intéreffames pour vous 
ôc pour moi. 

■' ÿir. Triste, Hé bien , une 

ligne eft perpendiculaire à un 
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plan , lorfqu’elle l’eft à toutes les 
lignes qu’elle rencontre dans ce 
plan J puifque le p/an eft compofé 
de toutes ces lignes. Ainfi, BC , 
perpendiculaire fur ED , FG , 
ôcc. i’eft au plan EFDGC. 

2^2, L’inclinaifon d’une ligne 
à un plan eft l’angle aigu quelle 
fait avec le plan. 

2^^, Plans femblables font 
ceux dont les côtés autour des an- 
gles égaux font proportionnels. 

2 J)^. Comme le produit d’une 
ligne droite par une autre eft un 
plan , le produit d’un nombre par 
un autre , eft une forte de plan re- 
gardé comme un redangle; ôc 
les nombres plans font femblables 
quand leurs racines ou leurs cô- 
tés font proportionnels ; tels font 
^ ôc 24 : en effet , 2 x ^ = , 6 x 
4 = 24; & 2. 4 : : 3. d. 

Si deux nombres plans font fem- 
blables , ou que leurs côtés foient 
proportionnels > ils ont pour ex^ 



^26 XIIT. Entretien 
pofans des nombres quarrés {a) 
ainfi comme le produit d un quar- 
ré par un quarré eft un quarré {b) y 
le produit de ces plans eft un 
quarré, dont la racine eft moyen- 
ne proportionnelle entre ces plans 
(r) : de-là , il y a toujours entre 
deux nombres plans femblables 
un moyen proportionnel. 

Soient 6, 24, nombres plans 
femblables : 5x 24= 144, nom- 
bre quarré , dont la racine 12 eft 
moyenne proportionnelle entre 6 . 
ÔC24. 

Cela fuppofé; 

Proposition L 

2^ J. Si une ligne efi perpendicu- 
laire fur deux lignes qui Je coupent 
dans un plan, elle Fejl au plan, ou 
à toute ligne qui pajfe par le point de 
rencontre. 

Soit BC perpendiculaire fur ED, 

(a) Calcul numérique , N. i H» 

(b) Ibid. N. 13. 

{() Ibid. N. 13 ^. 
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& FG; faites CF = CG, ôc CD Figi 
=CE=CF : tirez H 1 , EF, GD, 
EG,FD,BF,BG,BE&BD, 

BH & BI. 

Je dis que BG efl: perpendicu- 
laire fur HI. 

1°. Les Triangles BCF.BCG, 

BCE , BCD , ayant les côtés CF , 

CG, CD, CE égaux , le côté BG 
commun, ôc l’angle compris en ^ 

C , droit * , font égaux ** : donc 
les bafes BF , BG , BE , BD ' 
font égales. 

2°. Les Triangles ECF,GCD, 
qui ont les côtés CF, CG , CE , 

CD égaux par la conftruôUon , ôc 
les angles FCE , DCG compris 
& oppofés au fomYner, égaux * 
fontifoceles égaux*, donc les an- * n* 
gles CFE, CGD, CEF, CDQw* 
font égaux , & la bafe EF = GD. 

3°. Les Triangles HCF , GCI , 
ayant les angles oppofés au fom- 
met C égaux, aurti- bien que les 
sngksCFH., CGI, ôc les côtés 
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* N. CF , CG , font égaux *. 

Donc le côté CH = CI, ôc 
FH = GI. 

4°. Les Triangles BFE,BDG y 
ayant les côtés BF , BG , BE , 
BD égaux , & les bafes EF, GD. 

* N. égales , font ifoceles égaux * : 

donc ils ont les angles BGD , 
BFE , ou BGI , BFH, égaux. 

Enfin , les Triangles BFH , 
BGI, qui ont les côtés BF , BG 
égaux , aulfi-bien que FH , GI , 
avec les angles BFH, BGI, font 
égaux. Donc ils ont les bafes BH, 
BI égales. 

Donc BC a deux points' dont 
chacun eft également éloigné des 
points oppofés H, I , fçavoir , C 
& B : 

Donc BC eft perpendiculaire 
.♦N.ij.fur HI *. 

Proposition IL 

2 ^6» Deux lignes ferfenàicuîai^ 
res au même plan font parallèles. 

Soient BC , DE , perpendicu- 
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laires au plan F G : 

Je dis que BC, DE font paralles.’ 

BC & DE font perpendiculai- 
res à toutes les lignes qu’elles cou- 
pent , ou qui les coupent dans le 
plan * , & par conféquent fur EC. * N; 
Or deux perpendiculaires fur une'^-^'^* 
ligne font parallèles * : donc BC , W.4^ 
DE font parallèles. 

Proposition III. 

ipj» Une ligne droite qui joint 
deux parallèles i ejî dans le même 
plan. 

Si la droite qui joint les 2 parai- 
leles BC , DE , n’efl: pas comme^*^^* 
FGH dans leur plan , mais hors 
de leur plan, comme FIH;deux 
droites FGH , FIH , enferme- 
ront un efpace , ce qui n’eft pas 
poflible, puifque deux lignes droi- 
tes qui partent d’un point, font 
un angle rectiligne *, qui nebor-W.^jfj 
ne pas Pefpace de tous côtés. ^ 

De -là , deux parallèles font 
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dans le même plan. ■ 

Proposition IV. 

2^8, De deux parallèles y fi tu- 
ne eft perpendiculaire Jur un plan , 
r autre t efi. 

Je dis que fi la ligne DE eft per- 
pendiculaire fur le plan FG , la 
parallèle CB eft perpendiculaire 
de même. 

Approchez CB de ED parallè- 
lement , ou fans l’incliner : join- 
te, elle fera perpendiculaire com- 
me ED : donc n’ayant pas pan- 
ché , elle l’étoit auparavant. 

Proposition V. 

2^ Dès qu^une ligne J! un plan 
efi perpendiculaire à un autre plan y 
le plan où elle fe trouve , efi perpen- 
diculaire. 

Fig. Soit CD , commune fedion 
^^7. (Jes plans BD , EF : 

Si la ligne BC du plan BD eft 
perpendiculaire fur le plan EF , 
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Je dis que le plan BD Teft. 

Dès que la ligne .BC eft per- 
pendiculaire, une autre ligne quel- 
conque GH du même plan BD 
l’eft : car un plan eft compofé de 
lignes parallèles * ; ôc dès qu’une *N.^oi 
parallèle eft perpendiculaire fur 
un plan , l’autre l’eft *, * n; • 

De-là , l’inclinaifon d’un plan 
à un plan eft l’angle aigu ABC fait 
par la rencontre de deux lignes 
perpendiculaires AB , CB fur la 
commune feêlion DE , tirées Pu- 
ne dans un plan EF, l’autre dans 
l’autre plan DG. 

Et un plan incliné eft un plan 
qui fait avec un plan un angle 
aigu. 

J 00. Eudoxe, Vous n’irez pas 
plus loin fans réfoudre quelques 
■Problèmes. 

D* abord , d^un point donné B hors 
dun plan CD , faut tirer une per- W* 
pendiculaire fur ce plan. 

JURISTE» Soit la ligne EG prife 
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à volonté dans le plan CD, & BF 
perpendiculaire furEG , mais in- 
clinée au plan. 

Je tire dans le plan CD la li- 
gne FH perpendiculaire à EG ; 
BH perpendiculaire fur FH , IH 
parallèle a EG. 

Et je dis -que BH eft perpendV 
culaire au plan CD. 

1°. EF étant perpendiculaire 
fur BF ôc FH*, i’eft fur le plan 
'*BFH, puifqu’une ligne perpendi- 
culaire fur deux lignes qui fe cou- 
pent dans un plan , l’eft fur le 

* N. plan*. 

2^/' . 2°. IH parallèle à EF eft donc 

aufli perpendiculaire au plan 
»N.BFH* 

Donc BH eft perpendiculaire 
à deux lignes FH, IH du même 
plan CD : donc BH eft perpendi^ 

* culaire à ce plan *. 

^01, Eu DO X B. Aiats il s agit de 
tirer une perpendiculaire fur un plan 
par un point donne dans le plan. 

JURISTE* 
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JURISTE» 1°. D’un point E pris 
à volonté hors du plan MN , fa- 
baiffe une perpendiculaire EF fur'^^^’ 
le plan *. 

2°. Par le point donné B , je » N. 
mene une parallèle GB à la per--^°°* 
pendiculaire EF j & GB eft la per- 
pendiculaire qu’il falloir tirer, puiF 
que de deux paralleles/fi Pune eft 
perpendiculaire , l’autre Peft * N, 

PrO POSITION VI. 

^01, La commune fe 5 }ion de deux 
plans y ou la ligne commune aux deux 
plans qui fe coupent , eji une ligne 
droite. 

Soient F , G , deux points côm- Figi 
muns aux deux plans BC , DEi**^-^* 
FG, ligne droite tirée de F en G, 
extrémités de la commune fec- 
tion. Je dis que la commune fec- 
tion eft la droite FG. 

Si la commune feâion eft , non 
la droite FG , mais la courbe 
FHG, ou FIG, le plan BC ou 
DE eft plan , parl’hypothèfe , fans 
Tome IL V 
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• l’être en effet , puifqu’une de 
lignes FHG, ou FIG s’écartant 
de la droite , empêchera qu’une 
ligne droite tournant fur le plan 
immédiatement ne la touche éga* 
*^^o.lement partout Ôc fans obftacle** 
Si l’on veut que la droite tirée 
de F en G dans le plan BC foit ^ 
non FG, mais FHG> & que la 
droite tirée de F en G dans le plan 
DE foit, non FG,mais FIG; les 
deux droites enfermeront un ef- 
•'* pace FIGHI , ce qui ne fe peut 
Proposition. VIL 
^ 0^ . On ne tire par un point quu'- 
ne perpendiculaire auplan^ 

Soit AB perpendiculaire fut 
Ttg, CD ; je dis que BE ne Peft pas. 

Si BE eft perpendiculaire com- 
me AB , & que BF foit la com- 
mune feêlion du plan CD & du. 
plan BEF=ABE; l’angle EBF 
fera droit comme ABF > ce qui 
eft impoflible , puifque EBF n’eft 
quune partie de ABF* 
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Par la même raifon , du même 
point E , ion ne tirera qu’une per- 
pendiculaire EF fur le plan : car 
fl EB rétoit aufli , l’angle EBF 
feroit droit comme EFB , ce qui 
ne fe peut 

Proposition VIII. * N , 
^ 0 ^. Si la même ligne efi perpen- 
diculaire fur deux plans y ils font pa- 
rallèles* Fis* 

Soit BC perpendiculaire aux^o-2* 
deux plans x , z: je dis que x , z 
font parallèles. 

BC , perpendiculaire fur les 
deux ‘plans x , z, l’eft à une ligne 
quelconque BD ^ou CE paflant 
par les points de fedion B , C : 
donc toutes les lignes correfpon- 
dantes qui paffent par les points 
B , C , font perpendiculaires fur 
BC , ôc par conféquent parallèles 
entr’elles * : or elles font les deux 
plans * : donc ils font parallèles. 

Par la même , raifon , fi une 
gne efl perpendiculaire fur trois 

V 4 
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plans , ils feront parallèles , une 
ligne perpendiculaire fur l’un , le 
fera fur les autres. 


Proposition IX. 

Fig. 3^5' Deux lignes GH,IH ; 

104 . ejui fe rencontrent dans un flan , <à" 
Je continuent , ne font pas une feule 
ligne droite continuée IK ; mais après 
s\'tre rencontrées , elles fe féparent. 

Du point de rencontre H, in- 
tervalle IH , décrivez un cercle 
ILM: 

Si les droites GH & IH fe con- 
tinuent en ligne droite commune 
HK ; les droites GHK & IHK , 
paflant par le centre H , feront 
deux diamètres * : donc le feg- 
ment GLKH fera demi-cercle , 
aulTi-bien que ILKH : donc la 
partie GLKH fera égale au tout 
ILKH , ce qui eft abfurde. 

Ainfi , GH & IH fe fépareront 
comme HK , HN. 

Par le même principe , deux 
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lignes droites quelconques venant 
à fe rencontrer , fe coupent fans 
faire une ligne droite commune 
.& continuée. 

Proposition X. 

JOé*. Une ligne droite tirée 
dans un plan parallèlement au plan ^ 
a point une partie hors du plan. 

Elle feroit paralleleTans l’être * *^.40, 
puifqu’elle s’écarteroit dans un 
point. 

AulTî , Soit BC , droite tirée 
dans le plan DE parallèlement au 
plan : 

Je dis que CF fuppofée hors du 
plan , n’eft point une partie de la 
droite BC continuée. 

Tirez dans le plan la ligne CG 
perpendiculaire à BC , ôc CH 
perpendiculaire CG. 

Les angles BCG, GCH font*N.;>A’ 
droits étant faits par des perpen- 
diculaires : donc BC & CH font . ' 
piême ligne ^ pùifque la même li- 
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gne BH coupée parune perpendî- 
culaire CG fait deux angles droits. 
DoncCFqui efthors du plan,n’eft 
pas une partie de BC, ou BC con- 
tinuée. Autrement , deux lignes 
droites FC , HC, fe continue- 
roient en ligne droite commune 
fansfe féparer après s’être rencon- 
* N, trées ; ce qui n’eft pas poffible 
Prop*osition XI. 

^07. Sf un plan GF coupe deux 
Bg. plans parallèles AB , CD , /é’J com^ 
munes feâions EF, GH font paral- 
lèles, < ' 

Autrement , prolongées en L , 
elles fe f encontreroient , ôc par 
conféquent les plans AB, CD dans 
lefquels elles font , & dont elles 
' iV. ne peuvent fortir * , fe rencontre- 
roient aufli ; ce qui ne fe peut * y 
ou les plans feroient parallèles par 
rhypothèfe,& inclinés réellement 
** N. puisqu’ils iroîent fe joindre *. 

W* Proposition XII. 

30^. Les plans femblabks fans 
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SUR. LA Géométrie. 2555 
tomme les quarrés de leurs côtès^ 

Ces plans font Triangles, qua-- 
drilateres , ou Poligones fembla- 
blés : or ces figures femblables 
font comme les quarrés de leurs 
côtés *. * 

Et les plans multipliés nous^-^^ 
donneront enfin les folides. 

Eudoxe^ Matière qui me fera 
d’autant plus de plaifîr, qu’elle 
fera le fujet de plus d’un Entre- 
tien. 


XIV. ENTRETIEN. 
Sur les Pi Ifmes & les Cylindres, 

^.’îist£.]VT Ous voilà parvenus 
i.>l infenfîblement , 
Eudoxe, & par dégrés aux vérités 
les plus compolées de la Géomé- 
trie. 

Eudoxe, Et vous allez fans 
doute les developer à votre ordit 



'240 XIV. Entretien 
naire en Propofîtions naiflantess 
ks unes des autres. Mais de grâ- 
ce , Arifte , par quel fecret vous 
remetrez-vous dans l’efprit avec 
ordre tant de vérités afTez com- 
pliquées & afTez embarrafTantes ? 

Ariste. Vous voyez cette fuite 
de figures Géométriques : parlant 
à mes yeux , elles me rappelle- 
ront dans le même ordre des vé- 
rités que je ne ferai que vous rap- 
peller. 

Eudoxe. J’ai le loifir de vous 
entendre ; ôc vous ne fçauciez 
commencer trop tôt, ni finir trop 
tard. 

^ 0 ^. Ariste, Le folide ou le 
corps eft une portion d’étendue 
confidérée comme longue , large 
& profonde. 

Le Prîfme, 

^10. C’eft un folide compris 
entre plufieurs plans , dont deux 
qu’on nomme bafes , font oppo- 

fés , 

« 
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fés, parallèles* entr’eux , femtla- 
bks, égaux j ôc les autres Paral- 
lelogrames. 

^ Ji. Si les deux plans A , B , 
oppbfés , parallèles, femblables >207. 
& égaux d’un Pr;fme , font trian- 
gulaires , c’eft un Prifme triangu- 
laire. 

^11, L’axe du Prifme eft la li- 
gne droite qui va du milieu d un 
plan au milieu du plan parallèle. 

Si le Prifme eft droit, Taxe en eft 
la hauteur. 

La hauteur d’un Prifme incliné 
a pour mefurc la perpendiculaire 
tirée du plan fupérieur fur la ba- 
fe prolongée. 

Deux Prifmes font fem^ 
blables , quand ils font terminés * ^ 
par même nombre de plans fem- 
blables*. Les Prifmes font fem- * 
blables & égaux , s’ils font termi 
nés par même nombre de plans 
femblables ôc égaux. 

2/^ Le Parallelepipede IK 20 
Tome IL X 
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eft iwi Prifmc terminé par fix Pa- 
rallelogrames oppofés deux à 
deux , parallèles , femblables , 
égaux. Ainli , fa bafe eft un Pa« 
rallelograme. 

J IJ. Le cu'be LM eft un Paral- 
^0^. lelepiped#quia fix plans oppofés 
deux a deux , parallèles , égaux y 
quarrés. 

. Cela fuppofé. 

Proposition I. 

Le Prifine eji le produit de 
fa bafe par fa hauteur, 

• Puifque les deux bafes font éga- 
les , femblables , parallèles , ôc 
que les autres côtés font Paralle- 
* logrames * ; les plans parallèles à 
chaque bafe & intermediaires qui 
compofent le Prifme avec la bafe , 
font tous femblables ôc égaux à la 
bafe. 

Ainfi prenez la bafe autant de 
fois qu’il y a de points dans la hau- 
teur perpendiculaire : vous avez 
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SUR LA Géométrie. 245- 
!e Prifme : donc le Prifme eft le 
produit de fa bafe par fa hauteur. 

Et par conféquent , c’eft le pro- 
duit de fa hauteur par fa bafe (a), 

Jiy» De-là, 1°. Toute feàion 
d’un Prifme faite parallèlement à 
la bafe eft femblable 6c égale à la 
bafe , puifqu il eft formé par le 
mouvement parallèle de la bafe *. * 

^18, 2®. Deux Prifmes demê-'^'^- 
me bafe , font entr’eux comme 
leurs hauteurs ; ou de même hau- > 
teur y comme leurs bafes , les pro- 
duits par même multiplicateur 
étant comme les grandeurs muiti-. 
pliées {b), 

^ Ip. 3°. LesPrifmes de même 
bafe ôc de même hauteur, droits, 
ou inclinés, font égaux, pu fqu'ils 
font comme leurs hauteurs , ou 
leurs bafes. 

Eudoxe. Mais le Prifme oblique 
eft plus long que le droit de mê-; 

(a) Ca’cul ‘Littéral , N. 15 . 

(bS Ib! 4 . N. 147» 

Xi; 
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244 XIV- Entretien 
me hauteur & de meme bafe....r 
y^RiSTE. Om : mais Le parallc- 
lograme oblique cft plus long que 
le droit de même hauteur & de 
s même bafe : en eft-il plus grand*? 
Le paralielograme eft moins 
large à proportion , 6ç le Prifme 
oblique , moins gros. 

Proposition II. 

^10. Un Prifme en vaut piujteurs 
de même hauteur y lorfque fa bafe 
vaut leurs bafesprifès enfembie, 

1 °. Il y a dans chacun de ces 
Prifmes nombre égal de plans pa- 
rallèles , puifqu’il y a même hau- 
teur. 

2 °. Chaque plan du plus grand 
Prifme vaut tous les plans corref- 
pondants des autres , étant à ces 
plans pris enfcmble , comme fa 
bafe à leurs bafes , prifes enfem- 
^'•ble*. 
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P'R OPOSiTION III. 

^ 1 1. Le Prijme poligone peut fè Bgl 
réduire en amant de Prifmes trian- 
gulaires qui il a de côtés. 

R^duifez les bafes Poligones 
ABCDEj KFGHI du Prifme po- 
ligone Z , en autant de Triangles 
qu’elles ont de côtés *; ces Trian- * N. 
gles font bafes d’autant de Prif- 
mes triangulaires 

Donc le Prifme poligone peut 
fe réduire en autant de Prifmes 
triangulaires qu’il a de côtés. 

^22. L’on peut dire des Paral- 
lélépipèdes, qui font des Prifmes , 
ce qu’on a dit des Prifmes mê- 
mes 

Ainfî ,1°. Le Parallelepîpede 
eft le produit de fa bafe par fa hau- 
teur*. ^ . *.N. 

^ 2°. Toute fe£Hon dup'arallele- 
■pîpede faite parallèlement à fa 
l^afe eft égale 6c femblable à fa 
bafe*. ' *'N. 

X iij' 
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3®. Les Parallélépipèdes de mê- 
me hauteur font comme leurs ba- 

* N. fes * , ou de même bafe , comme 

leurs hauteurs, &c. 

Fig, Eudoxe, Cela va vous donner la 
JôEdité d^un Parallelepipede. 

^2^. y^RisTE. i®. Je multiplie 
la longueur AC par la largeur 

* N, AB ; & j’ai la bafe CB *. 

2°, Je multiplie la t>afe par la 
hauteur AH ; & j’ai la folidité 
CF , qui eft le produit de la bafe 

* N. par la hauteur *. 

J 22 . Proposition IV. 

Fig, ^ l-f» Les Parallelepipedes CF J 
• MO , font entPmx en raifon compo* 
fée de celles de leurs trois dimenjions, 
longueur , largeur , hauteur. 

Les produits de trois dimen- 
fions font en raifon compofée des 
raifons.de leurs dimenfions {a) : 
or les Parallelepipedes font les 
produits de leurs trois dîmenfionS;i 
^322^ longueur , largeur , hauteur % 
323, U) Calcul Liuéral ^ N. iSz. 
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, Audi, 1 °. Dans la comparaifon 
des deux Parallélépipèdes CF , 
3VIO , il y a raifons de longueur 
AC à longueur IM ; de largeur 
AB à largeur IK j de hauteur 
AH à hauteur IQ. 

2 ®. Multipliant AC par AB 
vous avez la bafe CB , & multi- 
* pliant la bafe CB par AH , vous 
avez le folide CF *. > * ■ 

Ainfi , CF eft le produit des an- 
técédens AC , AB , AH. 

Par le même principe , MO eil: 
le produit des conféquens IM • 
IK,IQ. 

Or la raifon du produit des an- 
técédcLns ôc du produit des confe- 
quens de trois raifons, eft une rai- 
fon compofée de ces trois rai-» 
fons (a). 

Proposition V. 

J 2y. Deux Parallelepipeâes fem* 

' hlahles font en raifon triplée, 

La raifoiî de ces deux folîdes câ 
{a) Calcul Littéral, N. 177. 

Xiii; 

t 
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:î 48 XIV. Entretien 
TV. compofëe de trois raifons égales % 
• purfque les Parallélépipèdes fem- 
blables font ceux dont les côtés 
font proportionnels , ou dont les 
trois dinienfions ont raifons éga- 
les : donc elle ell triplée {a), 

Ainlîles Parallélépipèdes 
fembhbles font comme.les cubes 
, des expofans de leurs côtés ho- 
mologues (^). 

jiy. Eudoxe. S'il faut trouver 
la raifort de deux Parallelepipedes 
femblables .... 

Triste, i°. Comparant les trois 
côtés de l’un avec les trois côtés 
de l’autre , j’obferve les raifons 
des expofans. 

2°. Multipliant les antécédens 
de ces raifons parles antécédens, 
ôc les conféquens par les confé- 
quens j’ai dans la raifon des pro- 
. duits ou des cubes , celle des 
deux folides , puifqu ils font corn*? 

(<ï) Calcul Lîféral, N. I?®. 

Ib) Ibid. N. 

i 
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SUR LA Géométrie. 2-fp 
me les cubes des expofans de 
leurs côtés *• * ^ 

Unedimenfion eft-elle double 
d’une dimenfion , la longueur de 
la longueur ? la raifon des expo- 
fans eft 2. 1 ; ôc comme les trois 
raifons font égales * en triplant 2. 

I ) j’ai 2. 1 ; 2. i ; 2. I : enfin , je 
cube les antéeédens , puis les 
conféquens ; ôc la raifon des cu- 
bes 8, 1 eft la raifon des deux Pa- 
rallélépipèdes ; c’eft à-dire y que 
l’un vaut huit fois l’autre. 

Proposition VI. 

^18. Si trois lignes B , C , D 
font profortionnelles , un V arallelepi‘ii2.\ 
pede EF fait des trois lignes , fera 
égal à un Parallelepfede équiangle 
GH qui aura fes cotes égaux à 1er 
ligne du milieu. 

Soient donc leParallelepipede 
EF fait de lF==B;de EK = C„ 

& d e I K = D ; GH ayant fes trois 
côtés HL, LM, MG égaux à C* 

Si EF ^ GH font inclinés y je 
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tire les perpendiculaires KN ] 
MO , qui font égales : car les an- 
gles KEP , MGQ étant égaux , 
puifque les folides font équian- 
gles; les Triangles ENK , GOM 
ont les angles ou fupplemens 
KEN, MGO égaux* , aufïi-bien 
que les angles N , O droits , avec 
un cété égal , & font par confé- 
* N. quenr égaux *• 

-^^ 7 . Cela pofé > je dis que GH = 
EF. 

1 Le plan MH , Parallelogra- 
jme fait fur HL = LM=C eft 
égal à KF , Parallelograme équi- 
angle fait de IF = B , puifque les 
Parallelogrames équiangles font 
entr’eux comme les produits de 
leurs côtés * , ôc qu ici ces côtés 
étant en proportion continue pat 
Phypothèfe, HL x HL=lFx 
ÏK : donc les baies font égales. 

2®. Les hauteurs KN , MO font 
égales aulïï. 

les Paiidlelepipedes deiu^i 
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SUR laGéométrie. 55*1^ 
me bafe & de même hauteur fomi 
égaux* : donc EF = GH. * 
Problème VII. 

^ 2 j). Si quatre lignes fontpropor^ 
tionnelles , les Parallelepipedes fem- 
blables faits fur ces lignes font pro^, 
portionnels. 

Si les quatre lignes font pro- 
portionnelles , leurs cubes le 
font : or les Parallelepipedes fem- 
blables font comme les cubes de 
leurs cotés *. * 1^4 

Proposition VIII. 

_^^o. pans les Parallelepipedes 
égaux BC , DE , les bafes BG , 

DH , & les hauteurs DF , BK é 
font réciproques, 

' Soient la hauteur DLs=BK* 

& la bafe DH = LM. 

Je dis que la bafe de BC eft à ’ 
la bafe de DE , comme la hauteur 
de DE à la hauteur de BC, ou 
que BG. DH : : DF. BK. 

BC. DM : : BG. DH , les Paral- 
lelepipedes de même hauteur 
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étant comme leurs bafes * : doive 
DE = BC. DM::BG.DH. 

Or DE.DM::DF.DL , les 
Parallélépipèdes de même bafe 
étant comme leurs hauteurs. 

Et DF. DL::DF.BK=DL. 

Donc BG. DH : : DF, BK. 

Proposition IX. 

Fig, 33 ^* coupe un Paraltelepi^ 

^^ 4 - pede par un plan Jelon la diagonale 
AB , 0» partage en deux Prifmes 
triangulaires égaux, 

1°. Les deux parties fontPrif- 

* N. mes triangulaires * , puifque cha- 

cun a deux bafes ABE , CDG y 
ou A BF , CDH , planes , parallè- 
les , femblables , égales , trian- 
gulaires , ou moitiés de parallelo- 
grames coupés fuivant la diago- 

* N. nale *. 

2°. Ces deux Prifmes font 
égaux , ayant même bafe & mê- 

* N. me hauteur *. 

IIZ, P R O P O s I T l O N X. ' 

331» Les Prifmes triangulaires: 
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femblahies font entreux comme les 
cubes de leurs cotés homologues. 

Ges Prifmes font comme les Pa- 
rallélépipèdes dont ils font moi- 
tiés y puifque les moitiés font * 
comme lestouts. Or les paralleli- Ji/. 
pipedes femblables font comme 
les cubes de leurs côtés *. » 

De là y en général, Icsi-^tf. 
Prifmes femblables, Pentagonaux 
©U éxagonaux, ôcc. font entreux 
comme les cubes de leurs côtés : 
car ces Prifmes peuvent fe réduire ' 
en Prifmes triangulaires fembla- 
bles* qui font corn me les cubes de * NI 
leurs côtés * ; ôc les tours ou les 
parties prifes enfemble , font mê- 231^ * 
nie chofe. 

Ce qu’on a dit des Prifmes ÔC 
des Parallelepipedes , ' convient 
aux cubes, qui font des Parallele- 
pipedes ÔC des Prifmes *. * js7. 

Enfin , dans deux Prifmes c5î 

égaux, les bafes feront récipro- 
ques aux hauteurs.. 
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Proposition XL 

fig, 334' La far face ^un Prifmê 
î//* droit , fans y comprendre les bafes ^ 
vaut un parallelograme de même 
hauteur ^ & dont la bafe ejl égale au 
circuit du Prifme, 

Les trois parallelogrames ^ qui 
font la furface totale du Prifme 
triangulaire A , feroient , pris en-; 
femble y le Parallelograme B , 
ayant même hauteur & même 
*^^’bafe*. 

Il en fera de même , par la mê- 
me raifon , de la furface de tout 
autre Prifme droit. ' 

« 

Proposition XI L . 

figi 33 f Enfin y la furface x. i*un 
prifme efi double de celle du Poligo^ 
ne qu il a pour bafe , ft le Prijme a 
pour hauteur l apothème du Poli-', 
gone» 

Soient ABCEFA, Poligone di-: 
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viféen autant de Triangles égaux 

il a de côtés* , ôc que ^ com- * 
prend de Parallelogrames égaux*; V 
HI = FE , bafe du Triangle 
EGF & du Parallelograme HE ; 

GL = LM , apothème du Poli- 
gone ou du Triangle EGF = 

HLI , Ôc hauteur du Parailelogra-' 
me HE. 

Chaque Parallelograme elî à 
un Triangle correfpondant , 001117 
me HE eft à EGF. 

Il fuffit donc de prouver que le 
Parallelograme HE eft double du 
.Triangle EGF = HLI. 

Un Parallelograme eft double 
d’un Triangle de même bafe ôc 
de même hauteur * : or le Parai- * jv, 
lelograme HE ôc le Triangle 
HLI = EGF ont même bafe HI 
& même hauteur LM , par Thypo- 
thèfe. 

Paflerons-nous du Prifme au 
Cylindre ? 

Eudoxe, Oh ! le Cylindre a 
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trop de rapport au Prifme pouf 
les réparer. 

Ariste, En effet, ils fe reffem-i 
tient par bien des endroits. 


Le Cylindre, 

^^6, C’eft un folide qui a deux 
bafes circulaires , égales ôc paral-s 
• leles aux plans intermédiaires.. 

Et comme les cercles font des 
Poligones réguliers & fcmblables 
2 ^ 3 ^* d’une infinité de côtés les côtés 

égaux ôc parallèles des cercles 
parallèles ôc égaux qui compofent 
le Cylindre, font autour du Cy- 
lindre une infinité de Parallelo- 
, * ^*grames*. 

^ ddl' Ainû le Cylindre cfl un 
folide compris entre pîufieurs 
plans, dont deux qui font les ba- 
ies , font oppofés , égaux entr’eux , 
parallèles , femblables ; Ôc les au- 
tres , Parallelogrames ; ôc par 
^ ^ conféquent le Cylindre eft un Prif- 
. infinité de côtés *• 

Puifque 
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SUR L A GÉCTM ÉTRIE. 2^J 
Puifque le Cylindre eft un Prif- 
Wïe f il en a les propriétés. 

^^ 8 . De-là y 1°. La ligne qui ffg- 
va du centre d’une bafe au centre- 
de r autre , cfl: Taxe du Cylindre. 

L’axe AB eft-il perpendiculai- 
re à la bafe ? C’eft un Cylindre 
droit, dont la hauteur répond 
l’axe AB. Si l’axe cÛ in-cliné^ 
c’eft un Cylindre oblique dont la 
hauteur fe mefure par la perpendi- 
culaire CD qui defeend du fom- 
met fur un point hors du centre 
de la bafe.. 

2°. Le Cylindre eft le 
produit de fa bafe par fa hauteur , 
ou de fa hauteur par fa bafe *. * H. 

3°. Si Ton coupe un Cylindre 
parallèlement à la bafe, la feétioa 
eft égale & femblable à la bafe * 2f. 

4°. Les Cylindres de mé- -?^ 7 . 
me bafe font comme leurs hau- 
teurs ;de même hauteur, comme 
leurs bafes 

f°. Les Cylindres fem-'^'^*^* 
Tome II, ‘ Y 
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blables, c’eft- à-dire, dont la ba^ 
eft à la bafe, comme la hauteur à lat 
hauteur, fonr comme les cubes de 
. ^ N.expofans de leurs dimenfions*. 

.^^2.. 6 ^^ Un Cylindre en vaur 
^ pluheurs de même hauteur & dont 
les bafes , prifes enfemble , valent 
♦ N. la fîenne 

7 ®. Coupez un Cylindre 
parallèlement à la bafe : les feg- 
mens du Cylindre feront entr eux. 
comme les fegmens de Taxe : car 
les lègmens du Cylindre étant des- 
Cylindres de bafes égales* ils. 
feront comme les hauteurs expri^ 
niées par les fegmens de l’axe. 

8°. Un Cylindre vaur un? 
* Prifme triangulaire de même hau' 
teur & de bafe égale , puifque leS' 
Prifmes de même hauteur font 
comme leurs bafes *.- 

La furfaee d'u^ Cylin- 
- dre droir,- comme celle du Pri& 
me droit,; eft égale à un Parallc- 
îbgrame de même, hauteur ôç 
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dont la bafe eft égale au circuit de 
la bafe du Cylindre *► 

1°. Si la hauteur du Cy- 
lindre eft égale au rayon du cer- 
cle qur en efl la bafe , la furface * 
du Cylindre eft double de ce cer- jm. 
de , comme la furface du Prif* 
me y qui a pour hauteur Tapothé^ 
me, ou le rayon droit de la bafe y . 
eft double de celle de la bafe *. 

^^7. Eüdoxe, A\i(ü le cercle 
qui fait la bafe du Cylindre , eft ^ . 
le produit de la moitié de la cir-^^^^^* 
conférence par le rayon*; & la 
furface du Cylindre eft le produit 
de la eirconférence entière par ♦ 
le rayon qui exprime la hauteur * 
du Cylindre; 

y^iîiSTE. Ajouterai-je deux Pro- 
pofitions qui femblent naître de 
ce que vous venez dire ? 

Proposition Ï , 

^^8. Les furfaces de deux Cylin-' 
dus droits font m rai/ôn comptée de 

y:iy 


( 
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celles de leurs hauteurs , & du con^ 
tour de leurs bafeT, 

Ces furfaces font égales à deux 
Parallelogrames de même hau* 
teur, chacun, que !e Cylindre cor- 
refpondant , & dont les bafes font 
égales aux circuits des bafes cor- 
* N^refpondantes de ces. Cylindres * : 
or les Parallelogrames font en 
rai fort corapofée de celles de leurs 
» N. hauteurs, & de leurs bafes \ 

W- De-là , Il la hauteur eft à la hau- 
teur , comme le circuit de labafe 
au circuit ; les furfaces font en 
raifon doublée de celle de la hau- 
teur à la hauteur > ou du circuit 
au circuit 

Proposition IL 

Dans deux Cylindres droits 
Jî les bafes font égaies , les furfaces 
feront comme les hauteurs^ 

Eudojce^ Alors , les circuits 
des baies feront égaux. Ainfi , les 
. fbxlkces fecoat* comme deux rcQr 
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tangles dont Jes bafes feront éga- 
les a ces circuits ; or les re£tan- 
gles de bafes égales font comme 
leurs hauteurs *. . . * j 

Et je vois bien "qu’il fera que- 
ftion des Pyramides & des Cônes 
dès que je pourrai me rendre ici., 


XV. ENTRETIEN. 

Sur /es Pyramides & les Cônes». 

Eudqxe»T T E bien , A ri fie ^ 

JL Jl de quoi s’agit-il ? 
Eft-ce de Pyramide ou de Cône ? ' 

y^RiSTE,. De l’un & de l’autre,. 
Eudoxe». C’eft-à-dire j;.,que 
nous allons creufer jufques dans 
le fond du Cylindre & duPrilme 
pour y découvrir les propriétés 
fécretes de la Pyramide & da 
Cône qui font parties de ces foli- 
des. La recherche eft affez délî^ 
cate & épineufe,. 
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Ariste. £n allant pas à pas ^oil 
ne laifle pas d’avancer 6c d appro- 
fondir. 

Eudoxe. Allez donc j & je 
vous fds fans déranger le fil de 
.vos Propofitions. 

^ 5 * 0 . yfüisTE. D’abord , la Py- 
ramide eft un folide terminé par 
plufieurs plans triangulaires , qui 
ont un fommet commun ôc leurs 
bafes dans le même plan BCD. 

Si la bafe commune eft triangu- 
laire , c’eft une Pyramide triangu- 
Kg. laite A BCD , ayant trois plan^ 
ïsrs. triangulaires A BC , ACD , ABD 
fur cette bafe BDC , avec un fonï» 
met commun A. Si la bafe eft un 
Poligone y c’cft une Pyramide po^ 
ligone. , ' 

La ligne qui defcend du fonnr- 
, met au milieu de la bafe , eft Paxe 
de la Pyramide. 

Si Taxe eft perpendiculaire à la 
bafe , la Pyramide eft droite ; s’il 
irft oblique , eUe eft iadlnée^ 
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La hauteur de la Pyramide ih» 
clinée fe mefure par la perpendi-* 
culaire qui defcend du foramet 
fur un: autre point que le milie» 
de la bafev^ ou fur la bafe prolon-^ 
géc. - ' 

Les Pyramides fembla*^ 
blés font celles qui font termi- 
nées par même nombre de plans? 
femblables^ 

pROPOSITrON L 

Unplan anguîme i qui 
kve parallèlement à lui-même ô'di-^ 
minue egalement à mefure quils^éle-r 
vty décrit une pyramide, 

' Ce plan décrit un amas dé plan» 
angulaires & parallèles qui dé- 
erorffenr également à mefure 
qu’ils font plus élevés. Or cet 
amas de plans angulaires elf une 
Pyrarhide * y puifque leurs côtés 
qui diminuent également, fônt^ 
' Àanraputés^parallement les un^ 



XV. EnTRETÏEî? 
aux autres , les plans angulaire» 
qui terminent le folide, ayant nn 
fommet commun , ôt leurs bafes 
dans le même plan. 

Proposition IL 

La fe6iion d'une Pyramide 
parallèlement à la bajè , eft Çembla^ 
ble à la bafe^ 

Les plans parallèles dont la 
^ * ^«Pyramide eft faite * , font fem- 
blables à la bafe puifque la Py- 
ramide eft la bafe même , dimi- 
nuant toujours de grandeur égale- 
' ment' fans changer de fignre. Or 
la feêtion parallèle à la bafe eft un 
de ces plans.. 

Aufti,dansla Pyramide/?’, te 
plan triangulaire NLI parallèle à 
la bafe BCD , eft femblable à cet- 
te bafe : car fi un plan coupe deux 
plans parallèles , les fedions font 
parallèles Aînfî les lignes LI 
“ &CD,IN& DB,NL ôcBC 
font parallèles i & par conféquent 

le 
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le Triangle N-LI eft femblable aa 
T riangle BCD , ayant mêmes an*r 
gles. 

Par la même raifon , le plan 
KMO fera femblable à la bafe 
FGH. 

De-là , I®. La Pyramide a ati'- 
tant de côtés que la bafe. 2°. Les 
Pyramides femblablcs ont pour 
Fafes des plans femblables* * 

Proposition III. 

La Pyramide polîgone fè 
réduit en Pyramid s triangulaires. 

Sa bafe eft un Poligone*, qui * 
fe réduit en Triangles * :'or fur 
ces Triangles , élevez des plans 
parallèles , figurés de même , ôc 
diminuant également Jufqu’au 
fommet : ce feront des Pyrami- 
des triangulaires *. * K 

Ainfi, la Pyramide polîgone 
vaut plulieurs Pyramides triangu- 
laircs de même hauteur ôc dont 
Tome IL Z 
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les bafes , prifes enfemhle , va-, 
ieat la iienne. 

Proposition IV. 

/ « 

Deux Pyramides triangth 
îaires de même hauteur , font corn* 
me leurs b a es. 

Toutes les feâious ou'traâ- 
ches* parallèles à la bafe , fonj: 
* N. fernblables à la bafe *, 

Ainfi , les tranches d’une Pyra- 
mide font aux tranches corref- 
pondantes de l’autre , comme 
la bafe à la bafe. Or chaque 
Pyramide ayant même hauteur , 
n’eft qu’un nombre égal de cés 
tranches : donc l’une eft à l’autre;! 
comme la bafe ;à la bafe. 

A u/Ti ^ foie nt P v Q , deux Pyra- 
s.iy. mi des triangulaires ; l’une perpen- 
' diculàire P , l’autre inclinée ,Q^ 
ayant même îia.uteur ER, ôtvpar 
çonféquent: même nombre de 
Triangles i ES = AI, ET=AD ; 


Digitized by Google 


s U R L A G i O M f T R 1 1. 

'SXK parallèle à TRF; NLI , 

KMO , deux tranches ou plans 
triangulaires a même hauteur ôc 
parallèles aux bafes BCD , FGH. 

Je disque P.Q : : BCD.FGH, 

1° Les Triangles NLI & 

BCD, KMO & PGH font feni- 
^blables *, ainfi que ALI & ACD , * 

ESX & ETR , EXKôc ERF/^"’- 
LKM ôc EFG *. * if. 

2°. Les Triangles lèmbfables 
font comme les quarrés de leurs 
côte's homologues *,& fi les raci- * N: - 
nés font proportionnelles les puîf- 
‘fances le font (a). Cela pofé j le 
Triangle NLI.BCD : : LI^CD* 

: : AL. AD^ : : ESk ET^ : : EX* 

ER* : : EK*. EF* ; : KM*. FG* 

: : KMO. FGH. 

Mais deux raifons égales à une 
troifième font égales emr cR 
hs{h). 

C^) Calcul Littéral N. ’■ , , 

(l>) Ibid. N. rb^,' ' • . 
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D onc NLL BCD : ; KMO; 
FGH (a). 

Donc par la même raifon , cha- 
que tranche triangulaire de P., eft 
à chaque tranche correfpondante 
de Q , comme h bafe BCD à la 
bafe FGH ; & parconféquent ra*P 
femblage total des tranches de P 
eft à celui de Q , comme BCD à 
FGH, ouP. Q::BCD. FGH. 

De-là, 1 °. Lesbafes de® 
Pyramides femblables font com- 
me les quartés de leurs côtds ho- 
mologues : car ces bafes font 
Triangles ou plans femblables*, 
& les plans femblables font com- 
me les quartés de leurs côtés ho* 
‘ ^^•fliologues *. 

* 3 ^ 7 ' Les Pyramides de 

même hauteur font comme leurs 
K ^v.'bafes : car les Pyramides poligo- 
jy-f. nés fe réduifent en triangulaires 
* N. or les triangulaires de même hau- 
teur font comme leurs bafes 

Calcul Littéral , N. J 44» 
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3°. Les Pyramides^ de 
même hauteur & de même bafe- 
fcmt égales , puifque de même 
hauteur elles font comme leurs ^ 
bafes*. _ÿj7. 

Proposition 
jf Le Prifme triangulaire , x , 
fe réduit en trois Pyramides triangu^ 
laires égalés. 

Divifez les trois re£langlês AE 
EC , AF , par trois diagonales 
BD,BF, CD : il fe forme trois Py- 
ramides triangolaires APCD^ 
DBFE, FDCB. 

Or 1 ®. A B C D = D B F E , 
ayant bafe égale, fcjavoir le .Trian- 
gle ABC = DEF, & égale hau- 
teur , fçavoirle côté AD =EB » N. 

2°. FDGB = ABCD‘, ayant 
bafe égale- , ftçavoir le Triangle- 
FDC = ADC , autre moitié du' 
rcélangle GD"*^ , & égale hauteur , * 
fça voir, G B, hauteur commune. 

Mais fi; deux grandeurs font 
égales à unetroifièmé, les trois^ 

Ziii 
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'njp XV. Entretien. 
font égales; donc ABGD'=s 
DBFE = FDCB. 

Donc le Prirme triangulaire fe 
réduit en trois Pyramides triant 
gulaires égales. 

Ainfi, la Pyramide triangulaire: 
eft le tiers d’un Prifme triangu-^ 
laire. 

^()0. De*là , 1 °. La Pyramide^ 
poiigune eft le tiers d’un Prifme 
poligone de bafe égale ôc de mê-/ 
me hauteur. 

Car la Pyramide poligone fe ré- 

* N. duit en Pyramides triangulaires *|j 

6c le PriTme poligone en Prifmes. 

* triangulaires * : or chacune de ces. 

* Py ramides triangulaires efl le tiers-. 

d’un de ces Prifmes triangulai- 

* res * : donc les Pyramides , prifes. 
enfemble, font le tiers des Prif- 
mes, pris de même : mais ces Py- 
ramides font la Pyramide poligo- 

, ne 6c ces Prifmes , le Prifme : 
donc la Pyramide poligone eft le 
tiers du.Priiine poligone de bafe 
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égale ôc de même hauteur. 

^ 61 , 2°. Les Pyramides de' 
même bafe fout comme leurs hau- 
teurs. 

- Car les tiers des Prifmes font 
comme les Prifmes dont ils font" 
les.iiers : ainfi les. Pyramides étant 
les tiers des Prifmes de mêmeba- 
fe ôc de. même hauteur* , font * 
commè ces Prifmes. 360 . 

. Or les Prifmes d» même bafe 
font eo.mme leurs hauteurs *,. 

, ^(f2. 5^°. Les Pyramides fem-^j*^-^* 
hlahles font entr’elles comme les 
cubes de leurs côtés homologues, 
puifque les Prifmes femblables 
dont elles font les tiers , fonten-- 
tr’eux comme les cubes de leurs 
cotés homologues *.■ * 

• D’ailleurs, les Pyramides lèm* 
Wables font comme les Prifmes 
triangulaires qui les donnent* > w* 
ou qu’elles donnent * , Ôc ces Prif-“* 
mes étant moitié des Parallelepi- , 
pedes. femblables* , font, coni-^„^'* 

Z iiij> 
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me eux , en raifon triplée de celle 
, * de leur hauteur *. 

Eudoxe, Mais silfall9it 
mefur^r la folidké dune Pyrami-^ 
de , comment vous y prendriez--, 
vous ? 


Triste, Je multiplierois la ba-> 
fe par le tiers de la hauteur. 

La bafe multipliée par la hau«- 
teur donneroit un Prifme de mê-- 
* N me bafe ôe de même hauteur * r, 
donc la bafe multipliée par le tiers^ 
de la hauteur, donnant le tiers dui 


Prifme , donneroit la Pyramide 
’* W- qui en eft le tiers *, 

Mefuroiîs. la furfacei. 


Proposition VL 

La fur face dune Pyramide*, 
droite , vaut un Triangle de hauteur 
égale à la hauteur de chacune de fes 
faces , & de bafe égale au circuit de 
la baCe de la Pyramide, 

Cette furface eft compoféc dé»/, 
plufieurs faces qui font autant tle- 
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Triangles de même hauteur*. * P*. 
Or ces Triangles ^ pris enfemble 
valertt un Triangle de même hau- 
teur 6c de bafe égale aux bafes , 
prifes enfemble , de ces Trian- 
gle * , c’eft-à-dire , an circuit de * 
la bafe de la Pyramide; 

De-là, cette fur face eft moitié 
d’un Parallelograme de même 
hauteur qu’elle , ôc de mêhie bar 
fe; ôc par coniéquent égale à un 
Parallelograme de même hauteur 
& de bafe moitié plus petite *^ * nu 

Eudoxe. Mais pourquoi ne fai- 
tes-vous pas la- furface de la Py- 
ramide, droite moitié d’un Paraller 
lograme de même hauteur que la 
Pyramide même ? 


Gomme îes faces delà 
Pyramide font des Triangles * f * 
l'a haureur de chaque face eft , non 
la hauteur de la Pyamide même , 
mais la perpendiculaire abaiffée ^ 
du fommet fur. la bafe de la face * js 
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Ainfi la hauteur de la furfacê 
de la Pyramide a pour mefure> 
non la perpendiculaire qui def- 
cend du fommet fur la bafe de la 
Pyramide , mais la perpendicu^ 
kire tirée du fommet fur la bafe 
' de la furface même. 

Eudoxe. Apparemment laPy- 
wmide nous conduit au Cône. . 

Triste, C*èftà peu près la mê^ 
me chofe. 

Le Cône, 

‘ C’éft un Solide ABCDE 

fait du cercle BCDE , qui va tou- 
jours parallèlement à lui-même,', 
mais en diminuant également juf- 
qu’àxeque la Figure fe termine 
en pointe A. 

Ainfi , comme le cercle 
eft un Poligone d une infinité de 
N. côtés * , ÔE que chaque côté qui 
va toujours en diminuant parallè- 
lement à lui-même fait un-Trian-« 

- . gle J le Cône^eft un Sôlide-texmk 
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né par une infinité de plans trian- 
gulaires i ôc par Gonféquent le 
• Cône eft une Pyramide d’une in- 
finité de eôtés*. * igt 

Aufii plus la Pyramide a de cô- 
tés , plus elle approche du C ône : 
donc une Pyramide d’une infini- 
té de côtés ne diffère pas du Cône. 

Puifque le Cône e(l Pyramide y 
il en a les propriétés. 

De-là, 1®. La ligne AF 
quidefcend de la pointe du Cône 
au milieu de la bafe , eft l!axe.. 

L’axe eft - il perpendiculaire à lai 
bafe ? C’eft un Cône droîr , ÔC 
Taxe en;mefure la hauteur. Si Taxe • ' 
eft incliné , c’eft un Cône obli- 
que. La hauteur du Cône incliné 
eft la perpendiculaire quidefcend: 
fur un autre point que le milieu de; 
la bafe. 

. 2®. La hauteur de la fur- 

face du Cône eft la ligne droite 
tirée du fommet à la bafe de la^ ' 
fiirface^ . . ' ' 
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3 ^ 9 ' 3°* La fedion d’un Gône 
feite parallèlement à la bafe efl 
femblable à la bafe *. 

J70. 4”. Un Cône eft le tier» 
d’un Cylindre de môme bafe ôc 
de même hauteur ; car le Cône* 
eft une Pyramide* ; Ôc le Cylin— 
* N.dce, un Prifme * : or la Pyrami- 
(jç le (l’un Prifme de mê- 


me bafe ôc de même hauteur, ôc 

* N. par confdquent.d’un Cylindre *. 

î®* Un Cône en vaut plu- 
(leurs de même hauteur, ôc dont 
les bafès priles enlemble,. valent 

* AT. la. fienne *.. 

jy2. 6°. Les Cônes de même* 
bafe font comme leurs hauteurs ; 
de. même hauteur comme leurs- 


" bafès*.- 

7°. Les Cônes femblables, OU" 
dont la bafe eft à la bafe , comme 
lahauteux à la hauteur , font en 


' raifon triplée , ou c. mme les eu- 
'* N. bes de leurs côtés *; 

Mefurons les furfaces en détail- 
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Proposition L 

La fur face du Cône droit 
vaut un Triangle reBangle de même 
ihauteUr que la fürface du Cône , €*r* 

Aont la bafe ejl égale . au circuit de la 
•baje du Cène, 

Telle eft la valeur de la furface ^ 
•delà Pyramide*, &; par confë-j^^^ 
^uent de la furface du Cône *. >• n; 

De-là ,1®. La furface du-^^^' 
Cône droit vaut un Re£langlede 
même hauteur qu*elîe , Ôc dont la 
bafe eft moitié du circuit de celle 
du Cône , puifque cette furface 
vaut un Triangle*, qui eft égal 
à ce Re£langle *. 

d 7 S* Les furfaces de deuxi?y, ’ 
Cônes font en raifon compofée 
de celles de leurs bafes ôc de leurs 
hauteurs : car ces furfaces font 
comme deux Redangles*; ôc les , * 
Reélangles font en raifon compo--^^'*' 
fée de celles de leurs bafes Ôc de ^ 
leurs côtés *• 
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^7^. Si deux Cônes ont les 
furfaces femblables , elles feront 
en raifon doublée de celle de leurs 
■bafes ou de leurs hauteurs , CQn>; 
, * me les Redangles 
^ ’ ^77- furfaces font de 

même hauteur, elles feront com- 
me leurs bafes ; de même bafe , 
comme leurs hauteurs » de même 
I bafe 6c de même hauteur, égales^ 

' N, ainfi que les Rcdangles *. 

’fS8. 

Proposition IL 


J7^. Si les furfaces de deux C8^ 
mes font de même hauteur , elles font 
* entr elles comme les diamètres de 
leurs bafes^ 

De même hauteur , elle font 
* ^ncomme leurs bafes * , qui font cir- 
‘^^/isT. conférences * : or les circonfé- 
rences font comme leurs diamér; 

Proposition III. 

. ^ J jÿ, La furface du Cdne.ejlâ la 
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furface du cercle qui en ejl la bafe , ^ 

comme la -hauteur de la furface du ' « 

Cône ejl au rayon du cercle. 

• - ■ Soient A la furface d’un C^ne ; 

BC , la hauteur de la furface. 
CDEF le circuit du cercle N , 
ou de la bafe; NC, le rayon ; H 
côté==BC ; I coté == CDEF ; 

G Triangle redangle ; L , côté 
= NC ; M , côté = CDEF ; K , 
Triangle redangle. 
ç f°. 'Le Triangle reôlangle G 
vaut la fijrface A *,;de même ba- * Ni 
fe & de même hauteur, parla coni"^^^ 
ilruôUon. , . ' 

; LeTriangle K , vaut le cer- 

cle N* ayant pour bafe la circon- 
férence ôc pour hauteur le rayom^^A 
: Gela fuppolé il fuffit de. prou- 
ver que le Triangle G eft au Triant 
•gle'K /-comme le côté H au côté 
; en un mot, que G. K : : L* 

. ,Or la bafe I ï= M , par la coït- 
ürudion & les Triangles de mê- 
;«iei bafe.. font coname leurs hai|i 

«...5 J 
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* N. teurs * : donc G. K : : H. L. 
s88. N’eneft-cepas affez jEudoxeJ 
pour l’intelligence de la Sphere î 
EtJDoxE. Nous en ferons Teffai 
dès demain. 


XVI. ENTRETIEN, 

Sftr la Sphère* 

I'ü’DOXE.T L s’agit donc, Arillei 
X 4e mefurer des Glo- 

l)ES? 

JURISTE. Le Globe même de la 
Terre : car , Eudoxe , û vous avez 
la patience de m’aocompgner , 
allant de Propofitions en rropofi- 
tions , nous pénétrerons jufqu au 
centre de la Terre pour en mefu- 
cer également lafurface & la foli- 
dité ; peut-être irons nous jufques 
à mefurer la grandeur du Soleil. 

Eudoxe. Ne verrois - je pas 
Hdontiers tout ce qui conduit à 

des 
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des vérités fi fublimes ? 

' Dévelopcz la fuite de vos idées; 

& vous me trouverez docile ôc ^ 
attentif. 

Nous commencerons* 
donc par définir. 

Définitions. 

j8 O. La Sphère A BCD A eft î Fig^ 
un folide borné de tous côtés par 
une furface dont tous les points- 
font également éloignés d’un 
point intérieur R, qui eft le cen^ . 
tte de la Sphère,. 

^81. AinCi yh centre dè la 
Sphère eft également éloigné de • 
tous les points de: la furface. 

De^là ,, toutes les lignes £B V» 

ED, ôcc. tirées da centre à la. fur- 
face font égales; . 

^81, Le diamètre BED de la 
Sphéreeft une ligne droite, qui 
va d’un point de la furface par le 
cemre.au. point oppofé & le 
rayon EB de la Sphère eft un* 

Tome IL- Aa- 
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demi-diamctre. Et par conf^*> 
quent tous les rayons , aufli-bien’. 
que les diamètres de la même 
Sphère , font égaux ; 6c elle a au- ■ 
tant de diamètres que de lignes, 
droites qui traverfent le centre. ^ 
La révolution d’un demi- 
cercle autour d’un diamètre AEC 
donne la Sphère ; ôc ce diamètre, 
eft l’axe de la Sphère ; ôc comme: 
elle peut être formée par la révo- 
lution d’un demi-cercle tournaner 
autour d’un diamètre quelcon - 
que , tout diamètre peut être axe. 

' J ^4. Le demi-cercle eftcom- 
pofè de Sinus perpendiculaires k 
l’axe j.ôc dans la révolution du: 
dehîi-cercle chaque Sinus FG dé- 
crit un cercle FGH'parallele au! 
grand cercle BED de la Sphère.. 

Dè-là , les' grands cercles Ôc 
lès: petits cercles de la Sphère ; les . 
grands cercles ^ qui ont pourv 
rayon , le rayon même de la Spè- 
: palTent pajc . la ceutce ^ , les.^ 
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jierirs cercles , qui ont pour rayon 
un Sinus , plus petit que le rayon 
de la Sphère*. *N.66ti 

^8^. La Sphère eft infcrite au 
Cylindre , quand le Cylindre a 
pour bafe le grand cercle & pour 
hauteur le diamètre delà Sphère.- 
La moitié de la‘ Sphère eft un- 
Hémifphère. 

Enfin deux Sphères font fem-- 
blables , parce que les raifons des 
trois dimenfions defuneauxtrois 
dimenfions de l’autre font égales*. 

Proposition !;• 

^86, La feâfiotrd’me Spkerepar ' 
un plan eft un cerclé. 

Je dis que le plan BFCHG , %;• 

. feftron • d’une Sphère qui a pour 
centre le point È, eft un cercle.- 
Soient EG< perpendiculaire ti- 
rée du centre E de la Sphère fur ' 
la fe£Uon ; EB j-ECj &c. tirées 
du même centre E aux extrèmt-' 
tés de la feêiion^. 
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1°. EB , EC , &c. font obliques^! 
puifque d’un point l’on ne tire. 
qu’une perpendiculaire fur uns 
♦ N. plan*; ôc GB, GG, ôcc. font 
S.oj. eloignemens du perpendicule.. 

2°. EB, EC , &c. font obli-. 
ques égales^ , étant rayons de la^ 
même Sphère * , & la perpendi- 
^2^^‘culaire EG eftla même. 

Or les obliques égales appuyées, 
fbr même perpendiculaire, ont' 
mêmes éloigneme.ns,du p.erpea’: 
dicule *: 

^•j 7 . | 3 'onc GB , G,G , font: 
x.aypns égaux.,. 

Toutes les obliques feront éga^- 
les:, & tous les éloignemens du 
perpendicule leront égaux par^ ' 
ia même raifon. 

Donc le. plan BFCHG eft unr. 
Qerclev.. 

pROPOsjTiaN TL.. 

Isa demi-S^Ime.eJi égaje,ctm: 
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’dHx tiers d’un cylindre de même 
baje & de même hauteur* 

Soient A B G D Cylindre 
BED, demi ÿhére ; ABEDG 
envelope ; AFC ^Cône de mê- 
me bafe AC & de même hauteuc 
EF que le. Cylindre; GHI, plan 
parallèle & égal à la bafe BFD 
contenant trois cercles; le pre- 
mier dans le Cylindre ^ ôc qui a 
pour rayon HG ;de feçond, dans; 
la demi-Sphére 6e qui a pourr >• 
rayon HK ; le troifième, dans le 
Cône, 6c qui a HL pour rayon;, 

FKE , Triangle redangle , dont 
rhypothénufe FK = HG ; le côtét 
FP = HK , le côté PK = LIt 
=FHperpendiculaires entre mê- 
mes parallèles*; LH = EH=.»n. 4 o^.. . 
KP , puifqu’un Parallelograme fur. 
la diagonale d'un Quarré ôe qui a 
un angle cqmmun , eft un Quar- 
ié'*i GKu=3I, Couronne de fen- *-H,î 
velope, 6c qui répond au. cercle 
Li\^ O du Cône.. 
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La demi-Sphére BED = A^*‘ 
CD — ABEDC: donc fi ABEDG 


‘ eft le tiers de ABCD , BED ens 

fera les deux tiers. 


Par conféqucnt il fuffit de prou-- 
ver que ABEDC eft- le tiers de- 
ABCD , ou que ABEDC vaut le’ 
Cône AFC , tiers du Cylindrc^^ 


, ^is^.ABCD*. 

Si chaque Couronne de Tenve- 


lope ABEDC vaut un cercle cor^ 
refpondam du Cône AFC com-- 
N.pofé de cercles parallèles * , Ten- 
velope ABEDC vaut le Cône- 
AFC,-puifque l’envelope & le- 
Cône ont même bafe Ôc même^ 


hauteur. 

11 refie donc à démontrer que 
chaque Couronne vaut le cercle' 
correfpondant du Cône , ou que-' 
GK -H SI = LMNO. 

Et Je le démontre. 

Du cercle qui a pour rayon’ 
FK , ôtez le cercle qui a pour 
rayon FP : refte la valeur du cerr 


s 
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cle qui a pour rayon PK==^LH,, 
puifque le cercle qui a pour rayonv 
l’hypothénufe , vaut les deux cer* 
des qui ont pour rayons les cô- 
tés *. ^ 

.Or HG = FK ; HK=FP;. 


LH = PK : donc fi du cercle qui> 
St pour rayon HG , l’on ôte le cer- 
de qui a pour rayon HK ; le refte^' 
eft la valeur du cercle qui a pour 
rayon LH, ouducerde LMNO.. 

Mais enfin , ce qui refte eft la' 
Couronne GK -+-SI : donc GK- 


rh SI = LMNO. 

De là , fl l’on multiplie le grand 
cercle BD de la demi-Sphére par 
lès deux tiers du rayon FE , le pro- 
duit fera la folidité de la demi-- 


Sphére , puifqu’il eft les deux tiers > 
du Cylindre circonferit. 


Proposition IIL 

^88^» La Sphère vaut les deux- 
tiers dt un Cylindre de même largewt) 
fit: de m.me hauteur* - . 
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La demi-Sphére vaut les deuj^: 
tiers d’un Cylindre de même lar- 
N. ^ même hauteur * ; donc- 
ÿ^ 7 - la Sphère vaut les deux tiers d’un> 
CylindiC double du premier , oui 
qui a même largeur & meme hau-/ 
teur que la Sphère. 

Fig. Aulfi, 1°. La Sphère infcrite-. 
BEDQ vaut le Cylindre ACFG, 
moins les deux Cônes AHF ^ 
CHG , oppofès au fommet dans» 

^ le centre H 

2°. Les Cônes AHF , CHG- 
font égaux ^ ayant même bafe AF 
= CG &. même hauteur H£ = 

* HQ *. 

s° Le Cône AQF = AHFi 
« 4 — CHG , ou AQF == 2 AHF 
ayant même bafe AF , & double • 
hauteur EFI -H HQ = EH , puif^ 
que les Cônes de même bafe font: 
tUid. co’mme leurs hauteurs 

Donc la-^ Sphère BEDQ vaut 
le Cylindre ACFG ,, moins . le-- 
CôneAQF. • 
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Or le Cône AQF eftie tiers du 
Cylindre A CFG de même bafe 
ôc de même hauteur *. * h\ 

- Donc la Sphère BEDQ vaut^’^°* 
le Cylindre ACFG , moins le 

• tiers: donc elle en vaut les deux 
tiers. 

Ainfi, 1®. Le Cylindre contient 
une fois & demi la Sphère inferi- 
•te , & par confèquent la raifon du 
Cylindre -à la Sphère inferite eft 
JeJquialtere. 

2®. La Sphère eft le produit de 
fon grand cercle par les deux tiers 
du diamètre , puifque ce produit 
yaut les deux tiers du Cylindre. 

Proposition IV. 

Une Sphère vaut une Pyra- 
\nide , ou un Cône * , qui a pour bafe 
ia Surface , & pour hauteur lerayort^ 
de la Sphère, 

La Sphere peut être regardée 
comme un Solide compofè dePy- 

- tamides qui ayent pour hauteur le 

Tome IL B b 
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layon de la Sphère , leurs fora- 
mets au centre > 6 c leurs bafes à 
la Surface ; car on peut xonfidé- 
rer la Surface d’une Sphère com^ 
me compofèe d’une infinité de 
Poligones infiniment petits, : ot 
•ces Pyramides prifes. enfemble , 
valent une Pyramide qui a pour 
hauteur le rayon ôc pour bafe la 

» Surface de la Sphère 

De-là, 1°. Une .Sphère 
vaut un Cône, qui a pour, bafe la 
furface , ôCipour hauteur la rayon 
.delà Sphère, puifque le Cône 
* N. eÜune Pyramide **...,, î:,. ..u-,. / 
'266. iî®. La Sphère eft le tiers 

d’un Cylindre qui a pour hauteur 
le rayon ôc pour bafe la furface de 

la Sphère... ' ; 

U. Car La Sphère vaut une Pyra- 
mide qui a pour hauteur le, rayon 
ôc pour bafe laSurface de laSphè- 
1^* N. j.g Qj, Pyramide, eft le. tiers 

* ‘^d!un Prifme Ji qui ait même bafe 
quelle 6 c même hauteur * , ôc par 


SUR LA G É O M R I E. 2p i 
tonfêquent d’un Cylindre , qui eft * 
un Prifme 

2. 3 La Sphère vaut le pro- k 

‘duit de faSurface par le tiers de fon 
rayon : car la Sphère vaut une Py- 
ramide ou un Cône qui a pour 
t)afe la Surface de la Sphère ôc 
pour hauteur le rayon de la Sphè- 
re * : or multipliant cette bafe par 
le tiers de la hauteur^vous avez la * N'. 
Pyramide ou le Cône 


P RO POSITI ON V» 


N. 




5^^. Deux Sphères font'enraifon 
triplée y ou comme les €uhes des dia-‘ 
métrés de leurs ^ands cercles. 

Les Cylindres femblables font 
tomme les cubes des diamètres 
qui reprèfentent les dimenfions 
de leurs bafes égales aux cercles 
des Sphères infcrites* : donc les 
-deux Sphères , qui étant fembla-'^^.^' 
blés * j.font les deux tiers de ces 
Cylindres*, fonfcomme les eu- 

Bbij 


N. 
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bes des diamètres de leurs grands 
cercles , les parties femblables 
étant comme les touts. 

D’ailleurs , deux Sphères , qui 
font deur folides femblables , va- 
lent deux Pyramides femblables 
qui ont pour hauteurs les rayons 
* N. des Sphères * : or deux Pyrami- 
des femblables font en raifon tri- 
U. plèe de leurs hauteurs * : donc el- 
les font comme les cubes des 
rayons , ôc par confèquent des 
diamètres. 

Eu DOXE, Von vous donne 
deux Boules , dont fune a le rayon 
double de P autre : quelle efi la raifon 
des deux Boules ? 

Ariste, Puifquc le rayon eft 
double du rayon, les expofans de 
la raifon des rayons font 2,1, 
dont les cubes font 8,1. 

Or les deux Boules font entP el*^ 
les comme les cubes des expo- 
♦ N.fans des rayons*: donc elles font 
eutr elles compe à i i c’eft-àr 
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dire^ que celle qui a le rayon dou- 
ble eft o£luple de l’autre. 

Mefurons les Surfaces. 

PRaposiTi O N VL 

La Surface i x y de la demi-- 
Sphère eft égale à la Surface , z, dtt 
Cylindre de mitrK bafe & de même^ 
hauteur. 

Soient ABF, quart- de cercle Ftg, 
înfcric dans le quarré ADBF ; AF, ^-^7- 
rayon divifé en fes élerrrens AG , 
GKjôcc.ANB,GOH,KPL, quarts 
de circonférences décrits du cen- 
tre F ; AD , GN, KO , RS , per- 
pendiculaires fur le rayon AF. 

, Que le quarré ADBF ôc Te 
quart de cercle ANBF tournent 
fur l’axe B F : les perpendiculaires 
AD, GN , KO , ôcc. décriront 
des couches cylindriques qui fe- 
ront le Cylindre ADEC , moins 
le Cône DFE de même bafe Ôc 
de même hauteur , qui eft le tiers ^ ^ 
du- Cylindre *. Les quarts de cir-,,,,. 

B b ij 
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i;>4 XVI. Entretien.. 
conférence ANB, GOH, KPL ^ 
&c. décriront les couches fphéri- 
ques ABC>, GHI, KLM , Ôcc.. 
qui feront la denii-Sphére ABCF, 

& qui feront en. même rrombre 
que les couches cylindriques ^ 
puifque le nombre des unes & des 
autres fera mefuré par celui des 
points ou des élemens du rayoa 
AF., Enfin les rayons AF, GF 
KF , &c. décriront par leurs ex- 
trémités AG , GK , KR , des cir- 
conférences qui feront les bafes- * 
des couches cylindriques êc des 
couches fphéciques. 

Cela pofé , i°. A caufe des. 
Triangles femblables DAF ,, 

* N. N GF , OKF, ècc. * les hauteurs, 
AD, GN, KO, ôcc. des cou- 
ches cylindriques , font entr’elles. 

^ ^ comme les rayons AF , GF 
1:^0, ’KF*; & les circonférences qui 
Ibnt les bafes de ces couches,, 
font aufii comme les rayons AF, 
G.F,. KF qui les ont décrites * ; 
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donc les couchés' cylindriques 
font en raifon doublée de celles 
des rayons , ou'comme les quar- 
rés des ^rayons ou des circonfé^ 
réncès (â)* ■ 

On peur réduire les cou- 
ches fphériqucs en Triangles qui 
iayent ‘pôut bafés des portions fem- 
fcrl ablés ' d ans les - circonférences 
dëciîrés jpardes rayons AF, GF,. 
KF,ôc dont la hauteur foit expri- 
liiée par lés quarts de circonfé- 
rences' A N B G O H , ôcci - 
Tans ces Triangles',, les bafes 
étant arcs femblabîes j feront corn- 
nie les rayons AF, GF , KF * , 

& les côtés qui exprimeront les 
Hauteurs , fe trouvant égaux à des 
arcs ANB,GOH, KPL ,. qui font 
auin comme ces mêmes rayons ,, 
ces Triangles feront aulTi en raifortî • 
' dôubléodes rayons : donc les cou- 
ches fphériqués compofées dé ces 
Triangles, feront en raifon dou?^ 

(d) Calcul Littéral , N. i S3. 

- Bbiiii 


Digitized by Google 



XVI. Entretien 
blée des rayons , comme les cou- 
ches cylindriques : donc les cou- 
ches fphériques & les couches 
cylindriques font proportionnel- 
les * , les raifons égales à une 
troilième étant égales entr'elles.; 
donc les cylindriques font tou- 
tes plus grandes ou plus petites 
que les fphériques correfpondan- 
tes y ou toutes égales,. 

Or les cylindriques ne font ni 
toutes plus grandes , ni toutes plus 
petites : autremenfc , les deux 
tiers AFD, CFE du cylindre vaur 
droient plus ou moins que la demir 
Sphére ABCF de même bafe 6c 
de même hauteur ; puifque toutes 
les couches cylindriques, prifes 
cnfemble^font le CylindreADEG 
moins le cône DFE , c’eft-à-dire , 
.les deux tiers du Cylindre, ADEC, 
6c que toutes les couches fphéri- . 
ques , prifes enfemble , font la 
demi-Sphére ABCF, qui eft aufli 
les deux tiers du même Cylindre: 


I ‘ 
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ADEC : donc toutes. les cylin- 
driques font égales aux fphériques 
correfpondantes donc la premiè- 
re eft égale à la première : donc 
la première couche cylindrique 
étant la Surface du Cylindre ; ÔC 
la première couche fphérique > 
la Surface de la demi-Sphére ; la 
Surface de la demi-Sphére' eft 
égale à la Surface du Cylindre de 
même bafe & de même hauteur. 

De là J la Surface de la Sphère 
eft égale à celle du Cylindre de 
même bafe ôc de même hauteur,. 

Proposition. V I !.. 

^$6, La Surface delà demi-Sphére. 
eji le produit de la circonférence du 
grand cercle qui en efi la baje j^pat 
le rayon. 

Là Surface de la dêmi-Sphére 
vaut la Surface, d’un Cylindre de 
-même bafe & de même hauteur* : * 
or le produit de la circonférence 
du grand çetçle de la demi-Sphér* 


J 
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ap8 XVI. Entretien 
re par le rayon,eft égal à laSurface 
d’un Cylindre de même bàfe ‘ôd 
de même hauteur;, puifque la Sur- 
face du Cylindre eft la circonfé- 
rence de la bafe j pcife autant de 
fois qu’il y a de points dans taxe 
» rayon 

Proposition VIII. 

» ■ I ( _ ' 

La Surface de la demi-Sphére' 
vaut deux fois t cure dé fin grand: 
cercle. ■ ^ > < . • 

Cette Surface vaut celle d’un 
Cylindre qui a pour'bafe le grand 
NT. cercle , & pour hauteur le rayon * ; 
syi' or là Surface de ceCylindre vaut 
* JV. deux fois faire de là bafe *. 

Proposition IX^. 

» * V • 

jpS. La Surface de la Sphère efi 
quadruple de J on grand cercle . . * * 

La Surfa'ce de la Sphère éft dou- 
ble de laSur face de la derhi-Splî^- 
re:or là Surface delà dèmi-Sphérè 
vaut (^.ûx.fbis ce]Ulé ‘(^e fe^ 
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cercle * ^ donc la Surface de la * m 
Sphère eft quadruple de fon grand 
cercle. 

De-là , i”. La Surface du Cy^ 
lindre , étant égale à celle de la 
Sphère infcrite * , vaut quatre 
fois le grand cercle de la Sphère. 

2°. Comme les deux baies du 
Cylindre font égales , chacune y 
au grand cercle de la Sphère , la 
Surface totale du Cylindre eft à 
celle de la Sphère, comme è à 4,1 
ou 3 à 2. 

3°. La Surface d’une Sphère 
vaut un cercle dont le diamètre 
foit double du diamètre de la 
Sphère:car la Surface d’une Sphè- 
re eft quadruple d’un cercle qui a 
pour diamètre celui de la Sphère*. * 

Or un cercle qui a un diamè- 
tre double, eft quadruple, puif* 
que les cercles font comme les. 
quartés des rayons , & par con- 
séquent des diamètres *. 

Eudoxe,. Voulez -vous,. Ali- 

» f ■ 
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. île , que nous eflayons de trouver 
la Surface de la Sphère par une 
autre route ? 

Æiste. Je vous fuis , Eudoxe , 
dans cette autre voye. 

Eudoxe. Traçons une fîgjure.. 

Soient S ^ Sphère infcrite au 
Cylindre ABCD ; FP = CE, les 
deux tiers de la hauteur FG du 
Cylindre, c’eft-à-dire,. du diamètre 
de la Sphère S. 

1°. Le Cylindre CEHD eft les 
deux tiers du Cylindre CABD * y 
puifque FP eft les deux tiers de 
-FG. Ainfîla Sphère S eft égale au- 
Cylindre CEHD*: 

^ * 2°. La Sphère S vaut un Cône 

qui ait pour bafe la Surface ôc, 
; pour hauteur le rayon FS de là 
Sphère S *. 

D’ailleurs , ce Cône vaut un 
Cylindre IKLM qui’ ait pour bafé 
la bafe du Cône , ou la Surface de- 
là Sphère , ôc pour hauteur le tiers 
du rayon FS le Cônq- 
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^tant le tiers d’un Cylindre de 
même bafe Ôc de même hauteur> 

Donc le Cylindre IK'LM = 
CEHD = S. 

3°. FP , qui eft les deux tiers 
"de la hauteur FG du Cylindre 
CABD, vaut le rayon FS, plus 
le tiers SP du rayon , & FN n’eft 
que le tiers du rayon ; par confé-* 

• quent la hauteur FP du Cylindre 
CEHD eft quadruple de la hau-j 
teur FN du Cylindre IKLM. •• 

Or dans deux Cylindres dgaux; 
mais de hauteurs inégales ôc de 
bafes inégales , les bafe^ font ré- 
ciproques aux hauteurs *. Ni 

Donc la bafe du Cylindre IK- 
LM eft quadruple de la bafe du 
Cylindre CABD : donc la furface 
de la Sphère S, eft quadruple de 
ia bafe du Cylindre CABD, la- 
quelle eft égale au grand cercle 
de la Sphère S.’ 

^ Ainft la Surface de la Sphère 

eft égale à un cercle qui ait pou^ 
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Tayon le diamètre de la Sphère i 
car le cercle qui a pour rayon le 
diamètre de la Sphère eft quadru- 

Ï )le du grand cercle de la Sphère , 
es cercles qui ont un rayon dou^ 
» j7,ble , étant quadruples*. 

Enfin , la Surface de la Sphère 
înfcriteau Cylindre eft égale à la 
Surface dii Cylindre , puifque la 
Surface duGylindre eft quadruple 
aulli de celle de la bafe : car lorf- 
, que la hauteur du Cylindre eft 
Vgale au rayon de la bafe > la Sur-, 
face du. Cylindre eft double de 
• j7. celle dç la bafe * : donc la hau- 
tcur du Cylindre étant < double du 
^ . rayons la Surface du Cylindre £&* 

ra' quadruple de celle de la bafe. 

Ariste^ Cette manière de me-» 
ïürcr la Surface d’une Sphère me 
i paroxt' précife & nette. 

^ Eudoxe^ Et je mapperpois 
nous t(fuchom er^n â la mefure 
rie la Surface de la Terre^ 

*‘A$iste, D/abocd on çonvkni 
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que la Terre eft ronde , ou à peu 

Î irès : aulTi de quelque côté que 
^on aille , après 2^ lieues , Ton 
^voit un nouveau dégré du Ciel , 

■ou du grand cercle célêile , où 
l’on fe trouve. D’ailleurs • plu- 
,ïie U rs obfe r va tib n s aftron omi ques 
"donnent popo lieues à la circon-* 
Térénce cle ce ‘grand cercle, du 
lieues à chaque dégrés. 

Suppqfant la Terre ronde, 6c 
.la circonférence de fon grand cer-; 
de de poôo lieues ; , 

, 1®. Je prens la troifieme pü- 

; tie de la .circonférence du grând 
"cercle ; èc c’eft le diâmérre , à^eu 

,près*, . , J. : 28T. 

2 , Prenant la nroitie du dia- 


3^ 


métré , , j’ai le r^yon *. , , 

^ Je multiplie moitié^ de la 
circonférence pardc fayori j ôc le 
mqduit eft le grand cercle de la ^ ^ 
Terre*. ' f>yy * 

. Enfin , j’aurai dans le tjuadru- 
j)Ie de ce grand cercle la furfece ♦ 17^ 
de Terre*. ' 
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Calculons , i°. La circonfé- 
rence du grand cercle fuppofée 
de pooo lieues , le diamètre eft 
de 5000 X environ : car le diamé- 
- tre eft la troifième parue de la cir-; 
• conférence , un peu moins 

2°. Le rayon , moitié du dia- 
mètre eft donc de i y 00 lieues, un 
' peu moins. Pour parler plus nette- 
ment , fuppofons-lc de 1500 
^lieues f 

3^. Puifque la circonférence eft 
‘ de pooo lieues par l’hypothèfe , la 
moitié eft 4J00 : donc fi Ton mul- 
tipiiè 4^00 par i y 00, valeur du 
rayon . Je produit fera le grand 
. .. <::crclé. 

Quel eft le produit de4Joo par 
i y 00 ? . . . . dy y 0000 : donc Taire 
du grand cercle contient fix mil- 
.• lions , fept cens cinquante mille 
' lieues quarrées. 

- Donc la Surface de la Terre, va- 

lant quatre fois fpn grand cercle , 
i iVaut quatre fois éyyoopo , lieues 
- - quarréeç,' . . Pi 
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Or quatre fois ôy^oooo font ... 
27000000. 

Donc la Surface de la Terre 
contient environ 27 millions de 
iieuës q narrées. 

^fOO. Déterminerons-nous J a Joli^ 
dite même de la Te ret • 

Eudoxe. Vous vous y êtes en?î 
gagé , ce me femble. 

Triste» Hé bien , connoifTant 
l'e grand cercle delà Terre 6c fon 
diamètre * , Jé multiplie le cer- 
de par le diamètre j 6c j’ai un Cy^ 
lindre de bafc égaie au grand 
cercle de la Terre,, ôc de même 
hauteur. 

2°. Je prens lès deux tiers de; 
ce Cylindre ; 6c c’eft la folidité de 
la Terre* , puifque la Sphère eft * N. 
lès deux tiers d’un Cylindre qui a 
pour bafe le grand cercle de la 
Sphère y ôc même hauteur. 

Ainfi , comme Faire du grand, 
cercleeftde é? jocoo lieues quar- 
rées, ôc le diamètre de 5 000 dans; 
TomelJy Gc 


4i. 
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l’hypotèfe ; le produit de 6^ j’oooQî 
par 300Q fera la folidité du Cylin 4 
dre. Quel eft ce produit 
20 milliards deuxcens cinqualî-^ 
te millions.. 

Donc la Terre qui eft les deux 
tiers de ce Cylindre * xontien-* 
dra.... 13 milliards, cinq cens, 
millions ,. 011 en-viron> de lieues 
cubiques.. 

EuDOXBi Si f Oïl nuiliiplie d'a-^ 
kord le grand cercle de ta Terre par 
Jes deux tiers do* fort' diamètre y ne- 
trouverait-on pas^ la -même chofe? 

JfiîjSTE.Sansdoute ,,puifqu uit. 
Globe eft le produit de îbn grand; 
cercle , par ks deux tiers de fom 
N. diamètre * &>péi:adon, fera* 
prus^cQurte.- 

'.Comparons maintenaHtlesSiuÿ- 

f&6C5.de deux -Sgbéijes... 


« 
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* P R O P O S I T I G N X. 

♦ 

^01. Les Surfaces d àet x Sj?Ké'- 
res font en raijon doublée de celle de: 
leurs rayons,. 

H Les furfaees de deux Spliérési 
Ibnr comme les grands cerdes^^ 
dont elles font quadruples * , puiA 
que, les touts font comme leurs 
parries femblables (^î)r or lès car- 
des font, en raifon doublée de: 
leurs rayons , ou comme les quarr- 
lés de ces rayons*^ ‘ ^ 

Ainlî les Surfaces dès Sphères 
font comme les quarrés des- 
rayons^ 

^ 02 . EuDOXE,^.Soient deux 
les ^ & Q J dont la première a 1er 
rayon double : quelle efi la raifon der 
leurs Surfaces 

JURISTE. 1®. Le rayon dè B efë 
au' rayon de G ^ comme 2 a i 0: 

(^), CaloU Littéral > N. P9'. 

G c: ij, 
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donc 2, I font les expolàns des: 
rayons.^ 

2°. Les Surfaces étant en raîfom 
doublée de' celle des rayons', je- 
double la raifon dfe leurs expo- 
fans ; fai 2 I ; 2 , 1(^3). 

3°; Je multiplie les antécé- 
dens par les antécédens ôt les 
conféquens par les conféquens 
& les produits ou quarrés 4 , i ^ 
ftnt les expofans de la raifon dou- 
blée des Surfaces; c’eft-à-dire 
que la première eft quadruple de 
la fécondé.- ' 

Eudoxe. En un mot , puifque- 
lés deux Surfaces fom comme Iè&. 
quarrés des rayons 2,1; ellfes 
font entrêllés comme 4 à r. 

^ 0 }, Mats , Anjle ,je donne au 
Soleil un rayon centuple de celui de 
la. Terre , conformément aux Obfer-^ 
vations^ Il s’agit de mejuter la. Sur^: 
fa£e-de, cet 

JURISTE, Je prendrai donc d'a?- 
E.ittcral , _N. 
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. SUR LÀ Géométrie: 
bord lés exp'ofàns des rayons des 
deux Boules , c’eft-à-dite , du So- 
leil & de la Terre. Puis quarrant 
les expofants, j’aurai dans les quar- 
tés la raifon des Surfaces * & con- * 

' noiffant déjà la Surface de IaTer- 4 o/. 
re je connoîtrai celle du Soleil. * 
Calculons : i°. le rayon du So- 
l'eil effcenruple dans l’hypothèfe.: 
donc la raifon du rayon au rayoa. 
a pour expofans , i oo , i. ‘ ;> 

2°. 10000,1, quarrés de- ces' , . 

expofans ico, i., font les expo- 
fans des Surfaces : donc la Surfa- 
ce du Soleil , étant comme loooo. 
à I , vaut dix-mille fois celle, de 
la Tecrcv 

Mais la Surface dè là Terre- 
comprend 27 millions de lieuës 
quarrées. 

Donc la Surface du Soleil qon^ 
tient 10000 fois 27 millions de 
lieues quarréés. 

• * “ Eu DO XE, ■ Enfin , il faut meJUrey^- 
la-folidité nfiime d;i Soleil». 
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f ia XVI. EN^rjlEtTEl^ 
ARisTEl Hè bien i ®.^Connoift- 
fant les demi-diamétres du*So^ 

* iV: leil ôc de là'Terxe * > je prendrai 
& les éxpofans de ces rayons. 

" 2«>. Je cuberai les éxpofans ^ 
& les cubes feront les éxpofans. 

* N, de là raifon des deux Sphères 

Ainft-, comme je connois la for 

* N. lidité du Globe terreftre ^jje'con'r 

noîrrai celle du Soleil.. 

Les éxpofans des rayons font 

* 2 ^. 100 , !*;■ 

'^ 9 J» Cubons d’abord' i oo y, puis i y, 

les cubes font i oooooo , i (a) : 
donc la folidité du Soleil eft à cel-- 
le de la Terre ,,comme loooooo 
à I . Par conféquent le Soleil eff 
un milibn de fois aulîî grand qufr 
la Terre. 

Or la Tërre comprend' 15^ mil- 
liards , cinq cens millions de- 

^ lieues cubiques ou environ 

Donc le Soleil, contient un* 
million de fois 1 j? milliards ^.cinq^ 
(ifl)^Cakui littéral^vN. .3 4;. 
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»TJR LA GfOMf TRFE; 51^ 
fcens millions de lieues.. 

Eudoxe,. A.près cela ,> puis-je* 
m’empêcher, Arifte, de vous de- 
mander quelques entretiens fur lai 
Trigonométrie ? 

Ariste* Votre plàifîr,.ce fem»^ 
ble, Eudoxe,eft défaire le micn|, 
le même Syftême d’Entretiens^ 
nous retracera dénc d’autxesu 
idées.. 


ENTRETIENS 
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MATHÉMATIQUES 

SUR LA 

TRIGONOMÉTRIE 

RECTILIGNE. 


I. ENTRETIEN. 

Sur la valeur des Sinus & des cot4s 
des Figures rectilignes infcrites 
au Cercle^ 


O U s voyez 
Eudoxe , mon 
Cabinet décoré 
6c t^^pifTéj pour ainfi dire, d’un 
goût nouveau. 

W II D d 





314 I- Entretien 

Eudoxe. C’eft la Trigonomé- 
trie , ce femble , repréfentée fous ‘ 
des traits réguliers , en figures ar- 
tiftement faites ôc rangées de mê- 


me. 

ÂRisTE. Il y a des perfonnes 
qui font ravies de fe voir environ- 
nées d’ornemens riches , de fi- 
gures travaillées avec toute la dé- 
licatefle de Part , mais qui ne leur 
remettent devant les yeux que la 
Fable, le menfonge,, ôcles rêve- 
ries de la Poëiie. Ce n’eft pas là 
• mon goût ; j’aime à voir autour 
de moi des figures plus fimples* , 
mais qui ne me rappellent que 
des vérités incontefiables. 

Eudoxe, Et vous connoiffez 


mon goût, il y a long-temps : vous 
me ferez donc part de ces vérités 
dans l’ordre ou elles s’offriront 


votre efprit. 

Triste. Les Définitions ôc les 
Propofitions fuivies nous condui- 
ront lentement , mais furement , 
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SUR LA Tricon, rectil. 31 j 
à des Problèmes également eu-» 
rieux & utiles. 

Définitions. 

1. La Trigonométrie re£HlI- 
gne eft l’art de mefurer des gran- 
deurs par la mefure des angles ôc 
des côtés des Triangles reclili- 
gnes. 

2. Complément d’un angle ou Fig 
d’un arc 5 eft la quantité AE, dont 
un arc AC eft plus petit que le 
quart de cercle CE. 

Complément au demi-cercle , . 
ou fupplémenîQÜ la quantité AF, 
dont un are AC eft moindre que 
le demi-cercle CAF. 

Sinus droit AB d’un angle 
ADC3OU d’un arc AC, eft une per- 
pendiculaire tirée d’une extrémité 
A de l’arc fur le diamètre ou le 
rayon qui pafte par l’autre extrémi- 
té C , ou la moitié de la corde qui 
fôutient un arc double [a), 

(a) Géométrie , N. 87. 

Ddîj 



31^ I. Entretien 

Sinus verfe , eft la partie 
BC du rayon comprife entre l’ex- 
trémité C de Parc AC & fon Si- 
nus droit AB. 

3*. Sinus AI du complément, 
eft le Sinus propre de Parc AE, 
qui eft complément au quart de 
. cercle *. 

6 , Sinus total ED eft le Sinus 
du quart de cercle CE , ou de 
Pangle droit CDE, ôcpar confé- 
quent le rayon même. Que Pan- 
gle ADC croiftfe , le côté AD 
s’approchant de ED : le Sinus AB 
croîtra , jufqu’à ce que confondu 
avec AD dans ED , il foit le 
rayon même ED : mais avançant 
de ED vers F , il diminueroit {a) ; 
car les moitiés de cordes qui fe 
trouvent plus éloignées du cen- 
tre , font plus petites : ainfi , le Si- 
nus total eft le plus grand des 
Sinus. 

7. La Tangente CH d’un an- 

(a) Géométrie , N. 6^. 
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SUR LA TkiGON. RECTIL. 317 
gleADC ou d^un arc AC com- 
pris entre deux rayons qui for- 
ment l’angle , eft une perpendicu- 
laire tirée fur’ l'extrémité C d’un? 
rayon CD & terminée par l’autre- 
rayon prolongé DAH. 

8 , La Sécante de Tare AC oir 
de l’angle AD G eft le côté pro- 
longé DAH qui va terminer la 
Tangente CH. 

£G eft la Tangente du com- 
plément ; & DG J la Sécante du 
complément.. ’ * 

p. Enfin , le Sinus total, ou le 
rayon fe divife d’ordinaire en 
1 00000 parties , ou en i ooooooo^^ 
qui fervent à déterminer la valeur 
des côtés des figures reflilignes; . 
inferites au cercle , des -Sinus,, 
des Tangentes , des Sécantes, 

Le dian-iétre double du rayon 
fera double du Sinus totaL 

Proposition I. 

10, Les qitarrés dft Sinus droit 

D d iij 



3i8 I. Entretien 
£un arc <& du Sinus de fon complè^ 
ment font , yeis enfemble , égaux au 
quané du rayoYi. 

Soient AD, Sinus droit de l’arc 
AE ; 6c AB Sinus du complé- 
ment AC ; AF 9 rayon. 

1 L’angle BF D eft droit ayant 
pour mefure le quart de cercle 
CE, 

2®. Les deux angles B Ôc D le 
font, puifqu’ils font faits .pat les 
perpendiculaires , ou les Sinus 
J. aBjAD *;ôc par conféquent l’an- 
gle B AD l’eft : carie Quadrilatè- 
re BD vaut 4 angles droits {a) : 
donc , c’eft un Redangle (b), 

AinriAB = DF, ôc le Trian- 
gle, DAF eft un Triangle re San- 
gle, dont AF eft riiypoténufe. 

Cela pofé ; je dis que les quar- 
rés de AD , AB valent celui de 
AF. ^ 

Les quarrés de AD > DF Ya< 

(æ) Géométrie , N. 17J.. 

Ibid. N. »7Q* - • 
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SUR LA TrIGON. REGTIL. 3!^ 
lent le quatre de AF {a). 

Or AB = DF : donc les quar- 
rds de AB , AD valent celui de 
AF. 

Eudoxe. En ùn mot, AD-+* 

DF = AF : or AB = DF : donc 

a1dV.âb=âf.* 

Il, Arîste, De - là , F dans 
un Triangle rc£tangle DAF, on ^ 
prend Thypoténufe AF pour 
rayon , les côtés AD, DF, font 
Sinus des angles oppofés : car 
,i°.ADeft Sinusde l’angle AlFE*.*iV j:, 
■ 2°, DF = AB , Sinus de l’an- 
gle AFB = DAF alterne {b), 

DoncDFeft Sinus de l’angle 
DAF. • 

II, Eudoxe. ConnoiJJ'ant rhy- 
foîévufe AF y-prife-pour rayon i avec 
un cbréT)F ^un Triangle reSlangh' 
DAF , vous trouverez bientôt tm- 
tre côté AT>, 

(a) Géométrie » N. 204.' 

(k) Ibid. N.. loi. 

Ddiiiji 
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^20 I. Entretien* > 

JURISTE, Du quarré de Thypo- 
ténufe AF , j’ôte le quarré du côté 
connu DF : refte le quarré dei’i»' 
connu AD {a). 

Enfin , j’extrais k racine du 
quarré de l’inconnu AD (b ) , & la. 
racine eft la valeur de l’inconnu 
AD. 

Eudoxe, En un mot , de AF* 
ôtez DF*: refte AD*; ôc \/AD* 
= AD , puifque ADxAD =- 

■ AD (c). 

IJ. De- là , connoiflant le Si- 
nus droit AD , on a le Sinus AR 
= DF du complémern: ; car AF* 
— ad* = DF*^AB* ; ôc \/AB* 
a= AB. 

I^. Mais connoijjant les deux Ob’- 
tés AD, DF, il faut trouver Vhy^^ 
foténufe^ 

Triste, AD -f- DF == AF f ; 

(à) Géométrie y N. 104. 

, {b) Calcul Littéral,. N. 74. 

(c) Ibid. N. 65. 
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SUR LA Tricon, rectil. ^21 

ainfit, \/AD^-+- Ï)F^ = AF. 

“ De-là, 1°. Je prens la fomme 
des quarrés des côtés AD , DF ; 
ôc c eft le quarré de îhypoténufe 
AF {a)» 

2°. J’extrais la racine de cette 
fomme j ôc c’eft l’hypoténufe mê- 
me. 

Proposition II. 

I j* . Dans te éjuart de cercle A H , Fig. 
le Sinus droip AB d!un arc AC ejl 
moyen proportionnel entre la moitié 
AD du rayon & le Sinus verfe AE 
de Parc double ACG.,. , 

Soit FC perpendiculaire cou-' 
pant la corde- AG ÔC Tare AGC 
par le milieu B {b). 

Je dis que AD* AB. AE. 

Les angles ABF, AEG, (ont 
droits , puifque AB, EG font Si- 
nus * ; ôc Tangle en A eft com- * N. 
mun ; donc les Triangles AFB, 
AEG font proportionnels (c).. 

- (4) Géom»N. 104. (é) Ib, 6 i, (c) Ib. ij,q. 



522 - 1. Entretien 

Donc AF. AB AG. AE* 

Donc AF — DF» AB : : AG — 
BG. AE; les moitiés étant com- 
me les tours. 

OrAF— DF=AD^ & AG 
*-BG==AB. 

Donc “ AD. AB. AE. 

Kf. Eudoxe. Âpres cela , con» 
noijfant le rayon AF avec le Sinus 
droit AB d^un arc , vous trouverez > 
ce femble , le Sinus verje AE eEun 
arc double ACG , & le Sinus droit 
EG de Parc double. 

ÂRistE^ 1°. Puifque AD* 

•m.ï/.AB.AE*, ^=AE(4). 

Ainfi, divifant le quarré du Si- 
nus droit AB de l’arc foudouble 
par la moitié du rayon , j’aurai le 
Sinus verfe AE de l’arc double 
ACG. 

2®. Connoiflant AE ôc AB^ 
moitié de AG , je connois Æ 
& AG , hypoténufe. _ 

• <fl) Calcul Littéral, N. lip,. 
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SUR LA Tricon. RECTiL. 52^ 

Or dans un T riangle reüangle, 
dès que l’on connoît l’hypoténufe 
& un côté , l’on connoît l’autre 
côté*. ' 

Ainii je connois le Sinus droit - 
EG de l’arc double. 

De-là y connoilTant le Sinus 
droit EG d’un arc , comme on 
connoît l’arc AG, on en connoît 
la moitié AC , ôc par eonféquent 
fon Sinus droit AB , qui donne le 
Sinus verfe AE de Parc double 
ACG : ainli connoiflant le Sinus 
EG d’un arc ACG,‘ on aura foo: 

Sinus verfe. ^ 

Proposition IIE 

. iy. Le quarré du' coté AB d*un^*i> ^ 
Triangle équilatéral ABC infcrit au 
cercle , vaut trois fois le quarré du 
rayon , ou du demi-diamétre. 

Soit AE diamètre , qui coupant 
la corde BC par le milieu F , cou- 
pe de même Parc BEC troifième; 
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5^4 I. Entretien 
partie du cercle (a) : donc la corde 
feE , côté d’un Exagone , vaut le 
demi-diamétre (é>). 

Cela pofé; je dis que le quatre 
de AB vaut trois fois celui de BE. 

Les quarrés de AB & de BE 
valent, pris enfemble, celui de 
ÂE (r) , puifque l’angle ABE inf- 
crit ôc appuyé fur le diamètre eft 
droit. 

Or le quarré de AE eft quadru- 
ple de celui de BE , le quarré 
d’une ligne double étant quadru- 
ple (d): donc les quarrés de AB 
& de BE font , pris enfemble , 
quadruples de celui de BE. 

Mais le quarré de BE ne vaut 
que le quarré de BE : 

Donc le quarré de AB ell triple 
du quarré de BE. 

• Eudoxe. En un mot ^ AB^ -t-r 

(4) Géométrie , N. yS; 

• (^)Tbid. N. 138. 

• (c) Ibid. N. 104. 

4 d)Ibid. N. iitfv 
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BE* — quarré de Phypoté- 
nuie : 

Or AE = 4BE : donc AB -H 

iÊ=4BË! 

Mais BE = BE précifément: 

donc AB = 3BE, 

J 8 ' Et cela vous donne la va^ 
leur du coté Ah (dun Triangle equU 
latéral, 

Ariste. Ce côté AB eft la raci- 
ne d’un quarré qui vaut trois fois 
le quarré du rayon 

Ainfi après avoir fixé la fotnmc 
des trois quarrés du rayon , je 
, prens la racine de cette fomme [a)i 
ôc c’eft la valeur du côté AB, 

v/ 3BE = AB, puifque AB = 

^AB*=3BÊ* 

« 

Proposition IV, 

Ip. Le coté AB du quarré ABCD fi 

(a) Calcul Littéral, N. 73, 
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infcrit au cercle , eft la racine de deux 
fois le quarré du rayon^ 

' ‘ Soient AC , BD , deux diamè- 
tres qui fe coupent à angles droits 
au centre E. Ainfi , le Triangle , 
ABE eft reftangle ; ôc les côtés 
EA , EB font rayons. 

Et je dis que AB eft la racine 
de la foname des quarrés de EA , 
EB. 

Le quarré de Thypoténufe AB 
vautla fomme des quarrés des cô- 
tés EA., EB(a) : or AB eft la rar 
cine du quarré, de AB,,, puiique 
AB X AB. donne le quarré de 
AB (^), ' • 

Donc AB eft la racine de la 
fomme des quarrés de E A , EB. 

io. Eudqxe, Ainfi, a b = AE 

H- BË(â) : or AB = vTÊ\b) i 

Donc AB s= v^ÂE^ -h BEv 

Et vous alliz trouver le coté du 

(fl) Géométrie ♦ N- ao 4 . 

(j>) Calcul Littéral ^ N. is* 


y 
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SUR LA Tricon. RECTiL. 527 
quarré infer it' au cercle, 

JURISTE, Je prendrai la racine 
de la fômme de deux quarrés du 
rayon ; & ce fera le côté du quar- 
ré *. • 

Proposition V, 

II. Si le grand fegment d’une li’^ 
gne coupée en moyenne & extrême 
raifeon 3 efl le coté dlun Exagone y le 
petit fegment ejî le côté d’un Déca^ 
gone inferit au même cercle. 

Soit AB divifée de la forte GnBg, 
C {a) i AC , côté d’un Exagone , 
ou égal au rayon EB = EC = 
AC {h), , " 

Je dis que BC , petit Segment , 
eft côté d’un Décagone inferit.. 

1®. Les Triangles EBC, ECA 
font ifoceles, puilqueEB = EC 
z=AC{c). 

^ 2°, -H- AB. AC. BC {d) : donc 

(4) Géométrie , N. i^z. 

Ib) Ibid. N. 138. 

(c) Ibid. N. iio. 

(a) Ibid. N. i 6 z. 


i 
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AB.EB = AC.BC. 

Donc les Triangles ABE, 
EBC , font feiiîblables (a) ayant 
un angle commun ABE = CBE , 
ôc les côtés qui le comprennent , 
proportionnels. 

Donc le Triangle ABE eft ifo- 
cele aulli ^ ôc Pangle ABE=: 
AEB, l’angle CAE=BEC. 

Cela pofé ; l’angle extérieur 
BCE=AEC-hCAE==AEC (S), 
Donc l’angle BCE , 6c par con- 
féquent CBE = BCE eft double 
de l’angle CAE = BEC : donc 
les angles BCE Ôc CBE font 
doubles , chacun , de BEC ; ainfî 
BEC eft de dégrés (c) ; car cha- 
cun des angles de la bafe étant 
doublede celui du Commet^ l’an- 
gle du fommet doit être de 3 5 dé- 
grés ; ôc par conféquent la corde 
B C eft la corde d’un arc de 3 ^ dé- 

Géométrie , N. 1^9, 

(é) Ibùi. N, I»9. 

(0 U?id. N. U4. 

grés, 



SUR LA Tricon, rectil. 32^' 
grès , donc le côté BC eft le côté 
d’un Décagone infcrit {a), 

Eudoxe. En effet y l’angle ex- 
térieur CED , étant égal aux in- 
térieurs oppofés BCE {b) J CBE „ 
doubles 5 chacun , de l’angle 
BEC , eft quadruple de BEC : 
donc l’arc CD = 4CB ; donc la. 
corde BC foutenant la cinquième 
partie de la demi-circonférence 
GU la dixième de la circonféren- 
ce , eft côté du'Décagone.- 
^RiSTE, Et bientôt J nous trou^ 
verons au môme temps les côtés- 
du Décagone ôc du Pentagone. 

P R O P OSITI ON V I. 

11, Le q narré du coté du Penta^ 
gone régulier injcritau cercle , vaur 
les quaxrés des eûtes de PExagone 
du Décagone du même cercle,. 

Soient ABCDEA , Pentago- Ftg; 
ne infcrit; AB, côté du Penta- 
gone ; AK = BH , côté du Dé- 
cagone; FH,. rayon* coupant le:: - 

(«y Gébm. N. (^),Ibid. N-. i ly,. 

TomelD Ee;. 



3 50 I. Entretien. ' 
côté AB , 6c par conféquent Tare: 
AHB, par le milieu, I, H {a) ; FK , 
rayon coupant le côté AH ôc par 
conféquent l’arc AKH^par le mi- 
lieu L , K J BF rayon égal au 
côté de l’Exagone {b) ; AFG,. dia- 
mètre coupant le côté CD, ôc. 
par conféquent l’arc CGD , par le. 
milieu., N, G. ^ 

Je dis que AB = BF -+- AH. 

1 °. L’angle inferit BAF = 
BAG ,, vaut l’angle au centre 
BFM , qui a pour mefure l’arc 
BH > moitié de BC , ôc l’arc HK >, 
moitié de CG— AKH (£•); ôc l’an-^ 
gleABF eft commun : donc les. 
deux Triangles ABF MBF font: 
femblables, ôc leurs côtés homo^ 
Lgues font proportionnels {d)\ 
Donc AB. BF. BM ; donc: 

(<j) Géometriè , N, 

N. 2j 8., , , f 

(<r)*lbid. N, « 14 ,. 
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ABxBM==BFW. 

2°. Dans les Triangles AML,, 
HML , le côté AL = HL ; le cô- 
té LM eft commun^, ôc les an- 
gles compris font égaux étant 
droits en L , par la conflruôlion :■ 
donc les deux Triangles font 
égaux {h) : ainfi , l’angle LAM. 
= LHM. 


Or l’angle commun LAM = 
HBA : car puifque le côté BH 
= AH , le Triangle ABH eft ifo- 
cele : donc les deux Triangles 
ABH , AHiM font femblables' 
ayant les angles égaux ; & par 
eonféquent -H- AB. AH. AM 

donc AB X AM = AH. ' 

Ainff, -^ .^xBM==BF* &: 

ABxAM=AH:: 

Or AB X BM -t- AB x AM 


Calcul Littéral , 156 . 

Géométrie , Ni*i 3 <î,. 


:E.e3|j 
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AB X A B , ou A B : 

Donc AB = B F -H A H. 

Eudoxe, J*attens ici la rélblu- 
tion d’un Problème que vous avez 
annoncée. 

Jriste. Au lieu d’un Problè- 
me y je vois une foule de Pro- 
blèmes qui viennent s’offrir à la 
fuite les uns des autres. 

Eudoxe. Hébienjc’eft à vous de 
les léfoudre dans le même ordre. 

Ariste^ Elfayons> donc de le 
•faire. 

Problème I. 

Trouver les cotes d'un Dècs- 
go ne & d un Pentagone, 
s. Soient D , centre' du cercle 
BAC ; BC , diamètre; DA , per- 
pendiculaire fur le milieu D du 
diamètre BC ; E , milieu du rayon 
,CD=DA; EF==EA ; enfin, ÀF. 

J’aurai dans DF le côté du. 
Décagone- inifcrit ; ôc dans* AF 
, le, cote cm,/ Pîenta^one., 
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' Cari La ligne DF étant ajou- 
tée à CD divifée parle milieu £, 
le re£langle de GF par DF , avec 
lie quarr-é de ED , efl: égal au quar- 
ré de EF , ou de E A — EF 
& par conféquent aux quarrés de 

ED,DA(/^). 

Otez le quarré commun de. 
ED : rede le redangle de CF par 
DF , égal au quarré de DA== 
CD rayon' connu: donc -ff- GF. 
CD. DF (c). 

Donc CF eft dîvifée enmoyea- 
ne 6c extrême raifon au point 
D (d),. 

Or le grand SegmemrCD étant 
moyen , ou côté de l’Exagone ; 
DF , petit fegnient , eft côté du 
Décagone inlcrit au. même, cer- 
cle *. 

Ainfi , divilànt par CF le 
quarré du rayon CD , j’ai 

(a) Géométrie, N. 221. 

(A) Ibid N. 204. 

(c) Calcul Littéral , N; i4f., 

(d) Géométrie, N., 16s, 
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5^? 4* !• Entretien 

dans le quotient la valeur de 
DF (a) y ou celle du côté du Dé* 
cagone. 

Mais pour divifer par CF le 
quarrédu rayon CD, il faut con- 
noîrre CF , ce qui eft facile. Car 
CF= CE -H EF== EA: or EA^ 
= AD^-hEDs & AD = CD,, 
ED = -^CD : donc, Ôcc. 

2 ®. Le quarré du côté du Pen^ 
tagone eft égal aux quarrés des 
côtés de TExagone ôc du Déca- 
gone infcrits au même cercle * :: 
or le quarré de AF eft égal aux: 
quarrés de DA , DF , ( côtés con- 
nus (ip ) , DA de l’Exagone , DF' 
du Décagone ) : Donc AF eft le? 
côté du Pentagone. 

Ainfi , prenant la racine dir 
quarré de AF , ou de la fomme:- 
des quarrés de DA, DF, j’ai læ 
valeur dè AF,ou du côté duPei^ 
tagone. 

^ (a) Calcul Littéral , N. $oi. 

lôi!’) Géométrie , N. 204*. 
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SUR tA TaiGONi, RECTlC 
P R O B L É ME II. 

2'^. Trouver le cêté. d'un Quîn- 
décagone. 

AB côté du Quîndécagone , F»g. Ji. 
eft une corde comprife entre la 
bafe du Triangle équilatéral ACD 
ôc celle du Pentagone CEFEHL ^ 
infcrits au même cercle {a). 

Cela pofé ; i°. Connoiflant AD 
côté du Triangle équilatéral*, & 

BF, côté du Pentagone*, je con- *n.zs». 
nois ôc leurs moitiésAI,BL, Sinus . 
droits des arcs AM , BM , ôc leur 
différence AN , qui eft l’excèè de 
AI connue fur BL connue ôc éga- 
le à NI. . 

2 ^. BO — LP, étant Sinus du: 
complément BR ; ôc AQ — IP' 

= NO , Sinus du complément 
AR, jé connois'LP ôc IP * avec 
Ifeur différence LI==BN. 

Enfin' connoiffant les côtés 
AN , BN , du Triangle reêlangle' 

ANB , je prens la fotnme de leurs. 

• (^XGéométriè'v • 
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!• Entretien 
quarrésj égale au quarré de AB {a% 
& la racine de cette fomme eft 
AB, ootc du Quindécagone. 

P RO BLEME III. 

2. ^ , Trouver la corde de 24 degrés 
Le côté du Quindécagone eft 
■ corde de 24 dégrés , puifque 24 

*N.24. X I J =3 60 : donc ayant ce côté 
j’ai la corde de 24 dégrés.. 
Problème IV., 

Trouver le Sinus dt un ara 
^ de 12 dégrés^ 

C’eftïa moitié de là corde de 
24 dégrés (/') , corde connue 
Problème V. 

Ftg.io, ly. Connoi/fant la corde ABi (Tun 
arc , trouverJa corde BG du fupÿjé- 
ment. 

Le Triangle ABC eft redan- 
gle {c) \ ainft , du quarré de AC y. 

TN. $. diamètre connu * , j’ôte le quarré 
de la corde connue AB reftele: 

(a) Géométrie , N. 104.. 

\h) Ibid. N. 81, > ■ . 

(c) Ibid. N.„ Jifv: . . .i •' 


quarré" 
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SUR lA Tricon. recTil. 537 
iquarré de BC {a) ; & la racine de 
ce quarré eftBC, corde du fup- 
plement. * 

En un mot J AC — AB=BC ; 

Ôc \/BC ~ BC. 

% 

• Problème VL 

iS. ConnoiJJant la corde dtun 
4 irc , trouver celle qui foutient la 
moitié de lare, 

SoitEB 5 r^yon perpendiculai-f/^ 
'le fur la corde AD connue, la 
coupant par le milieu F , aulïï- 
bien que Parc ABD {b). Il faut 
trouver AB , corde de Tare ACB. 

Je tire EA : voilà deux rayons 
connus, EB, EA , ôc deux Trian- 
gles reàangles AFE, AFB, dont 
je connois le côté commun AF. 

Cela pofé i 1°. de EA connu , 


(à) Géométrie , N. 104. 
(/,)lbid. N. 

Tom IL 


Ff 


538 L Entretien 

j’ôte AF : refte EF {a) ^ dont 
racine eft EF. 

2°. Connoiflfant EF , je con-i 
noisFB, refte du rayon. 

Enfin 5 connoiflant AF Ôc FB , 
j’ai dans la fomme de leur^ quar- 
rès , celui de Thypoténufe AB ; 
& la racine de cette fomme eft 
AB. 

Problème VII. 

■^■2. 2 ConnoiJJ'anî la corde AB à! un 

arc ACB , trouver la corde AD 
dÜ un arc double A C D. 

Le Triangle BAE eft redan*» 
gle {b). 

Ainfi , Du quarré de BE y 
double rayon connu , j’ôte le quat- 
ré de AB : refte le quarré de AE , 

ou AE , dont la racine eft AE; 
& je connois AE. 

2°. Le côté BD = AB , ôc DE 

I 

(a)'Géométne , N. 204. 

{b) Ibid. N, i!j. 
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SUR LA Tricon, rectil. 5 S9 
=AE, connus (a ) , les arcs égaux 
donnant des cordes égales ; ôc je 
connois les côtés BD , DE. 

3°. Multipliant DE par AB^ ôc 
AE par BD, j’ai dans le produit 
total la valeur du produit de AD 
par BE, puifque dans le Quadri- 
latère inferit au cercle , le reélan- 
gle des deux Diagonales vaut les 
deux reélangles .des côtés oppo- 
fés (^). 

Enfin , ce produit de AD par 
BE , je le divife par BE ; ôc le 
Quotient eft AD (r). 

Par la même voie, connoifTant 
deux cordes différentes , ôn con- 
noîrra la corde qui foutient un arc 
égal aux deux arcs foutenus par 
les deux cordes connues. 

Problème VIII. 

^ O. Connoijfant la corde d'un arc", 

trouver la corde qui foutient une par- 

(a) Géométrie, N. 

(^) Ibid. N. zoo. 

(c) Calcul Littéral , N. $o. 

Ffij 


V 



540 I. Entretien 

tie quelconque de cet arc, 

^ , Soit AB , corde de 6o degrés i 
il faut trouver AC j corde de 20 
dégrés. 

AC corde de 20 dégrés vaut plus 
que le tiers de AB corde de 60 dé- 
grésxar les trois cordes AC, CD , 
DB; qui foutiennent, chacune , le 
tiers de l’arc ACDB, font, prifes 
enfemble , une ligne plus longue 
que la corde AB (æ) ; déplus les 
cordes ne font pas entr elles com- 
me les arcs (h). 

Cela pofé ; Prenant le tiers 
de la corde de 60° , égale au 
* N. p. rayon, ou de loooocoo parties * , 
j’ajoute à ce tiers quelques parties, 
ôc je fuppofe que la fomme de 
l’addition eft la valeur delà corde 
AC. 

2°. Avec cette valeur delà cor- 
de AC , je cherche la corde de 40 
*N.cs> dégrés , puis de 60 


(j) Géométfic , N. i J. 
Ibid. N. Z71, 


Digitized by Gopgl 



süR LA Tricon, rectil. 

Si ma fuppofition eft jufle , il 
doit venir pour la corde de 6o de- 
grés , looooooo. Vient-il plus 
ou moins ? la fuppofition eft trop 
forte ou trop foible. J augmente- 
ou je diminue , jufqu’à ce que je 
trouve , en opérant de même, 
looooooo pour la corde 6o°, & 
la fuppofition qui me donne cette 
valeur eft la corde de 20 dégrés , 
ou le tiers que je cherchois. 

La même voye donnera la cor- 
de qui foutient la quatrième par- 
tie, la cinquième , ôcc. 

P R O B L É M E. I X. 

Connoiffant la corde quifou^ 
tient un arc double , trouver le Sinus 
d'un arc foudouble. 

Je prens la moitié de la corde de 
l’arc double; & c’eft le Sinus d’un 
arc foudouble , puifque le Sinus 
d’un arc eft la moitié d’une corde 
qui foutient un arc double {a). 


F f iij 


C<i) Géométrie, N. 87. 



5^2 I. Entretien 
Problème X. 

52. Trouver les cordes de 120 
degrés, de po , de 72 ^ de 60 3 de 
36 , de 24. 

Ces cordes font les côtés du 
Triangle équilatcsal , du Quarré y 
du Pentagone , de TExagone , da 
Décagone , du Quindécagone. 

Ainfi, prénant les côtés de ces 
*Ni2. Poligones * , j’aurai les cordes de 
1 20 dégrés , de 50 , ôcc. 

Problème XL 

33 Trouver les Sinus de 60 dé- 
grés y de 3 de ^6 3 de 3 de 18,. 
de 12: 

Ces Sinus font les moitiés des 
cordes doubles {a). 

* N . J2 . Ainfi , connoiffant les cordes 
j’ai dans leurs moitiés , les Sinus.. 

Par le même principe, ayant la 
’'A'-ij^orde de 20 dégrés *, j’aurai dans^ 
la moitié le Sinus de 10°. 

( a ) GéoméLtie , N. 87^ 
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SUR LA Tricon. RECT iL. 343: 

Problème XI I. 

ConnoiJJant le Sinus ^ un Fig.14'^ 

arc AC y trouver le Sinus DE à! un 
arc double ACD. 

1°. Les Sinus égaux AB , CH 
du même arc AC=CA, étant 
nioitiés-de cordes égales (a ) , font 
également éloignés du centre F 
dans tous leurs points correfpon- 
dants(^) : donc BF=HF=CG, 

Sinus du complément, connu dès 
que l’on connoît le Sinus droit * : 
arnfi , je connois BF, 

2°. Je connois AF rayon* 
la corde AD double du Sinus AB 
donné. 

3°. Les Triangles ABF, ADE 
font équiangles ayant un angle 
droit, chacun, en B, E, & un 
angle commun A. 

Cela pofé ; A F. B F : : A D.. *• 

(a) Géométrie, N. 87. 

\b) Ibid. N. ^4- 
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344 I- Entretien 
DE(^); & connoiflant trois ter-^ 
mes , AF ,, BF , AD de la propor- ^ 
tion , je connois la quatrième 
DE {h). 

Problème XIII. 

P-i ^4 Sinus DE d'un 

arc double ACD^ trouver le Sinus 
AB dun arc foudouble AC. 

i®. Connoifl'ant le Sinus droit 
DE, je conaois le Sinus DI du. 
-♦jv./i. complément DK*, & par con- 
féquent EF = DI. 

2°. Connoiflant EF, je con- 
iV nois EA , relie du rayon connu 
3°. ConnoilTanc DE ôc EA je 

connois leurs quarrés D E -H 

a 

EA , & par conféqucnt le quarré 
de l’hypoténufe AD , puifque: 

AD't= DÊVËÂV). 

(/))- Géométrie , N. 1 50; 

(é) Calcul Littéral , N. 137. 

(c) GéoîJiétrie, N, 204., 
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SUR LA Tricon, rectil. 545^ 

Enfin , j ai dans la racine du 

quarré de AD , ou dans VADy 
la valeur de AD , dont la moitié 
eft AB. 

P R QBL ÉM £ XIV. 

'^6, Connoijpint les Sinus K& 
CD y de deux arcs AE , AC ; trou- 
ver le Sinus CF de ^arc CAE for^ 
rué des deux arcs^ 

Les Triangles CGD , CLD , 
LHF , DHI y AHB , font fein- 
blables {a) y ayant tous un angle 
droit en G , D , F, I, B , fait par 
un Sinus AB , CD y ou CF ^ ou 
par une parallèle GD à une per- 
pendiculaire FB fur un Sinus AB , 
avec un angle oppofé au fonimet 
L , ou commun H. 

D’ailleurs, on connoît AHs=r 
EH, rayon , & BH= AM , Si- 
nus. du complément *. Enfin 
connoiffant le Sinus CD de l’arç 

(a) GdométtÎ!B> N. 133^ 
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^^6 I. Entretien 
AC , je prens fur le rayon connu 

le Sinus verfe DA*: relie, ^ 
DH connue. 

Cela pofé i I AH. DH : : AB. 

DI = GF {a) : voilà donc GF = 

DI connue (h) : car connoilTanr 
les trois premiers termes d’une 
proportion , l’on a le quatrième. 

2°. AH. BH : : DC. CG ; je 
connois donc CG , & par confé- 
quent GF -+-GG. Or GF -+- GG 
= CF. Ainlî, je connois CF. 

Problème XV. 

,^,7. ConnoiJJ'ant les Sinus AB y 
• CF de deux arcs AE , GE ; rro»- 
ver le Sinus CD de leur différence 

AC. 

1°. Connoifîànt CF , je con- 
nois FH = CK , Sinus du. com- 
plément CN *. Par la même rai- 
fon connoiflànt AB , je connoit 

(a) Géométrie , N. i f o.’ • 

(é) Calcul Littéral , N.- 137* 


\ 
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SUR LA Tricon. RECTiL. 

BH = AM, Sinus du complé- 
ment AN. 

2°. BH. AB : : FH. LF {a) : 
Voilà LF connue * , & par confé- 
quentLC, refte du Sinus connu 
CF. 

3°. AH. BH : : LC. CD : ainfi , 
je connois CD (^) ^ Sinus de h 
différence AC. 

Et tout cela nous conduit à la 
conftrudiion des Tables des Sinus. 

Eudoxe* Aufïi n^e reverez- 
vous bientôt ici. 


m 


IL ENTRETIEN. 

Sur les Tables des Sinus ^ des Tarn 
gentes & des Sécantes^ 

Eudoxe^'Y a multitude va aux 
I J Thuilleries ^ aux' 
champs Elifées ; un certain mon- 

(a) Géométrie , N. ijo. 

Calcul Littéral , N. 13^ 
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34^ II. Entretien 
de court aux Speflacles ; 6c moft's 
goût me ramene dans votre Cabi- | / 
net , Arifte , pour voir votre idée 
fur ce qu’on nomme Tables des/ 
Sinus. 

Ariste, C’eft vous priver , Eu- 
doxe , d’un plaifir bien fenfible , 
pour des choies qui ne flattent >5- 
guére les fens , mais qui n’occu- 
pent pas moins refprit,6c qui peut- 
être font couler le temps auffi 
vite. Quoiqu’il en foit , vous vou- 
lez que je dife mes idées à l’ordi- 
. naire ; Ôc je le fais. 

^ 2 , D’abord , Tables des Si- ‘ 
nus , des Tangentes, Ôc des Sé- 
cantes , font'des colonnes de chif- 
' fres, dont les unes expriment con> 
bien chaque Sinus , depuis le Si- 
nus d’une minute jufqu’à celui de 
po degrés , contient de parties duî 
Sinus total, ou du rayon; com- 
bien chaque Tangente, ou cha- 
que Sécante. 

Commençons parla conftruc;. 
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SUR LA Tricon, rectil. 54^ 
tîon de la Table des Sinus. 

I®. Faut-il trouver les Si- 
nus des degrés depuis i dégré juf- 
ques à po f Je prens tantôt le Si- 
nus d’un arc double * , tantôt le 
Sinus d’un arc foudouble * , tan->^^. 
tôt le Sinus de la différence de ^ 
deux arcs 

Par là , ayant par éxemple 5 le^ 
Sinus de i o dégrés * , ôc le Si- ^ J* 
nus de 12*, j’ai d’une part les Si- *N.2,<fà 
nus de 20 dégrés , de 40 , de 80 ; ’ 
de 24 , de 48 ; ôc de l’autre , j’ai 
les Sinus de 5 dégrés , de <5, de 5. 

Ayant les Sinus de ^ dégrés ôc 
de 5 5 j’ai le Sinus de 2-, différen- 
ce de 5* Ôc de 5 , le Sinus de !• 

Ayant les Sinus de i , 2 , 3 ^ 4, 
j’ai les Sinus de 8 , 1 5 , 3 2 , 54. 

Ayant les Sinus de i , 8 , j’ai 
le Sinus de la différence 7 ^ Ôcc. 

■^0. 2°. Faut-il trouver les Si- 
nus des minutes depuis une jul- 
qu’à 6ot 
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3J0 IL Entueti EN 

On peut les prendre comme 
' ceux des degrés. 

Ayant le Sinus d'un dégré*, 
j’ai les Sinus de 6 o' , de 30' , de 
J ij', de 7'y^ la cordc de 15'* , 
de 3', de 10', de 12'* , & 
& io. par conféquent les Sinus de , 
de 6 ' y de 3'*, de 2', différence 
de & de 3', ôc les Sinus de 3' 
& de^', me donnent ceux de i' 
\y de 1', ôcc. 

Eudoxb, Ne peut -on point 
encore parvenir là par une autre 
. voye ? 

Ici , les arcs , à caufe de leur 
petiteffe , peuvent fe prendre pour 
des lignes droites , faifant mêmes 
angles avec les rayons : donc les 
Triangles formés par les Sinus 
• droits avec les Sinus verfes & les 
arcs font fenfiblement des Trian- 
gles reélilignes femblables ; ôc 
par conféquent, les Sinus & les 
arcs font fenfiblement proportion- 
nels.- 
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SUR LA Tricon, regtil; 5^1 
Cela pofé; 1°. Ayant le Sinus 
de 12 dégrés, on aura Tes Sinus 
de 5 , 3 ^ I T* Ayant le Sinus 
de I -L dégrés , on aura le Sinus 
de 4 J , moitié de i ^ dégré, 3?, 
Ayant le Sinus de 45% on aura le 
. 5 inus de i ' par une régie de trois , - 
-en dilànt, fi 4 j' donnent tant de 
'.parties du rayon , combien i ' ? Si 
.43' donnent tant , ^combien 5 o' 
= 1 dégré? 

- 'Or ayantle Sinus de 12 dégrés , 
de é, de .1 , on aura les Sinus des 
autres dégrés , en prenant le dou- 
ble , la moitié , la différence. 

Ainfi , ayant le Sinus de 12 dé- 
' grés ., on peut prendre & les mi- 
nutes ôc les dégrés. 

Mais enfin , ayant les Si- 
nus des minutes jufques à éo', 
& des dégrés jufqu’à po° ; il faut 
trouver les Sinus de tant de dé- 
grés ôc de minutes. 

-«Triste.' J e partage les arcs 
dont les dégrés, font en nombre 



55"^ lï* Entretien 
impair, & leurs complemens ; ÔC 
fai les Sinus de tant de dégrés ÔC f 
de minutes. 

Ayant le Sinus de 4^ dégrés , 
fai dans le Sinus de la moitié de 
lare, le Sinus de 22° 30', ôcc. 

Enfin, en fubdivifant, on aura 
les Sinus des fécondés , des tier- 
ces , ôcc. par exemple , ayant le 
Sinus de i', fai le Sinus de 30'^, 
de 15", dey", 30^'% ôcc. 

Eudoxe. Je conçois affez- vo- 
tre idée fur la manière dcconftrui- 
re la Table des Sinus. 

Arîste, Quelques Propofitions 
fur la valeur des Tangentes , ôc 
quelques Problèmes , nous don- 
neront la Table des Tangentes. 

Proposition I. 

42. La Tangente AB d'un arc 
AD eft au rayon AC , comme le 
Sinus droit D E de cet arc ejî 
au Sinus D P* de fon complément 
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SUR EA Tricon, recttl. 5^ 

Je dis que AB. AC : ; DE. DF, 

1°. Les angles DEC, DFC 
font droits étant faits par des Si- * 
nus , qui font des perpendiculai- 
res, ôc l’angle ECF l’eft, ayant 
pour mefure le quart de cercle 
AG. Donc le Quadrilatère EF 
qui vaut quatre droits eft un rec- 
tangle (a). Ainfi, DF = CE. 

2°. Les Triangles BAC, DEC ^ 
qui ont les angles A & E droits , 

& Tangle C commun, font équi- 
angles (ù). 

Donc AB. AC : : DE. EC = 
D'D (c): donc AB.AC : : DE.DF. 

ACxDE 

Eudoxe» Donc • — == 
AB {du 

Ainfi", multipliant le rayon AC' 
parle Sinus droit DE , & divi- 
fant le produit par le Sinus connuî 
du complément , on aura dans le; 

(fl) Gcomctrie , N. 

(Z))'Tbîâ. N. 133. 

(c) Ibid. N. 1 50. 

(il) Calcul Littéral’, N. 137» 

Tome. IL. 



. 5^4 Entretien 
Quotient la valeur de la Tarir 
gente. 

fig.KS*. 4^* connoijjant le Sinus 

droit DF d^un arc Y)G & le Sinus 
du complément AD ; il s" agit 
de trouver la Tangente AB du com- 
plément AD. 

Ariste. a caufe des Triangles 
femblables * , DF = EC^.DE : 
AC. AB. 

Donc = AB {a), 

Ainfiy multipliant le rayon pat 
le Sinus du complément , & di- 
vifant le produit par le Sinus droit y 
on aura dans le Quotient la Tanr^ 
genre du complément.. 

Proposition IL 

45*. Le ray on CD ejl moyenprrr* 
portionnel entre la Tangente AB' 
d'un arc AG & la Tangente^DT. de: 
fin complément DG. 

Je dis que AB. CD. DE; 

;C^tuI Littéral , N;, i ijy. 
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SUR LA Tricon. RECTir. 

' Soit le Redangle AF : donc 
CF==AB;FB = AC=CD;ôc 
les Triangles BCF ,^ECD font 
équiangles, ayant un angle droit,, 
chacun , F , D , & un angle corn-- 
mun en C. 

Ainfi , CF. FB : : CD.DE (^) r: ' 
©r y AB = CF , & FB = CD : 

Donc AB. CD:: CD. DE, ou* 
4^- AB. CD. DE. 

Eudoxe, De*là ^ = DFy 

■gu AB {b). 

Ainfi , divifant Ib quatre du« 
rayon par la Tangente d’un arc y, 
vous avez dans le Quotient celle: 
du complément- 

Mais , s il faut tn>uver fa-Fig, 
Tangente DC d^an arc AD 0dom 
Con vous dorme le. Sinus AB précije^- 

y^RisrE.,Soit Iç rayon EA pro>- 
'ïongé en C. Connoiflknt l!hygQ<r 


(i») Géométrie , N, ifo.'- 
Calcul Littéral, N* lÿpJ' 


IL Entretien 
tenufe EA = ED , autre rayon ^ 
avec le côté AB du Triangle' 4 
reclangle ABE , je connois auffi 
EB(^).. 

Cela pofë,. comme les Trian»^ 
gles ABE , CDE font femblables^ 
ayant les angles en B , D droits , 
ôc l’angle en E commun.: 

Je dis , E.B. AB : : ED. DC ; 

& j’ai dans le quatrième terme, 
de la Proportion la Tangente 
DC. 

Enfin, faut-il conftruire lai 
Table des Tangentes? 

^ Je prens les Sinus droits. 

^>^cs * , ôc les Sinus des com-. 
*^,/i-pîèmens*. 

2°. Je multiplie le rayon par le 
Sinus d’ün arc ; ôc dîv.ifant le pro- 
duit ^r le Sinus du complément 
j’ahdânsle Quotientlà Tangente, 
de i’ar.c.*. 

3®. Je diviiè le quatre du. rayoUf 

(ô) Géômétrîe , N.. a 04 t. • 
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SüRtA TrIGON. RECTif; 3:^7^ 
par la Tangente d’un arc ; Ôc le 
j ^Quotient eft la Tangente du com- 
plément 

Ou bien , je multiplie le rayon 
par le Sinus du complément, & 
divifant par le Sinus droit, j’ai la 
Tangente, du complément *. *n.44i 

Encore quelques Propofitions - 
ôc quelques Problèmes ; & nous 
aurons de même la Table des Sé- 
cantes., 

Proposition- L 
Un angle , aujfi-bien que' 

Tare qui en eji la mefure , a fon Si- 
nus total , fa Tangente } fa Sécante, 

Soit l’angle B , l’arc AC,, me- Fig.isi 
fure de l’angle B., 

1°. Le coté BC eft rayon- de. 
l’arc AC , ou Sinus total. 

2°. Tirez DC perpendiculaire: 
fur l’extrémité C du rayon ; c’eft. 
la Tangente de l’arc AC, ou de 
l’angle B*. ^ 

Enfin, le côté BA prolongé 
D e.fl la Sécante *... S'i. 
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IL Entretien; 

Proposition IL 

fo. Le Sinus total BG , la Tanr 
gente CD d^un arc AC y <à* la 6 V- 
cante BD , font un Triangle re5lan-: 
gle DBC. 

L’angle eh C fait par la Tan-- 
gent® CD 5 ôc le Sinus total ou 
^ N. 7» le rayon BC eft droit* : donc le 
Triangle BDC eft re£langle [a)^ 
m>Sk1o. 5'!. Ainfi, I®. Faut-il trouver 
la Sécante AB d’un arc CD, 
dont vous ayez la Tangente BC t 
Joignez la Tangente BC & le. 
rayon AC par la Sécante AB ; ôc 
e’eft un Triangle re£langle (a)- 
dont vous connoiflez les deux 
côtés, AC rayon , Ôc BC Tan- 
gente. Prenez la racine du quar- 
ré de la Sécante , ou de l’hyporé- 
nufe AB , égal à la fomme des 
quarrés des côtés BC , AC (^) ; &: 
ce fera la Sécante AB^ 

(à) Géométrie, N. iioi- 
Ibid. N. io4t- 
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SUR LA. Tricon, rectil: 

^1. 2 °. S’il faut trouver la Sé-Fig. 2 Qi. 
cante AB d’un arc dont l’on a le ■ 
Sinus ED, le Sinus ED donnera 
la Tangente BC* ; or ayant 
Tangente BC avec le rayon, l’on 
a Phypoténufe AB , qui eft la Sé- 
cante {a)^ 

Proposition III. 

y J,. Le rayon AB=AD 
moyen proportionnel entre le Sinus 
' droit BC dun arc BG la Sécan^ 
t£ AE du compléments^. 

Je dis que ~ BC. AB. AE. 

Les Triangles ABF , AED 
font femblables , ôc BC = AF *. 

Donc AF. AD : : AB. AE {b) : 
or BC = AF , 6c AB = AD 
donc -fJ- BC. AB. AE. 

Ce qui va nous, donner la réfo» 
lütion dé quelques Problèmes*. 

Géométrie, N. ic^,. > 

(é) Ibid. N. 150.. 
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II. Entretfeî^ 

Problème I. 

'fig,2ii Connoijfant le Sinus droîP 

BC d'un are BG avec le rayon AB ,, 
trouver la Sécante AE du complé^ 
ment BD. 

Comme le rayon eft, moyeiv 
proportionnel entre le Sinus droit 
d’un arc , Ôc la Sécante du corn- 
plément divifant le quarré du; 
rayon parle Sinus droit, nous au- 
rons dans le Quotient la Sécante- , 
du complément {a), 

Eudoxe, Puiique -HtBC. AB,. 

AE,g = AE(^). 

JURISTE. Rien de plus précis*. 

f Problème IL 

^g.2i, yy. ConnoiJJant le Sinus BF dü' 
complément d'un arc BG ÿ trou~~ 
ver la Sécante AH de cet arc BG. 
AC = BF..AB : : AG = AB*’ 

(a) Calcul Littéral , N. 15?. 

Ibid. N. 135».. 
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AH', a caufe des 1. riangles lem- 
• blables ACB, AGH. 

ponç 4^ BF. AB. AH^ Donc 

Ainfi , divifafît le quarré du 
Tayon AB par Je Sinus BF du 
complément. J nous aurons dans 
le Quotient la Sécante AHi 

D’ailleurs , tout arc au-defTous 
de^ po dégrés eft complément ; 
un Sinus droit efl Sinus du com- 
plément , ôc au contraire. 

Ainfi, en général, fi l’on divi- 
fe le quarré du rayon par le Sinus 
d un arc moindre que le quart de 
cercle , on a la Sécante de l’autre 
arc^ qui eft complément au quart. 

Problème III. 

ré'. Comoijfam le Sinus droit 
BC dun arc BG , avec le rayon 
AB y trouver la Sécante AH de cet 
arc J indépendamment de la Ten^ 


gente. 

Tome IL 


Hh 
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II. Entretien: 

Le Sinus droit BC de l’arc BG 
nie donne le Sinus BF du conï- 

Or ayant le Sinus du complé- 
ment d’un arc , j’ai la Sécante dQ 

Problème IV. 

fy, Conjîruire e^n la Table deê 
Sécantes, 

Je prens le quarré du rayon ; 
ôc divifant ce quarré par les Smus 
droits , ou par les Sinus des com-< 
*N.S4’ plémens j j’ai les Sécantes *• 

Eudoxe, L’on a des Ta- 
bles des Sinus, des Tangentes 
& des Sécantes *, mais quelque- 
fois on les a fans fçavoir en faire 
üfage. 

Jriste, Les voilà juftement ; 
& vous voulez , Eudoxe , que je 
m’explique encore fur la manière 
de s’en fervir. 

Hé bien,; i®. Le commence- 
ment de ces Tables regarde les 
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«üït LA Tricon, rectil. 3^5 
©ngles qui ont pour mefure des 
minutes précifément depuis l' juf- 
iqu^à 50' inclufivement, ayant pour 
titre de la page , degrés o ; pour ti- 
tres des colonnes verticales , 
nutes , Sinus , Tangentes , Sécantes, 
La colonne des minutes les expri- 
me par des chiffres difpofe's en 
progreffion Arithmétique ; la co- 
lonne des Sinus exprime le nom- 
bre des parties contenues dans le 
Sinus de chaque angle de tant de 
minutes ;la colonne des^Tangen- 
tes , le nombre des parties dès 
Tangentes, Ôcc. 

2®. Les autres pages des Ta^ 
blés regardent le^ angles , qui 
ont pour mcfure des dégrés feu- 
lement , ou des dégrés avec des 


minutes. Ces pages ont pour titre 
général tant de dégrés, par exem- 
ple , 8 P dégrés ) 88 dégrés, &c. 
pour titres des colonnes , Minu- 
tes , Sinus , Tangentes , Sécantes. 

Les rangs horifontaux qui n’ont 

Hhij 
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ïï* Entretien 
ipoint de minutes à côté , regar-' 
dent leb angles qui ont pour me?- 
•fure des degrés fans minutes; les 
autre rangs , les angles qui ont 
pour mefure d:s dégrés avec quel- 
ques minutes. 

3®. Chaque nombre des dégrés 
& des minutes d’une Table elt le 
complément des dégrés & des 
minutes correfpondants de laTa- 
ble oppofée ; par exemple , (î 
Ton a le Sinus de 84 dégrés, ^o', 
& qu’on cherche fon complé- 
ment ôc le Sinus du complément ; 
dans la Table oppofée , vis-à-vis 
50 minutes , on trouve au rang 
des minutes , 10 minutes , & au 
haut de la page » j dégrés. Les y 
dégrés avec les 10' , font le com- 
plément de l’angle de 84®. 

Les parties du Sinus placées vis- 
à-vis les 10' au même rang , c eft- 
à-dire, . - . ♦ 5)00532 > fout la va- 
leur du Sinus du complément > 
ou d’un angle de 5 dégrés lo'è 
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SUR lA Tricon. RECTiL. 

Gela pcfé; faut- il trouver par 
le moyen des Tables , le Sinus , 
la Tangente & la décante d’un- 
angle de tant de minutes f 

Je cherche dans les pages qui 
ont pour titre ^legrés o dans la- 
colonne des minutes , le nombre* 
qui exprime la grandeur de l’an- 
gle ; & je trouve vis-à.-vis , fon 
Sinus 5 fa Tangente , & fa Sé- 
cante. S’il s’agit d’un angle de: 
If', par exemple ; je cherche j j 

dans la colonne des minutes j, 

6c je trouve vis-à-vis , dans la co- 
lonne des Sinus ^out 

le Sinus ÿ dans la colonne des> 
Tangentes, Ôcc^ 

Faut- il trouver le Sinus , laa 
Tangente , la Sécante d’un angla 
de tant de degrés précifément ? 

Je cherche la page dont le ti- 
tre exprime les degrés de l’angle 
fi L’angle eft^de 3 o degrés ; je cher- 
che la page qui a pour titre 3a 
dégrés & je trouve au pr^- 

H h iij. 



^66 IL Entretien. 

^ mier rang horifontal dans la Co«* 
lonne des Sinus ^oooo.oo pour- 
le Sinus ; dans la colonne des. 
T angentes , j 77 3 J. 05 > pour les 
Tangentes , &e.. « 

Faut* il trouver le Sinus , &c# 
de tant de dégrés ôc de minutes ? 

Dans la page dont le titre ex- 
prime les dégrés de Tangle, je deC- 
cens jufqu’à l’endroit de la colon?' 
ne des minutes , où le nombre 
des iliinutes de l’angle fe rencon- 
ire ; & je trouve vis-à-vis , ce que 
je cherchois. SiPangle ejftde 30®, ' 
I c', dans la nage oui a pour titre 

30 'dégrés, je cherche i). dans 
colonne des minutes ; ôc vis-à-vis 
de 15: , je trouve.... 3:0577.40 
pour le Sinus , ôcc. 

Ayant les Sinus , les Tangen- 
tes , les Sécantes , faut-il trouver 
la valeur des angles? 

i°.'Je cherche ces Sinus , ôcc. 
dans les Tables. 

J’obferve le titre au haut de 


t 


SUR tA TrIGON. RECTIL: 3<^7 
b page , 6c le nombre des minu- 
tes qui répond au Sinus , ôcc. ôc 
ce titre ôc ce nombre expriment la 
valeur de Fangîe. 

Que le Sinus foit... 5*0 j77.4or 
je trouve 5^0377.40 parmi les Si- 
nus , dans la page qui a pour titre 
30 degrés , ôc vis-à-vis de 15' r 
ainfi 1 angle efl: de 3-0° , 

- Enfin , contioifiànt le Sinus on 
la Tangente d’un angle /faut-il 
trouver encore par le moyen des^ 
Tables la Sécante? 

La Sécante eft dans le rangho-^ 
lîfontal du Sinus ôc de la Tan? 
gente.. 

On trouvera de même la Tan^ 
gente , ayant le ^nus ou la Sé'- 
cante ; ôc le Sinus , ou la Sécan? 
te , ayant la Tangentci 

Si ce détail vous a paru un peu 
long , Eudoxe , pourquoi m’y en- 
gagiez-vous/ L’ufege des -Sinus 
nous fournira quelque chofe de; 
plus amufanu 

^ Hhiiil 
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* '* H I l*»— 

II r. ENTRETIEN. 

Sur P ufage des Sinus , des Tangen^ 
tes & des Sécantes,. 

Eus>qxe, T L me femble y Arîfle^ 
J que vous nous avez, 
annoncé des Problèmes, intérêt 
fants, 

JURISTE, Problèmes y qui déter*^ 
mineront les diftances ^ & qui 
peuvent fervir à corriger les er- 
reurs des Sens q^^ui rédüifent à Ct 
peu de chofe la vafte étendue des 
Cieux ; rnais il faut que quelques 
Propofifions ^éviennent les Pr.ô-. 
blêmes. 

Eu DoxE, Suivons le fil de vos^ 
idées , ôc Torjdre des figures fi 
déles à vous les tracer. 

Triste, Je comniençe* 


Digitized by Google 


SUR LA Tricon, rectil. 
Proposition!.. 

Dans un Tri angle y le Sinus 
d’un, angle efl au coté oppofé à cet art- 
gle y comme le Sinus dtun autne an-- 
gle ejl au côté oppoje à cet autte an- 
gle. 

Soient ABC , Triangle înfcrit 
au cercle i DE., DF, DG, per- 
pendiculaires , qui paflant par le. 
centre D , coupent les côtes AB ,, 

BC, CA, parle milieu H, I, K. 

& les arcs par le milieu E , F 
G (a) ; DA. y DB ,, DC J. rayons. 

L’angle au centre ÀDE=. 
ACB infcrit, qui a pour mefûre 
aulîi l’arc AÊ moitié de l’arc. 

AEB (^) , & par conféquent l’aa- 
gle B D F=P= B:AC , ôc l’anglé: 
ADG'=*=ABC. 

Or AH eft Sinus de Tanglc' 
ADE vBl,. de l’angle BDF ; A K 
dé Tangle A DG , étant perpendi-^ 

(.) Géométrie, N. < 0 . 57». 

(P) Ibid. ÿj. 114 ,. ; 
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57® III* Entretien 
culaire fur le rayon DE, DF ,, o\t 
» N. DG * , ou moitié de AB , de BC ^ 
de AC. Donc AH eft Sinus de 
l’angle ACB ; BI , de l’angle 
BAC ; AK , de Pangle ABC. 

^ Cela pofé ; je dis que AH. AD= 
;:BL BC: : AK. AC. 

AH eft moitié de AB ; BI , de 
BC; AK, de AC : donc AH. 
AB : I BI. BC : : AK. AC. 

<fo. De-Ià,i®. DansunTrian- 
gle , un côté eft au Sinus de l’an- 
gle oppofé > comme un autre 
côté eft au Sinus de l’angle oppo- 
' fé à cet autre côté. 

' • Car fî* AH. AB : :BL BC it. 
AK. AC ; en raifon inverfe , AB. 
ah : : BC. BI ; : AC. AK {a). 

\ 6 1. 2®. Les côtés font comme 
les Sinus : 

^ Car fl AB. AH : î BC. BI , Ôcc. 
en raifon alterne , AB. BC : : AH,. 
BI, Ôcc. 

€i, 3®. Dès qu un Sinus eft. aui 

Gé^ixn^ie ^ N. X44v 
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^tjR LA Tricon, rectil. 571 
tôté oppofé à un angle , comme 
un autre Sinus eft au côté oppofé 
à un autre angle du même Trian- 
gle y le premier Sinus eft Sinus du 
premier angle ; le fécond du fé- 
cond. 

Si le Sinus qui eft le 4®. terme 
de la proportion , ne fe trouve 
pas éxaêlement dans les Tables ,, 
©n prend le plus approehant , la 
différence étant infenfible. 

Proposition IL 
Dans le Tri angle obtus- angle 
HIG y le Sinus du fupplément IHK 
peut être regardé comme le Sinus de 
f angle obtus G HL 

1°. J’abaiffe la perpendiculaire: 
ÏK. 

, 2°. Je décris avec même our 
vcrture de Compas les arcs LN ^ 
MO: doncGL = HM. 

3°. Je tire la perpendiculaire LP, 
Sinus de l’angle en G * , & MR , 
Sinus du fupplément IHK. 

Les Triangles G I K G L E 
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572 HT. En T RE TI Eî^ 
font femblables (^) j.ayant un atti- 
gle droit „ chacun en K , P 
un angle commun G ; les Trian’* 
gles IHK , MHRle font par la 
même raifon. 

Cela pofé ; MR eft Sinus de 
l’angle obtus GHI , fi MR. GI 
: : LP. HI * i & MR. GI : : LP* 
HI, fiMRxHI = GIxLP(i^): 
car lorfque le produit des extré-f 
mes eft égal au* produit des 
moyens , les racines font cécipro*- 
quement proportionnelles. 

Il fuffit donc de prouver que 

MRxHI = GIxLP. 

A caufedeTriangles femblables, 
IHK & MHR , GIK & GLP. 

1°. IK. MR:: HI.HM (c)i 
donc MRxHI^IKxHMf^). 

2 ’. IK. GI:: LP. GL = HM 
par la conftruêlion : donc GIx 
JlP’=IKxHM:, 

Géométrie , N. 

( 0 ) Calcul Littéral , N. ^14*»’' 

(c) Géométrie , N. iço. 

Calcul Littéral , . N. 1 3 f . . 
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'SUR LA Tricon. REcm: 

Or deux grandeurs égales à 
Line troifième (ont égales entr’el- 
les : dune MR*x Hl = GIxLF* 

P R O P O s I T I O N 1 1 1. 

Conno!j]anî deux angles & 
un cote dans un Tnangle , on con^ 
mît le refle, 

' 1 L’on <:onnoît le troîfîème 
angle (a). 

2°. Connoîflant les tro^îs an- 
gles, on connoir leurs Sinus*. 

3°. Quand on connoît les trois 
Sinus & un côté, l’on connok 
ies deux autres côtés par une re-^ 
gle de trois {b) : car comme le Si- 
nus d’un angle eft au côté oppofé 
à cet angle , ai nfi le Sinus d’un au- 
tre angle eft au côté oppofi à cet 
autre angle ; ôc c’eft connoître le 
refte. 

Proposition IV. 

ConnoiJJant dans un Triait^ 

(j;) Géométrie , N. itt. 

Calcul Liiiéf al, N. 137 * 
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^74 III- Entretien. 

gle deux cotés & un angle oppofé ^ 
Pun de ces cotés , on connott le rejle^, 
1°. ConnoifTatii; un an^le ^ on a 
Ion Sinus *. 

40.4/. 2°. Connoiflant un Sinus 0{H 

pofé à Pun des deux côtes connus,’ 
on connoît le fécond Sinus par 

Tn,s.^, une régie de trois * , car comme 
un côté eft au Sinus d’un angle , 
ainfi l’autre côté eft au Sinus d’un 
autre angle. 

, 5®. Connoiflant le fécond Sî- 

' P'^s^on connoît le fécond angle *, 

& par conféquent le troiflème. 

. Or connoiflant les trois angles 
& deux côtés , on connoît le troi- 
flème côté 

Fi^.14. é'/. Dans un Triangle re£lan*^ 

gle ABC , un côté BC divifé en 
un certain nombre départies, eft 
à l’autre côté AB divifé en parties 
de même efpèce , comme le pre- 
mier BC divilé en un certain nom- 
bre de parties plus petites eft au 
fécond AB divifé en parties plu$ 
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Sur la Tricon, rectil: 575'. 

' |)etites de même efpèce , les par-, 
ties prifes enfembîe 9 étant com- 
me les touts. BC = 3 pieds eft à 
AB = 2 pieds , comme BC = 
pouces eft a AB = 2^ pouces ; x 
pieds font les deux tiers de 3 ; 
comme 24 pouces font les deux 
tiers de 35. * 

> A in fi , dans le Triangle reâan- 
gle ABG , le côté BC réduit en 
toifes eft au côté AB réduit en 
toifes , comme le côté BC réduit . 
en parties du Sinus total eft au 
côté AB réduit en parties du Si-, 
nus total. Or BC réduit en parties 
du Sinus total eft le Sinus total 
même , ou le rayon ; ôc AB , ré- 
duit en parties telles que celles du 
Sinus total, eft la Tangente de 
l’angle oppofé 

-Donc le côté BC, qui eft rayon, 4 ^» 
eft à l’autre côté AB , comme le 
Sinus total eft à la Tangente de 
l’angle oppofé. 

Far la même raifon , le çôté 
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S7<^ in* Entre tiEw. ' 

BC pris pour rayon , eft à l’hypo! 
-ténufe AC , comme le Sinus t<> 
tal à la Sécante ACX 

Cela pofé , 

Proposition V. 

,'Fig. 24 . 66, Connûÿ[ant les deux côtés BG, 
AB J*»» Triangle re6l angle ABC , 
’On aura par le moyen de la Tangente 
les angles ACB, BAC fur la baje^ 
Ù* leurs Sinus, 

1 °. Connoiflant les côtés BC ,’ 
AB , on connoît la Tangente de 
Fangle ACB , en difant : BC. 
'‘ivrtf/.AB Sinus total. Tangente’*', 
or connoifTant la Tangente de 
*N,S8* Tangle , on connoît l’angle ’*'. 

2 °. Connoiffant Pangle ACB 
arec l’angle droit ABC , Ton con- 
< noir Tautre angle BAC fur la bafe. 

Enfin , ayant les angles on a 
W./f, les Sinus 

Proposition VI. 

^•«4. d*/. CçrtrioiJJfant m côté dlun 

Trianglff 
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SUR LA. Tm G ON. REGTIt. 5^77 
Triangle re^angle ABC avec la b a— 
fi AC , on aura, far le moyen de 
Sécante P angle compris ACB- 
Connoiflant un côté BC avecr 
là bafe AC, on connoîr la Sécan- 
te en difant: BC. AC : : Sinus 
total. Sécante* : or ayant là Sécan- *^- 
te d’un, angle , on a l’angle **., 

62. Eudoxe. ConnoiJJ'ant tes 
deux côtés dlun Triangle re 51 angle , . 
en aura , ce femble , les angles Jur lar. 
hafe. indépendemment de la Sécante 
ou de. la Tangent Ci. 

Ariste. rrenez là racîhe dë lai 
fomme dès quartés dB§ deu» cô- 
tés connus ; .vous aure^ dans la^. 
racine , Hiypoténufe jorconnoUi 
fant les trois cotés avec un angle ,, 
c’eft-à-dire ,.avec l’angle; droit ;, 
on a le relie *.. 

Eu Dax E.. Ici ', AriHë' ^il’ me; 
fèrable que là fôule des Problè- 
mes dont vous parliez>.vient s’of^T- 
fî-ir. dans les . figpres qui' fî-'apentt 
mes yeux.. 

Tomelili. îlii 


Digitized by Google 


rl 



578 IIL Entretien 
Ariste, Nous efTâyerons de- 
les réfoudre ces Problèmes , dans, 
l’ordre où ils fe préfenteront : 

Problème L 

O. Eudoxe. Hé bien , connoip. 

fant dans un Triangle deux angles. 

& un côté i trouver les deux autres. 
> 

cotes, 

Ariste. 1°, Connoiffant deux 
angles , je connois le troifième 
*N.ss. ôc par conféquent les trois Sinus 
2°. Je dis : comme le Sinus de 
Pahgle oppofé au côté connu eft 
à ce côté, ainfi le Sinus oppofé- 
au fécond , ou au troifième côté:; 
eft à ce côté. 

rig.2S,. Comme le Sinus de l’angle A 
qui eft de4o dégrésj.par éxemple> 
eft: au côté oppofé BC de ly .ToU- 
fes;. ainfi , le Sin^js de l’angle B 
qui eft de Q dégr^S , au côté AC ; 
ainfi le Sinus de l’angle C au côté*^ 
AB"* ; ôc le quatrième terme de: 
la pro^orcioii eft un côté c.herp.héj». 
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PROBtÉME IL 

70. Eudoxe, Connoijfant deux 
tStés EE =-2oToifes , & DF=25 
Toi f es , avec un angle D=J9°. o/?— 
pofé à un côté connu EF ; trouver les^ 
deux autres angles E;^ F , dr le troi^ 
Ji'eme c 6 téT)E, ,r-. 

JURISTE. Je dis 1 °. Comme le 
côté EF eft au Sinus de l’angle D’ ' 
connu ainfi le côré DF au Sinus 
de l’angle E* :- voilà le fécond 
angle E connu , & par confdquent 
le troifième^ avec les trois Sinus *. 

2 °. Comme le Sinus de l’angle 
D eft au côté EF , ainfi le" Sinus 
de l’angle F au côté DE : & voi- 
là le côté DE connu de même^ 

V • * 

Probl’^me IIL.. 


yr. Eudoxe. Connoijfant- deux rig.27^- 
cotés A B' , , A C avec un angle aigu . 

BAC compris entre les deux cotés 
trouver le rejle du frianglè ABC. 
AmsTE, i®,.Du fommet B de; 

« X * * * 
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58 o III. Entretien 
T un des angles inconnus , je tirer 
une perpendiculaire BD fur la ba-- 
- fe A C i & j’ai deux T riangles rec- 
tangles BAD, BCD (a). 

2 °. Connoiflant le côté AB du: 
premier Triangle BAD , avec 
Tangle donné A , & l’angle droit 
. ADB , je connojs les trois angles, 
ôc un. côté d’un Triangle , ôc par 
conféquent les trois côtés AB^. 
'Ntf^-AD , BD^ 

3 °. Du côté connu AC, j’ôte: 
AD connu : refte DG connu f. 
comme BD. 

4 °; connoilTant Tes deux côtés 
DC , BD du Triangle BGD , rec- 
tangle en D , je connois l’hypo- 
«iv S8. ténufe, BC * :• voilà les trois côtés . 
AB', AjC , BC du Triangle ABC.' 
connus avec un angle BAC. 

Enfin,, je dis:eomme Ie<!Ôté* 
BC eft.au Sinus de l’angle connu 
A\, ainfi-le côté AB au Sinus de. 
l’angle ACB; V6Üà le fécond an?' 


Digitized by Coogle 




Digitize<J by Google 


“•"I-V* * 1 



Digitized by Google 



SUR LA Tricon. recticT 58rr 
gle C connu, & par conféquent- 
le troifième CBA ; & c eô tout le. 
.Triangle. . ^ 

PxaBLÉME IVi. 

■ 72. Eudoxe. Cmnoijpint danSFtg.184. 

Tri angh ACB deux cotés AB/ 

BC J <ù: ttn angle, ohms ABC.r^/w*' 
pris entre ces : cotés ; trouver le rejle, 

. 1®. Sur AB prolongé, j’éleve. ■ '' 
fa perpendiculaire CD (æ). 

2°. ConnoilTant Tangle donné:’ 

ABC , je connois le fuplément 
CBD {h), & comme l*angle en' 

D eftdroir(c) , je connois les trois 
angles du Triangle reâangle 
BCp avec le côté donné BC; ôc 
voila les cotés CB , BD connus^*'. 

5 Au îCoté'donné AB ,, j ajou-» 
te BD; & je connois Al). 

4'?. Connoiffant les côtés AD: 

& CD du Triangk ADC redan?- 

; 'Çi) Géômétriè , N. 1.8.. 

(^) Ibid. N. 97. , 
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ÿS2 ITT. Entretien . 
gle en D , je connois rhyporéhtp^ 
le AC * ; & j’ai les trois côtés da 
Triangle ACB avec l’angle obtu^ 
ABC. . 

5°. Je prens pour Sinus de l’an>^ 
gle obtus, celui de fon fuplément 
CBD ♦ 

' Enfin , ayant les trois côtés 
avec le Sinus d’un angle , j’ai le& 
deux autres angles *. 

«J ' 

Problème V- 

Eudoxe, Comoijfant dans 
tin Triangle obtufangle ABC deux 
côtés AB = 1 8 Toifes , BC =12,,, 
avec t angle obtus ACB= 1 20 dé^ 
grés y non compris entre les côtés con* 
nus J trouver le. refte^ 

■ y^RisTE. Je prolonge un cô- 
té AC de l’angle obtus , & prens 
le Sinus du fuplément BCD pour 
le Sinus de l’angle obtus ACB 
Ce fuplément eft de. 60 dégrés,, 
puifque l’angle obtus ACB eft. dei- 
liOQ dégrés. daxi&rhypothèfçî. 
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SUR LA TrIGON. RECTîLv 38^ 

2°. Je dis : Ci le côté AB = 1 8. 
Toifes , par Exemple , donne tant 
de parties pour le Sinus de l’angle 
ACB de 60 dégrés ^ combien le 
côté BC=I2 Toifes, pour le SU 
BUS de l’angle A ? ou comme le 
côté AB = 18 toifes eft* au Sinus 
du fupiément BCD , ainfi BC == 

12. Toifes au Sinus de l’angleA*.*JV.tf:oé 
ConnoiflTant enfin ,.deux angles 
ôc par conféquent le troifième 
avec deux côtés , je connois le 
troifième côté-’'', <5’4. 

Problème VL, 

7^. Eudqxe. Conn^îjjant la ha- Fig.jOi, 
fi BC Ù" un angle BCD Jur la bafe. 

4 ^ un Triangle re^anglé 4 trouver le^ 
refie. 

Triste. Connoiflant la bafe* 

BC ôc un angle BCD fur la bafe 
avec l’angle droit BDC connu , , 

;è connois les trois angles ôc un< . 
côté*; ôc par conféquent le refte *, 

Je dis :.ü.Ie Sinus de TangloL 
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ri L Entretien^ 
droitBDC ,.ou le Sinus total don^ 
no tant de Toifes , par éxemple:, 
pour la hafe.BC ; combien le Si-- 
nus de l’angle BCD , ou CBD fur 
la bafe , pour lé côté oppofé ? Le 
quatrième terme de la proportion 
eiUe côté oppofé BD 9 ouBC. 

7Ÿ* Euuoxe, ConmiJJant la ba-i 
fe BC d'un Triangle reBangle avec 
un côté BD 9 r.tnverfe j four ainfii 
dire , vous donnera le rejie*. 

Vous.direz.: fi la bafe BC = 3 7 
Toifes, par éxemple , donne tant 
de parties pour le Sinus de l’angle 
droit oppofé , combien le côté: 
BD ==22? par éxemple ? Vous- 
aurez dans le quatrième , terme de 
la proportion., le Sinus du fécond' 
angle C , Ôc par cohféquent la 
fécond angle * ,, &c. 

P RO B.LÉME VIL. 

7 ^- Mejùrer la diflanee AB (T un 
ahjet^i d'une Tour inaccejftble-^CZ, . 

A&iSTEi le. plante un Piquet au 

goinfc 
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SUR IA Tricon, regtii. 

'point A ; & avançant fur le terrein 
par une ligne AD qui fafle tin an- 
gle avec AB-, diflance de la Tour, 
g pla-nre un axitïe piquet au point 

2®. Dû point D , dirigeant la 
baie d’un demi-cercle vers A , ôc 
l’Alidade.ou la Réglé mobile, vers 
B, ou ce qui revient au même, 
avec un Graphométre , je mefure 
l’angle ADB. 

3®. Ayant mefuré la diftance 
des piquets A, D, ce qui s’appelle 
prendre AD pour bafe, je mefure 
^u point A l’angle BAD. 

Et je connois dans le Triangle 
DAB deux angles BAD , ADB , 

6c par eonféquent le troifième 
ABD , avec les trois Sinus*, Ôc 
un côté AD. à' /y. 

Enfin , je dis : comme le Sinus 
de l’angle ABDeft au côté AD , 
ainfi le Sinus de Pangle ADF eft 
au côté AB * ; & le quatrième te * 
nie eft la valeunde la diftance AB. 

Tome IL K k 
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^ S 6 TIL Entretien 
Problème VIII. 

Pîg.ji. 77* Eu DO XE, Trouver la hauteur 
BC d^une Tour inaccejjible , mah 
fur un Plan, 

JURISTE , I®. Je prensla diftaiH 
ce AB *. 

jz®. Du point A , dirigeant PA- 
lidade de mon demi-cercle vers 
la eimeC delà Tour,, ôc labafe 
vers le .pied B^ je mefure l’angle 
BAC formé par mon rayon vifuel 
AC Ôc.la diftance AB. 

Et connoifTant dans le Trian- 
gle ACB., l’angle BAC avec 
rangle droit ABC, je connois tous 
les angles avec un côté AB. 

Enfin ., je dis : comme le Sinus 
•de l’angle ACB ell au côté AB, 
ainfi le Sinus de l’angle BAC au 
coié BC * : & je connois BC, 
hauteur de la Tour. 

Problème IX. • 

EuDoxEJ^Mefurer la lot' 
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Sur la Tricon, rectil. 587 
AG dune Riviere, 

Triste. Je trouve cette lar- 
geur ou la diftance AC des bords 
de la Riviere, comme jai trouvé 
‘la diftance AB de la Tour inac- 
celïiMe *. «N. 7^. 

1°. Du point A de Tun des 
»bords , dirigeant la bafe de mon 
demi-cercle vers un autre point 
B du même bord, & l’Alidade 
vers un point C fur Paurre bord 
'vis-à-vis ,:je mefure l’angle en A. 

2^. Du point B, dirigeant la ba- 
ife de Pinftrument vers A & l’Aii- 
‘dade vers G, je prens l’angle en 
*ÎB» 

3®. Jetoife la diftance AB. ' 

Voilà deux angles A, B, Ôc un 
côté AB connus dans le Trian- 
,gle ABC. J’aurai donc la diftan- 
ce^ AC , en difant : fi le Sinus de 
J’angle C donne tant de Toifes 
pour Ic'côté AB ; combien le 
nus de l’angle B pour le côté ou la 
diftance AG ? . 

KkîJ 
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§8o lîl. EiaTRETlîT^ 

PROBLÉM E X. 

Eudoxe. Mefuver la pro^ 
fondeur AB d^un Puits vuide AD* 
Ariste, Je trouve la profon- 
deur du Puits comme la hauteur 

^N. 77 .de laTour*. 

Je prens d’abord le diamètre 
AC de la largeur. ^ - 

Enfuitc ^ je mcfure rangle 
ACB formé par le rayon vifuel 
CB ôc diamètre AC. 

Enfin, connoilTant l’angle ACB 
avec l’angle droit BAC ôc le côté 
AC, je connais le Triangle ABC, 
ôc par conféquent le côtè^ oula 
profondeur AB. 

P R O B X. £ ^ £ XL 

wig.34* ^0. Eudoxe» Trouver la hau^ 

teur AB dlune Montagne ABF. 

Ariste» Du point D , à quel- 
#’• nue diüancedu pied F de la Mon- 
«gnc, dirigeant la bafe^ de l’in- 
ikument parallèlement a 1 hoiifon< 
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SUR LA Tricon. feECTFL. 58 ^ 

& TAIidade vers la cime A, je; 
prens l’angle ADE fait par l’Ali>- 
dade & la bafe; 

2°. Ayant mefiiré la diftance 
pC,de 1 0 Toifes , par éxemple , 
j'opère de même ea C^^ôc te prens 
l’angle ACD. 

Voilà les deux angles ADC y 
ACD avec le côté DC connus 
dans le Triangle CAD , & par 
conféquent le côté AC 

Enfin, connoiflfant l’angle ACB, 
fuplément de ACD ôc l’angle 
droit ABC, avec le côté AC duf 
Triangle BAC , je connois la hau- 
teur AB de la Montagne* 

Problém“e XIL- • 

8 1. Eudoxe, Troitver la dijîan- 
ce DE, ou CE de la cimey & la hau^ 
teur AE d!une Tour fnuée fur le 
fommet d'une Montagne ABF, 

Ariste, i°. Du point D ôc du 
point C , je dirige l’Alidade vers * 
la cime E , ôc la bafe de l’inUru^ 

Kkiij. 
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5^0 riL. Entre TI EN. 
♦N.So.ment vers B j comme j’ai fait 

connoiffant de même les an- 
gles EDCj ECD, avec le côté 
DC du Triangle CED > je, con- 
nois DE , ou CE. 

2 ®. Connoiffant lefûplértientde 
Ü^ngle connu ECD ôc l’angle* 
droit B avec le côté CE , je con^ 
*t^.8o. nois la hauteur commûne BA-+-. 
AE*. 

*N.8o. Enfin , de BA ■+• AE , ôtezBA. 
connu * , refte AE. 

Problème XIII, 

Fig JS- ^ 2. Eudoxe. Cormoijfant la hm- 
teur d'une Montagne , trouver le 
* diamètre AC de la Terre. 

/Triste, i®. Delà cime Bjje 
regarde le point D qui borne ma* 
vue dans la furface de la Terre; 
& à la faveur d’un inftrument gar- 
ni de fon plomb , j^obferve fangle 
ABD formé par la Tangente ou< 
le rayon vifuel BD & la" hauteur 
*u.8o. connue AB delà Montagne . 


m 


\ 
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süR LA Tricon. RECTiL. jpr 

2®. Je prens la Jongueur de la 
Tangente ou la diftance BD *. 

3°. La Sécante étant à là Tan- 
gente, comme la Tangente à la 
partie extérieure de la Sécante [a) ; 

BC. BD. -AB- DoncI?-’ = 

Ainfi , je divife lè quarré de' 
BD ou du rayon vifuel par la hau- 
teur AB de la Montagne J 6c le , 
Quotient ell la valeur dfr BC ,= 
ou de AB -H AC. 

Enfin de BC = AB AC, 
j*ôte AB , qui eft la hauteur de la 
Montagne : ôc le reôe AC eft le ' 
diamètre de la Terre. 

• §3. £[7Doxe. Portons nos re-- 

gards plus haut encore qi^ la cÂ^- 
me de la Montagne. 

Problème XIV. 

Trouver P élevationRh d'unNua- 

(à) Géométries N. x^o. 

(A) Calcul Littéral , N. i ip- 

Kkiiij, 
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3P2 III. Entretien. 
ge immobile fur un endroit inacce^ 
ble L, 

JURISTE* Ayant obferv.é ( 
F & en 1 , 6c mefuré les angl 
IFE EIF 6c la diftance IF , 
connais le côcd £1 du Trîang 
. *N.ffa.FEP. 

2 °, Je connoîs Pangle EU 
fuplément de 1-an-gle connu Eli 
6c l’angle droit ELI. 

O rconnoiflant dans le Triai 
gle lEL deux angles avec un o 
té, je connois l’dlevation EL. 

Eudoxe, Elevons-nous au^de 
fus des Nuages mêmes. 

. Problème XV. 

Mefurer la dijlance de , 
Lune à la Terre, 

ÂRisTE, Soient G, la Lune foi 
Fi;j.i 7 .rEquateur ; AEG ligne droi 
fuppofée tirée du centre A de 
Terre au centre G de la Lune 
B , un Obfervateur à Paris , p 
éxemple ; BG, rayon vifuel 
EB , arc du grand gercle de 
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SUR LA Tricon. RECTiL. 

Terie EBF , arc , dis -je con- 
nu = 4 p dégrés , par éxemple ; 

’AB , demi- diamètre terreftre con^ 
nu {a) y CD Tangente & diamè- 
tre de l’HoriTon fenfible faifaht 
avec le demi-diamètre AB un an- 
gle droit ABD*; DBG,. angle* iT. 7 . 
fait par le diamètre DB del’Hori- 
fon 6c le rayon vifud BG, 6c me- 
furè par rObfervateur B,. 

Ainfi , dans le Triangle G AB , 
fon connoît, i°. L’angle BAG 
= BAE, qui a pour mefure l’arc 
EB connu. 2 °. L’angle obtus 
ABG 3 ^ formé de l’angle droit 
A BD , 6c de. Tangle DBG mefu- 
' ré. 3 °. Le côté AB., 

Or connoiflant deux angles ôc 
un côté , on connoît le refte *, "-N <5’4' 

Je dis donc : fi le Sinus de l’an- 
gleen G donne tant de lieues pour 
le demi-diamètre AB de la Terre , 
combienle Sinus dufuplèmentde 
l’angle obtus ABG , pour le côté 
(a) Géométrie , N. . 
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554 HT- Entretien. ' 
AG ? Voilà donc AG connu 
& De AG J ôtez AE , demi-diamé- 
tre terreftre : refte EG=poooo 
Lieues , environ , dillance de la 
‘ Lune à la Terre.. 

Enfin , je dis : fi' le Sinus de 
• l’angle G donne tant pour le côté 
AB, combien le SinusdeTangle 
B AE pour le Côté BG ? & je con« 
nois BG., . dillance de la Lune à 
Paris.- 

.Jf- Eudoxe, EJJayerons - nous 
de mejùrer la dîjîance même de 
là Terre au Soleik^ 

Arîste. Il y en a qulsYpren-' 
hent de la forte , pu à peu près : 

' . Soient A lé Soleil ; B , un Ob- 
* fervateor fur la Terre ; C , la Lu- 
, ne demi“pleine ; BC , diftance 
fN.54.'Connue de la Lune à la Terre*.' ' 
1°. Le rayon AC qui va du cen- 
tre du Soleil au centre C du dif- 
que de la Lune , eft perpendicu- 
laire fur le rayon vifuel BC : car 
fi Je jraypn AC étoit incliné en . en i 
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SUR la Tricon. RECTiL. 5^5^ 
haut,, comme GC, la Lune ne 
paroîtroit pas demi-pleine à TOb- 
îervateur B , puifque la partie 
ICK.ne paroûroit pas. Si le rayon? 
AC étoit incliné en en bas , com- 
me HC ,.la Lune paroîtroit plus^ 
que demi-pleine , puifque la par- 
tie FCK paroîtroiti 

Ainfi , l’angle ACB efl: droit. 

2^. L’angle B formé par les , 
deux rayons vifuels dé l’Obferva- 
teur , obfervant la Lune ôc le So- 
leil , eft. prefque droit aufli ; ÔC: 
l’angle en A fe trouve à peine de. 

Ainfi , connoiflant les angles 
^ G, B, A, du Triangle ABC, avec, 
un côté BG, qui eftla difiance dc' 
la Terre à la Lune; on dit: file* 
Sinus de Tangle A donne tant de* 
Lieues pour le côté BC, combien . 
lé Sinus de l’angle C pour lecô-- 
té AB ?'ôc le quatrième terme de- 
là Proportion eft lâ diftance AB^ 
de la Terre^au Soleil. , 



IV. Entretien 

Eudoxe. Er c’en eft bien aflez'^ 
Arifte , pouc voir votre penfée fur 
la manière de prendre les didan- 
ces.. 

Ariste, Vouliez-vous, Eudoxe, 
que fans nous élever (i haut, nous 
mefutioDS dans un entretien par- 
ticulier les Plans irréguliers ? 

Eudoxe. Très-volontiers. 


IV. ENTRETIEN. 

Sm là. mefure des Plans irréguliers* 

OüTi mefurer nos 
X Plans , Eudoxe , nous ^ 
avons belbin de la lumière de 
quelques Propofitions qui deman- 
dent de l’attention. 

^ Eudoxe. Mon attention n’eft 
pas épuifée ; ôc vous fçavez , 
Arifte , que lorfqu’il s’agit de vous 
voir déveloper des vérités certair 
nés ,* rien ne^ me fatigue.- 


•SUR LA Tricon, rectil, 5517- 
Ariste, Suivons donp notre? 
:Syftême. 

Propo-sition L. 

. ^ 6 , Dans un Triangle 
■la fomme de deux eûtes inégaux BC , 
CD , eft à leur différence 9 comme 
la Tangente de la moitié de la fomme 
des deux angles CBD , CDB , o/?-. 
fofes à ces deux eûtes , eft à la Tan-i 
gente de la moitié de la différence de, 
‘ ces angles^ 

■ 1°. Du fommet C, intervalle 

CD , je décris un cercle DEF , & 
prolonge Pautrecôté CB en F & 
^n E. BE =CB -+-CD , puifque 
CE= OD f ôc BF eft la différen- 
ce de CB, CD, puifque CB -4- BF, 
= CD , rayon, 

2®. Joignez F, D , plus D, E : 
Fangle FDE eft droit {a) étant inf- 
crit & appuyéfurle diamètre FE ; 

(A) Céométrîe > N. ii$* 


# 
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3 pB IV. Entre riT'N 
donc AEcfl perpendiculaire Tut 
ED {a). 

5'?. De Fyje décris , 1 arc DH: 
t N. 7. donc DE^Tangente de Tare DHl 
Teft dé. l’angle DFE. 

•4®. De D^ décrivez Tare FI^’ 
& tirez FG parallèle à la perpeiN 
diculaire DE fur le prolongemem 
BG de DB : donc FG étant per- 
pendiculaire^ aufli-bien que DE 
.parallèle y eft Tangente de l’arc 
FI, ou dePangleFDI=;=FDB. 

5°. Cela pofé; l’angle extérieur 
•DCE vaut la fomme des deux in- 
’térieurs qppofés CBD., BDC (%!: 
donc l’angle ûjfçrit DFE, moitié^ 
de l’angle au «entre DCE (c ) eft ^ 
moitié de la fomtn» des anglôs 
CBD , BDC : donc DE , Tan-^ 
gente de l’angle DF E , l’eft de la *; 
moitié de la fomme des angles, 
CBD, BDC. 

(4) Géométrie « 
ïi) Ibid. N. iz9, 

(«^)lbid.Nk 4'L#. 

f 

« 
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SUR LA Tricon, rectil; 55^^ 

6°. Le Triangle DGF eft ifof* 
^cele > puifqUe CF = CD : donc 
l’angle CFD==CDF (a): ainfî,, 
l’angle extérieur CBD = BFD -4- 
BDF, & BFD=sBDC 4-BDF : 
donc l’angle CBD = BDC 4t 
aBDF : donc 2 BDF eft la difFé^ 
rence des angles CBD , BDC. 

Donc l’angle BDF ou IDF eft 
-moitié, &par conféquent, FG 
Tangente de la moitié de la 
différence, des angles CBD*J 
BDC. 

Dedà , il fuffit de prouver que 
SE. BF : : DE , FG. 

Or l’angle BFG = BED alter- 
ne {h) ; l’angle FBG=DBE op- 
;pofé au fommet , & par confé- 
quent l’angle BGF == BDE ; donc 
les deux Triangles BGF & BED 
font femblables (c) : donc ayant 
■leurs côtés liom^iogues propor^ 

• r 

(a) Géométrie ,'N. 127. 

(i)ïbid. N. 101. 



fig.40 


# 


î^od IV. Entretien 
tionnels (æ) , BE. BF : : DE. FG.’ 
Proposition IL - 

8 J. Dam un Triangle BCD ^ 
, dont ton connott les trois cotés ^ la 
-bafe BD e/? « la^ômme des deux au-- 
mes cotés BC J CD , comme la diffé^ 
rence de ces deux cotés BC , CD , 
eft à la différence des fegmens BE > 
ED de la bafe coupée par une perpen- 
diculaire CE abaiffée du fommet G 
de P angle oppofé, 

i Du fommet C , décrivez un 
cercle ayant pour rayon le côté 
ÇD>CB. 

Prolongez l’autre côté CB de 
part & d’autre en F ^ G , jufqu’à la 
circonférence , auffi bien que le 
côté PB.' 

Tirez les lignes P^D , GH, Ôc 
la perpendiculaire CE. 

. I.®. Puifque CF = C D , rayon , 
BF eft la fomiiie des deux côtés 
CB,CDiôcBG en eft la diffé: 
üence. 

(a) Géomitth % Vt, if9, ' 
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SUR' LA Tricon, rectil. 40 r 
2 °. HD étant divifée en deux 
parties égales par la perpendicu- 
laire CE (a) ,BH eft la différence 
des deux fegmens BE, ED. 

Il faut donc prouver précifé- 
rnent que BD. BF : : BG. BH. 

Or les deux Triangles BGH^ 

BDF font fembiables (é>) , puifqus' 
les angles au fdmmet B font' 
égaux , & que les angles BHG ^ 

BFD ^appuyés fur même arc GD' 
le font (c). 

Donc BD. BF : : BG. BH {d), 

88, Eu DOXE. On vous donne , 
j^rijîe , les trois cotés âlun Triangle^^is^^' 
BCD ; il faut trouver la valeur dun 
Jègment'de lab'aje coupée far l'apet-^- 
pendiculaire abaiffée du fommet,^ 

Ariste, -Je dis : Comme la bafec 
BD eft à la fomme des deux autres» 

^ 4Jûtés CD ,, CB.; ainfî la dififéreisv 

(«) Géométrie i N. ' 

(è) Ibid. N. 153. 

(c) Ibid. N. I ry.- 
( 4 ) Ibid. N. lyo^. . 

Ti)me~ll,, KM 

- • 
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402 IV. Entretien^ 
ce BG de ces deux côtés eft à là i 
différence BH des deux fegmens 
BE , ED * ; & j’ai cettç différen- 
ce BH dans le quatrième terme 
de la proportion {a ). . 

2°. J’ajoute la différence BH à 
là bafe connùe BD ;^ôc j^ai la li- 
gne HD. . 

3. Je prens la moitié de cette.- 
ligne coupée en deux parties éga- 
les par la perpendiculaire CE (b) > 
& c’eftle plus grand fegment ED. . 

Enfin > ayant le plus grand feg' 
ment ED de la bafe connue , j’ai i 
le plus petit EB. 

£c7Do;rE.. D’ailleurs- connoif- 
fant le plus grand fegment, la dif- • 
férence connue , vous donnera le : 
plus petit- . 

8 ^.- Mais comoijjant les trois cê*- 
tès d’ unTriangle^QlDi y il faut trou*- 
ver les trois angles,-^ 

JURISTE. Hé bien S fôit la pexT 

(a) Calcul Littéral , N.137.. , 

(b) Gçoméme , K.. ^ . 
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SUR LA TrIGONv RECTÏL. 405 
pendiculaire CE abaiffée du fom- 
lïiet C fur la bafe BD. 

1°. Je connais un fegment 
ED *. *N. 8 S^^ 

2®. Connoiflant donc danî le 
Triangle redangle ECD , le côté 
ED, le côté donné CD, & l’angle 
droit CED fairparla perpendicu-- 
laire GE ôc^ppofé à ce coté, je 
connois ranglé DCE^& p^r con^- 
féquent l’angle CDE 
3°, Je connoîtrai de même: 
l’angle CBE , qui me donnera le* 
troifième BCD. . 

EuD0XE, Oïi pieut dire, ce me^ 
fémblé, ED eft a CD comme le.; 

Sinus total- eft à la Sécante; ôt 
connoifTant ainfi la Sécante de- 
Fàngle D, on aura l’angle 
On aura de même l’anglé CBE , 
ôi par conféquent l’angle BCD;^- 
Mâts il s agit dé trouver la J 
grandeur cTun-Plan triangulaire in*>^~ 
accejfthlé 3 âunLaC3 éxemplé^ 

dont / on rométlés trois têtes, . 
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404- IV. Entretien 
Fig.40, Triste. Soit le Plan, ou le 
Lac triangulaire BCD ;,i°.J'ima7 
gine une perpendiculaire CE ti- 
rée du fonimet C fur la bafe BD„ 
faifant avec la bafe un angle droit 
• *N.g7.,CED 

2°. Je prens la valeur. du plus, 
grand fegrhent ED . 

5°.% Connoilfsint. j^eux côtés 
CD , ED , ôc un angle duTrian- 
' gle reâangle.E.CD , Je connois 

refte* , & par conféquent là 
perpendiculaire CE. 

4®. Le produit de la bafç 
BD par la moitié de la perpendi- 
culaire CE ,,fera la.furface du 
Lac {a). 

Eudoxe, Enfin , ton vous donne ■ 
préçi/ément les trois cotés et un Plan 
triangulaire : Ù* il ejî queflion d'e 
trouver la Jurface fans le fe cour s d’u- 
ne perpendiculaire abaijjée du fofn- 
'nut dun angle fur la bafe, 

Ariste, Deux Propodrions, 

(.i)Géora^trie, î|, 

V ' 
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SUR.LA.TrIGON. KECTIL, 
nous donneront la réfolution du 
Problème. . 

Pk O POSITION L 

Un Flan triangulaire k'BQFig.^Ti. 
eji le produit de la, moitié de fes trois 
cotes par le rayon DE d un cercle 
EFG.infcritau Triangle, 

1 Je divife chacun des angles 
A J C, ]B,. du Triangle ABC en 
deux parties égales par les lignes 
AD, CD , BD , & je démontre- 
que ces lignes fe rencontrent eir 
un même point D._ 

Ouj .ce.qui revient au mêmej. 
j[e démontre , que fi du. point D 
auquel fe rencontrent les lignes . 

AD , CD ,..qui divifentles angles , 

A J C en deux parties égales , ou 
tire la ligne. DBr au fommet- B de • 
Pangle A BC , elle divifera. cet an^ 

f ie en deux .angles égaux. AB D^, 

ÎBD.. 

. Du point D j’abaifle les perpetit 
dic.ulaires D G , DF , DE , fur les . 
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4P^ IV. ENTRETIEm' 

©ôtés AC , CB , AB. 

Les Triangles ADË,.ADGr 
ont chacun un angle droit G = ^ 
E> le côté AD commun , & Pan- 
gle EAD = G AD : donc le côté ■ 
AE=AG j ôcia perpendiculaire : 
DE = DG, • 

Par la m^mc raifbn les Trian* 
l^es CDF, CDG auront le côté- 
CF = CG -&:la perpendiculaire : 
DF=DG.. 

Enfin ^ les Triangles B D F ^ , 
B D E ont le côté D F = D E , 
puifque DF=DG=DE, le côté 
DB, commun & chacun un angle 
droit F = E. Donc Fangle ABD^ 
W/^/.=CBD*. 

2®.' Ainfi puifque les perpendi-i 
culaires DG, DF^ DE fontéga-- 
lés , fi du point D l’on décrit un ^ 
cercle qui ait une rie ces perpen- 
diculaires pour rayons il fera ins- 
crit au Triangle ABC ; ôc fi du î 
même point D ' on tire aux font-, 
mets A J JB^ LC-i angles du Triant- 
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SUR LA^TrIGON. RECTIt. 407^ 
gle ABC , .les lignesDA , DB , , 
De, elles le diviferont. en trois 
Triangles^ ADB , ADC , BDC ^ 
qui auront tous trois une niême; 
hauteur DE=DF=DG , rayons . 
du cercle inferit 1, & qui pris en^ 
fcmble_ font égaux . au . Triangle : 
ABC: 

3®. Enfîm les trois Triangles . 
ADB , ADC , BDC , pris enfem^ 
ble j font égaux à un Triangle qui.: 
ait, comme eux, pour hauteur le. 
rayon ED = DF=D G , Sa pour 
bafe là valeur des ^rois eôtés AB , ^ 
BC;AC(4 

Or le Plan de ce Triangle eft : 
lé produit de la moitié de. fa bafe * 
par fa hauteur ^ & cette moitié éft • 
la moitié des trois côtés. 

Donc un Plan ^triangulaire eft î 
le produit de la moitié de fes trois- . ' 
côtés par le rayon d’un cercle infri - 
crit, . 

“ i 

(4) Géométrie, N.^ipgfc.- 
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PROPaSITlON' IL 

ÿl» La fitrf ace' ABC dm Triant 
gle ejî égale à la. racine quarrée du 
produit fait de la moitié de la fom* 
me des trois cotés multipliée par le 
produit de leurs trois différences à ce> 
te même moitié,. 

Soient ABC, Triangle circonf- 
crit {a) y DE , DF , DG , rayons 
perpendiculaires fur AB-, BC , 
AC ; AD , BD , CTD. partageant 
g les angles par le milieu la Tan-» 
gente AE = AG, , BE = BF , . 

*nhid CF = CG * , AI == CG , CK = 

^ AG, IH= CK, JL perpendicu- 
laire fur AL; BL, coupant Pangla 
HBK par le milieu î enfiti , HL ^ 
LK, AL, CL. 

Donc i9, BI;=BK, puifquc' 
BE = BF , AE.= AG-= CK-,^ 
AI = CG = CF. 

. 2 °, BI eft moitié des trois côtés 
AB', BC AC : car _ des fix par^ 

- («0 G^métcié , N. 1 4^- 
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SUR LA Tricon, rectil; 4oÿ 
très faites par les trois rayons, 
BI en contient trois , BE= BF , 
EA = AG, AI = CG; & BK 
les trois autres, BF=BE, FC 
=^CG , CK = AG ; ôc BI=BK. 

,3 BI eft formée des trois diffé- 
rences BE , EA , AI des trois 
côtés à la moitié BI de la fomme 
des trois côtés : car BEeft la dif- 
férence de AC = El à BI ; E A 
la différence de BC à BI , puilque 
BC = BI — AE i AI , la différen- 
ce de AB à BL 

Cela pofé ; je dis que la flirfa- 
ce triangula ire ABC= v^BI x BE 
xAExAI. 

1°. Les Triangles ILB , KLB 
font égaux, puifque le côtéBI = 
BK, que BL eft commun, ôc 
:que les angles compris IBL, 
;LBK, font égaux, parla conftruc- 
tion (a) : donc le Triangle ILB 
étant re£langle en I , KLB Teft 
en K. 

(a) Géométrie, N. 13^. 

Tome IL Mm 



410 IV. Entretien 
' Aiofi , LK' =a= IL eft perpendi- 
culaire fur B K. • 

Les deux Triangles IHL^KLC 
font égaux de même, puifque IL . 
= LK,IH=KC,ôc queTan^ 
gle compris HIL = CKL droit. 

Donc LC s== HL , comme 
AH = AC : donc les deux Trian- 
gles ALH , ALC , foht égaux 
ayant, chacun|, deux côtés égaux, 

& un côté AL commun {d) : donc 
ils ont leurs angles homologues 
égaux : donc l’angle HAL=; 
CAL, ou IAL=LAG. 

2°. Les angles en E, G, étant 
droits , ou faits par des perpendi-, 
culaires , les angles EDG, EA-; 

G , valent ,.pris enfemble , deux 
droits , puifque le quadrilatère 
,AEDG vaut*quatre droits (^) : 
donc les deux angles EDG,E AG, 
valent , pris enfemble , les deux 
EAG J lAG formés par l’oblique 

(a) Géométrie , N. 134 . 

{b) Ibid. N. 175. 
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SUR LA Tricon, rectil. 411 
AG (a), Ainfi , ôtez de chaque 
côté l’angle commun E AG ; refte 
l’angle EDG = IAG. Donc l’an- 
gle ADE, moitié de EDG, eft 
?gal à l’angle lAL , moitié de 
lAG. 

De là, les deux Triangles AE- 
D , AIL font femblabies {b). 

Donc ED. AE : : AI. IL (f). 
Donc ED X IL AE x AI [d). 

3®. Les angles E , I , étant 
droits ) ED jIL font parallèles {e\ 
& les Triangles B DE, BL.I 
font femblabies (/') , car l’angle 
B eft commun. 

Donc BE. BI : : ED. IL (g). 

Or ED. IL : : ED X ED. ED 

■ IL [h) , puifque l’antécédent 

(a) Géométrie , N. ?7. 

■ .(é)Ibid, N. 133. 

(c) Ibid. N. iço. 

(d) Calcul Littéral , N. 13 f. 

(e) Géométrie , N. 44. 

(/) Ibid. -N. 133. 

Ibid. N. iço. 

{h) Calcul Littéral , N. 143. 

Mmij 


Digitized by Google 



4i2 IV. Entretien 
d’une raifon eftà fon conféqueyit i 
comme le quarré de Pantécédeiit 
eft au plan de l’antécédent par le 
conféquent. Donc BE. BI : 
xED. EDxIL : ou BE. BI ; ; 

Ed'.EDxIL. 

Mais E D X IL = AE x AI ; 
donc BE. BI : : ED.* AE x AI. 
Donc BI X ED = BE x^AE 

xAIW: donc BIxEDxBI=== 

BE X AE X AI X BI {b) : donc BI 
X ED*= BI x BE x AE x AL 
Or la racine quarrée de B I 

ED*eftBïxED(<r). 

DoncBI X ED = v^BI X BE 

X AEx AL 

Mais enfin , la furface triangu 
?N^pi*laire ABC == BI x ED 

(a) Calcul Littéral , N. 

(i) Ibid. N. 147. 

Ibid. N. il. 
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SUR LA TrJGON. RECTIL. 4Î3 

Donc la furface triangulaire 

ABC = vWLx BE X ÂË xÂT. 

« 

. Problème I. 

^ Il 

ConnoiJJ'ant précifément /^’5 F/^.42, 
trois côtés d un Plan trié^ngulaire 
ABC, en trouver la furface fans 
tirer une perpendiculaire du fommet 
d'un angle Jur la bafe, 

1°. Je prens la moitié BI de la 
fomme des trois côtés AB , BC, 

AC. 

2®. Je prens les différences BE, 

‘AE , AI J Mes trois côtés AB, 

BC, AC à cette moitié BI. 

3®. Je multiplie ces différen- 
ces BE, AE , AI, les' unes par 
les autres ; ôc j’ai le produit BE 
X AEx AI. 

4®. Je m.ultiplie la moitié de 
la fomme des trois côtés par ce 
produit , c’eft-à-dire , BI par 
BE X AE X AI ; ôc j’ai le produit 
total BI X BE X AE x AI. , 

Mm iiij* 
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414 IV. Entretien 

Enfin , je prens la racine quar- 
rée de ce pro duit total ; ôc ce tte 
racine, ou /BI x BE x AE x AI , 
eft la furface ou le Plan triangu- 
•N. ^2. laire qu’il falloit trouver *. 

Eudoxe, La réfolution d’un 
Problème fi compliqué vous en 
attire un autre à réfoudre. 

Problème IL 

Trouver la furface dun Plan 
ABCDEP' à la portée de la vücy 
mais irrégulier iPoligorte & inaccef 
fible , dont P on connoijfe les côtés 
les angles» 

y^RisTE, Soit le Plan réduit en 
Triangles ACB , ADC, AED 
AFE(rf). 

Dès que l’on connoît deux cô- 
tés d’un Triangle , & Pangle com- 
pris , on connoît le troifième cô-, 
"^N. 7 t té Ôc les autres angles *. 

^ Ainfi, 1°. CdnnoifTant les deux 

(<j) Géométrie , N. 

* 
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SUR LA Tricon. RECTiL. 41 y 
' côtés AB , BC J ôc l’angle com- 
pris ABC , je çonnois la bafe 
AC * ; or«connoiflant les trois cô- *J* 7 . 7 ^* 
tés d’un Plan triangulaire, je con: 
nois & les angles* ôc la furfa-*-^^^* 
ce *• ' ' _ 

2°. Connoiffant l’angle BCD , 
ôc l’angle BCA , je connois l’an- 
gle ACD. Or connoiflant les cô- 
tés AC ôc CD avec l’angle com- 
pris , je connois encore la bafe 
AD, ôc le Plan triangulaire 
ADC. 

J’aurai de même les autres Plans 
triangulaires AED , AFE * : cn-*A\7/. 
fin , la fomme de ces Plans fera à" 72. 
le Plan total. 

Eudoxe, Mais fi l’on con- 
noît précifément les côtés du Po- 
ligone 

ÂRiSTE, On pourra prendre la Fig, 42 * 
bafe AC du Triangle ACB* ; Ôc 7^. 
connoiflant les trois côtés AB, 

BG , AC , on aura la furface *. 

Mmiiij ‘ . 
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4î(î V. EnTRETI EM 
On aura de même les autres 
Plans triangulaires AD G , ôcc. 

Eflayerons-nous , E«doxe , de 
lever un Plan on une Carte. 

Eudoxe, Le plutôt qu’il fc 
pourra. 


y. ENTRETIEN. 

i 

Sur ta manière de lever une Carte* 

Eudoxe,X T Ous allez donc,’ 
V Arifte > lever la 
Carte de quelque vaüe contrée 
fans fortir de votre Cabinet. 

Arîste, Carte en idée : en un 
mot , vous allez voir , du moins , 
une idée légère d’un art, qui dans 
l’enceinte d’un petit Cabinet pré- 
fente à nos yeux mille contrées 
différentes. 

- D’abord', qu’eft-ce que le'- 
yer la- Carte d’une contrée? Ceft 
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SUR la Tricon. RECTiL. 417 
placer furie papier divers endroits 
qu*elle renferme, leur donnant fur 
le papier les rapports des diftan- 
ces qu’ils ont fur le terrein : c’efl 
réduire le grand en petit. Et on le 
fait en déterminant par le moyen 
delà Géométrie & delà Trigo- 
nométrie , la valeur des angles 
& des côtés des Triangles for- 
més par les diftancas , Ôc en tra- 
çant furie papier des angles égaux 
aux premiers , avec des côtés plus 
petits J mais proportionnels. 

Les angles fort obtus ou fort 
aigus , n’étant pas affez fenfibles > 
•on lesévke. 

jpy. Les Cartes générales ne 
comprennent que la figure des 
chemins avec la pofition des liemc 
les plus confidérables. Les Car- 
tes particulières contiennent tout 
ce qui peut avoir lieu dans une 
Carte , les chemins la grandeur 
& la figure des Villes, des Bourgs, 
& des Villages , les Rivières avec 
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41 8 V. Entretien: 
les Ponts , les Bois > les Chapel- 
les , ôcc. 

Fig.44. On fçait qu’Echelle ell 
une ligne divifée en un certain 
nombre de parties qui difent tant 
de grandeurs égales , de toifes , 
par éxemple , ou de lieues. 

Enfin , prendre une bafe , 
c’eft faire d’une diftance connue 
le côté d’un*Triangle ou dé plu- 
fieurs Triangles. 

Cela fuppofé ; 

Problème I. 

« « 

100. Lever une Carte gené^* 
raie. 

I®. J’établis une bafe, la plus 
grande qu’il foie poflible , c’eft-à- 
dire , que je choifis une diftance 
qui puiffe être la bafe ou le côté 
du plus grand nombre de Triatï- 
gles qu’il fé peut *. 

19^.4/. Soient , par exemple , les points 
de Station B , C : >e inefure la di- 
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SUR LA Tricon, rectil. 41^ 
fiance BC ; & j’en fais la bafe ou 
le côté des Triangles que je vais 
employer. 

2®. D’une extrémité C de la ba- 
fe BC , je prens avec un quart de 
cercle la grandeur des angles for- 
més par la bafe BC & par les di- 
ftances CD,CE,&c. des lieux. Je 
prens donc les anglesBCN,BCD, 
BCE , BCF ) paflant le point G ^ 
parce que l’angie BCG feroittrop 
obtus ; puis , je prens les angles 
BCH , BCI , BCK , BCL , paf- 
fant le point M , parce que l’an- 
gle BCM feroit trop aigu. 

3®. Pour avoir la pofttion des 
endroits N,D , E, F, &c. je cou^ 
pe ies rayons que j’ai tirés. Ainfi 
de l’autre extrémité B de la bafe 
BC , je prens l’angle CBF , par 
éxemple^ fait par BC, ôc BF cou- 
pant le rayon CF ; & j’ai le 
point F : car connoiflant dans le 
Triangle BCF le côté BC , ôc 
deux angles BCF ^ CBF , j’ai les 



420 V. Entretien. 
côtés ou les diftances CF & 
BF *.• 

4°. Coupant de même les autres 
rayonsje prens les angles CBE, • 
CBD,CBN,CBH,CBI,CBK, O 
BL ; ôc connoiflant tous les an- 
gles des Triangles formjés par les 
rayons coupés^avec un côté com- 
mun BC , je connois tous les cô- 
tés , ou toutes les diftances me- 
«Utf/.furées par ces côtés *. 

5;°. Mais j’ai paffé deux en- 
droits G, M. Comment en trou- 
ver la pofition indépendemment 
dèlabafeBC?^ 

Pour prendre G , on peut pren- 
dre pour bafe la diftance BH , ou . 
une autre plus convenable ; je 
prens le côté CF ; ôc après avoir 
pris du point C l’angle FCG, je 
prens du point F tangle CFG. 

Or ayant deux angles & un 
côté CF, dans le Triangle FGC , 
je connois CGôcFG. 

Pour trouver le point M , je 
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SUR LA Tricon. RECTiL.' 421 
fais de même. Du point B , je 
prens Pangle MBN.; & du point 
N , 1 angle BNM ; & j ai MN & 

BM * • • 

6°. Quand j’ai de, la forte la va- 
leur de tous les côtés des Trian- 
gles , je rapporte ces côtés fur le 
papier, donnant à chaque ligne 
fa valeur proportionnelle par le 
moyen d’une Echelle Ôc luifai-*^.,^^,' 

fant faire les mêmes angles. ‘ 

7®. Après avoir ■ rapporté ces 
pofitions , il s’agit de continuer à 
lever les lieux découverts des ex- 
trémités du Plan déjà levé ; & je 
fuis la même méthode , prenant 
pour bafes les extrémités connues 
de ce Plan. Ainfî, pour lever les 
endroits (itués au-delà des points 
D , N , je prens pour bafe la di-; 
Hance connue DN* 

9 


s 
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• ^ • 

PROBLEME IL 

10 1, Lever Carte ‘partieu^ 
Itère, 

i®. Je fais le canevas comme 
^ s. la Carte générale 

2 °. Je réduis le Plan de cha- 
que Ville à l’Echélle de la Car- 

3 °. Je prens la grandeur , la 
figure & la fituation des Bourgs > 
des Villages , des Hameaux, la 
forme des rues , des Chemins 
avec les Montagnes des envi- 
rons. 

4 °. S’il y a des Bois ou des Fo-^ 
têts , je leve d’abord les Ha- 
‘meauxÔc les Villages les plus pro- 
ches , dont les diilances me don- 
nent des bafes^*. Ces bafes font 
une forte de Poligdne ; ôc je rap- 
porte à ce Poligone un certain 
nombre de points qui fervent à 
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SUR La Tricon, rectil. 425 
marquer les limites du Bois ou 
de la Forêt. 

Enfin J de quelque éminence 
hors du Bois, je prens des points 
de pofition dans le Bois. Ces 
points font des Châteaux , des 
Clochers ou de grands arbres. 

Et à la faveur de ces points, j’o- 
riente les divers endroits du Bois , 
réduifant le tout par le moyen ^ 
de l’Echelle*. 

Eudoxe. Mais, Arifte , com-^ 
ment prenez vous le Plan d’une 
Ville , ou d’une place ABCDEF, 
•où l’on puifle entrer ? 

Triste, 1°. Je prens la Ion-« 
gueur de chaque côté AB , BC > 
&c. avec la longueur de chaque 
ligne AE , EB , EC , tiré^d’an^ 
gle à angle. , 

a®. Par le moyen d’une Echel-; 
le , par éxemple de 100 parties , 
je rapporte en petit fur Je papier 
ces côtés & ces lignes ,*faifant 
d’abord un petit Triangle 
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424 V. Entretien 
qui a fes côtés prc^ortionnels aux 1 
côtés du grand Triangle AEE 
correfpondant ; puia. > un autre 
petit irianglc abe^ Ôcc. & j’ai 
en petit une figure abcd^f, qui 
eft femblable à la place ABCD- 
EF , puifque la figure contient 
autant de Triangles que la pla- ] 
ce {a) , ôc que les Triangles de 
l’une font femblables aux Trian- • 
gles de l’autre {b) car deux 
Triangles font femblables .dès 
qu’ils ont leurs côtés proportionr 
nels. 

Eudoxe, Mais fi c’eft une pla- 
ce où l’on ne puilTe_entrer.... 

Ariste. 1°. Je prens les cô- 
tés & les angles. 

2°^ Je rapporte ces côtés ôc 
•N.^tf.ces |ngles fur le papier*, enfor- 
tc que les angles correfpondants 
foient égaux , ôc les côtés qui 
comprennent les angles égaux,, 

(a) Géométrie, N. 134, 

(f) Ibid. .N. ijj» 

proportionnels 
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SUR LA Tricon, rectil; 425: 
proportioruiels ; & j’ai un Poli- 
gone abcdef , femblable à la 
place ABCDEF (tf), Poligone 
qui pourra fe réduire en autant 
de Triangles femblables , puif- 
que les Poligones femblables fe 
réduifent en Triangles fembla' 
blés (b), 

Eudoxe. Ainfi , à la lumiè- 
re du Calcul , de la Géométrie 
& de la Trigonométrie , l’on par- 
vient à des ufages où l’utile & 
l’agréable fe rencontrent. 

Enfin , Arifte , vos idées fur 
les Nombres , fur le Calcul lit- 
téral , fur la Géométrie & la Tri- 
gonométrie , m’ont paru juftes , 
.nettes , précifes , fuivies ; ôc 
avec ces lumières" on peut , ce 
fcmble , pénétrer avec agrément 
dans ce qu’il y a dans les Ma- 
thématiques de plus curieyx 6c 
de plus utile en même temps. 

(c) Calcul Littéral , N. 135. 

(b) Ibid. N. zjé. 

Tome IL N n 



Entretien, &c* 
ÂRiSTE, Le plus grand agré- 
tïient que les Mathématiques puif- 
fent me procurer , Eudoxe , ce 
fera de m’entretenir avec vous 
fur les chofes qui s’y trouveront 
le plus de votre goût Ôc du mien.. 

Fin dit Tome fécond. . 
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A P P R O B AT I O N. 


J *Ay ICi par Ordre de Monfeigneur le Chan- 
celier , un Manufcrit intitulé : Entretient 
Mathématiques fur les Nombres , l'Algèbre^&c, 
Par le R. P. Rr gnault : Et je n’y ai rien 
trouvé qui en puilTe empêcher l’imprelGoa. 
A Paris ce ij. Février 1742. 

C L A I R A U T. 


PRIVILEGE DU ROY. 

L OUIS, par la Grâce de Dieu , Roy de 
France & de Navarre , à nos amés Sc 
féaux Confeillers , les Gens tenans nos Cou^ 
de Parlement, Maîtres des Requêtes ordinai- 
res de Notre Hôtel, Grand Confeil, Prévôt 
de Paris , Baillifs , Sénéchaux, leurs Lieu- 
tenans Civils , & autres nos Jufticiers qu’il 
appartiendra, Salut; Notre bien amé Mï- 
chki-An I oiî^E David , Libraire à Paris , 
Nous a faitexpofer qu’il défireroit faire. im- 
primer & donner au Public , l'HiJloire abrégée 
des Troubles arrivés en Portugal dans le temps 
du détronement du Roy Alphonfe ; Entretiens 
Mathématiques Jur les Nombres , l’Algèbre, Ô'c. 
far le P. Régnault. Leçons d'Hydrofatique & 
d' Aérométrie , far JW. Côtes ; s’il nous plaiToit 
lui accorder nos Lettres de Privilège pour ce 
nécefTaire. Aces causes , voulant favora- 
blement traiter l’Expofant , Nous lui avons 
permis & permettons par ces pré fentes de fat^ 
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re imprimer les Ouvrages cy-deflus Ipéciôés » 
en un ou plusieurs volumes, & autant de fois 
que bon lui femblera, & dé les vendre', faire 
vendre & débiter par tout notre Royaume « 
pendant le tems de douze années confécuti- 
ves , à compter du jour de la date defdites 
préientes. Faifons défenfes à toutes- fortes de 
perfonnes de quelque qualité & condition 
qu’elles foient , d’en introduire d’imprelfion 
étrangère dans aucun lieu de notre obéilTan- 
ce ; comme aufli à tous Libraires , Imprimeurs. 

& autres , d’imprimer, faire imprimer, ven- 
dre# faire vendre ni contrefaire lefdits Ou- 
vrages., ni d'en faire aucuns Extraits fous 
quelque prétexte que ce foit , d’augmenta- 
tions , correâions , chai^emens ou autres , 
fans la per million exprelife & par écrit- dudit 
■Expofant , ou de^ ceux qui auront droit de 
lui , à peine de confifcation des Exemplaires 
contrefaits & de trois mille livres d’amende 
contre chacun des contrevenans, dont'un tiers 
d Nous, un tiers à l’H6tel‘-Dieu de Paris & 
f autre tiers audit Expofant, & de tous dé- 
pens , dommi^es & intérêts la charge que 
eesqirélentes feront enregiftrees tout au long 
diir le RegHlre de la Communauté des Librai- 
res 8i Imprimeurs de Paris , dans crois mois de 
la date d’icelles; que l’imprellion 'fera faite 
dans notre Royaume & non ailleurs, en bon 
papier & beaux caraâeres , conformément à 
la feuille imprimée & attachée pour raodelle 
faus le contre-fcel defdites prélentes que 
•l'Impétrant fe conformera en tout aux Ré- 
glemenstie la Librairie , & notamment à ce- i 
^ du dix Avril & qu’avant que de ? 
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les expofêr en vente, les manufcnts ou îhr- 
primés qui auftnt fervi de copie à l’impreflion 
defdits Ouvages , feront remis dans le même 
état où TApprobation y aura été donnée ès 
mains de notre très-cher & féal Chevalier îe 
Sieur DaguefTeau , Chancelier de France 
Commandeur de noff Ordres*, & qu’il en fera- 
enfuite remis deux Exemplaires dans notre 
Bibliothèque publique , un dans celle de no' 
tre Château du Louvre & un dans celle do 
notredit très-cher & féal Chevalier le Sieur 
DaguefTeau , Chancelier de France , le tout 
à peine de nullité des préfèntes ; du contenu 
defquelles vous mandons & enjoignons de fai* 
re jouir ledit Expofânt & fes avans caufê 
pleinement & paifiblement , fans foufFtir qu’il 
leur foit fait aucun trouble ou empêchement. 
Voulons que la copie defdites préfentes qui 
' fera imprimée tout au long au commence- 
ment QU à la fin defdits Ouvrages , foit tenue 
pourdûement lignifiée, & qu’au» copies col- 
lationnées par l’un, de nos amés& féaux Con- 
feillers-SécretaireSjfoi foinajoutée comme à 
roriginal.. Commandons au, premier notre- 
Huiler, ou Sergent fur ce requis, de faire 
pour l’éxécution d’icelles , tous Aâes requis- 
se néceflaires fans demander autre permiffion, 
Sc nonobfiant clameur dé Haro, Charte Mir- 
mande & Lettres à ce contraires : Car tel eft- 
notre plaifir. Donné à Verfàilles le 8.. jour du^ 
mois de Juin , l’an de grâce mil| fept cens 
quarante - deux , & de notre Régne le vingt- 
ieptiéme. Par le Roy en fon Confeil , 


SAINSON. 



Regtflré fur le Regijîre de la Commanauti 
des Libraires & Imprimeurs de 9 aris N®. z+iS. 
conformément aux Réglemens, Ù" notamment ï 
l’Arrêt de la Cour du Parlement dit ^.Décembre j 
A Paris ce it Juin 17^1. ^ 

S AU GRAIN, Syndic, 
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